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PRAEFATIO. 

C7V/ « Euclideis Ekmen- 
tis crebro occurrant Vropa- 

ftiones piiuHo p^oUxius^ at- 
que etiiim ob^curius dcmori' 
ftratae-) quae negotium ple- 
rijque ita faceffuat ut., vel ad Geome- 
triam animam non convertant , vel fi ad 
eiijcip/inae bujus ftudium alacri fortnf- 
fe animo fe contulerint^ pauUo poji ope- 
rix ^ifficultate coramoti, fafliclioq^ie af- 
feMi , a Jufcepto itinere Joleant decH- 
nare } }ure idcircb optabatur TraHatus 
aliquis too/e parvus^ Tyronumque ca- 
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VI 

ptui accommoddtus qin lougiores Eu- 
clieiis demonftrationes cantraberei , 
quod fibi pr.ehaadum , atque mveniendum 
propotieret, meridiam hce clarius exhi- 
i?eret. Vtrumque vero^ ni fallor , in boc 
Tra^atu me arbitror priieflhi^e. TSlam 
ea ia brevibus Corollariis [o/vumur paf- 
fim Vrobkmata^ & Tbeoremata demon^ 
firantury qnae apud EucHdem pro/ixo in- 
digent ratiocinio^ ac praeterea , cum fer- 
j»J ubique Tropofiliones ita mutuo fint 
connexaey ut vel immediate iuferatur una 
ex aJtera^ vet ex confeBariis ejus fluatj 
omais demonfirationitida p/ane erity Tyro- 
mmque captui magis accommodata. Id de- 
pium commodi ex boc traBatu co//igt etiam 
potefi 5 quod nempe in nonnu//is Vropofitio' 
nibus principia Geomefriae VraHicae de- 
monfirentur y tn Scbo/iis verbf quorum 
non exigua copia rfi , abftraHae Vropofi- 
tiones Euc/idis ^grimenfurae , y^firono- 
miae^ atqiie Mecbanicae applicentur ^ ut 
inde fciant Tyrones,fe poQe earum ope, 
ac beneficio /ocorum difiantias nofiere y 
inacce^as^ altimdines menfierare ^ atquff 

agro- 
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vn 

sgr&fum areaSi & [olUitates corporum 

invenire. 

fiic autem TraBatus in tres divifus 
efi partes , quarum prima "^eHarunf i»-. 
terfeBiones tum tnter fe , tum etiam cum 
Circuh eontempfatur , praecipaaque Fi- 
gurarum pfanarum fymptomata, atque, 
areas comprehendit . /« altera vero parte 
oRo proporttonum 'Regulae explicantur , 
quibus tota ferm^ Gf^metrar^um Dia/e- 
ttica efi inmxay exbthenturque ^eBarum^ 
& Figur^irum etiam fimilium proportio- 
ties . Ad tertiam partem quoH fpfHit ^ ea 
de Vlanorttm occurfu tum inter fe y tum 
cum Lineif 'R^eHts agit^ Corporum fym- 
ptomata^ fo/iifitates, ^ proportioitem mu- 
tuam contemplatur . 

1 andem cum nofira baec metbodus ah 
Euclideamaxime difiet , »ece{fum fuit ^ ut 
erdo Vropofitionum Euc/idis, quae in Ma- 
tbefi citari ^olent^ penitus verteretur, QuU' 
re^ ne quid incommodi patiantur qui hifce 
e/ementis operam navant^ Elencbum Vro- 
pofitionum Eucltdis ad bujus TraBatus 
eahem pofuimus, ut locusi quem haheat 

Jmgiilas 
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VIII 

fwguhe in hoc Tr^Hatu, um iHu ocuU 
coitfpkiatur . Hem/rn autem mirum vi- 
4eri dchtt^ fi quaedem Vropofitiones Eu- 
tHdit irt hoc TrcfBatiifuerint praetermif- 
fae novifnus enim ilUs nullum fer- 
me habere u\um , nei^iie ejje in noftra me- 
tbodo nece^tiriaf. Ouae omnia lum in ftu- 
dio\ae juventutis commodum fuerint a no- 
his excogitata , henigne euipieada ejftf 
confidimus , *e jperamus^ 




PARS 



P A R S. P R r M A 



-DE FIGURARUM PLANARUM 
SYMPTOMATIS,_AC MEKSURIS 

C A P V, T I. 

De- principiis. Geomelriae. 
Definitio L 



eomstria elt Sciencla , qnae demoh- 
It-.it i>ropriirntes quar.citatis coiici- 
nune , Cen exterilno , hoc eft SvliJl , 

S C II o L 1 o N. , 

2, Ciim (iicimus quantitatiin ., i.l omne intcliigi--- 
iims , qucd e partilius . compoficuni pcteft toiicipi , & 
qui^lijuid mj^mcnti, vel decrementi capax tft. Porr» 
quainitss coiifiderari poteft, feu ut compofita 6 parti-. 
bus fepsratis inter fe,.feu ut conftans panibus uni- 
tis» atgue invicem connexis . ExempU caUiii , ace-vus 
arenae eft qumtitas , cujus partts (eparatae lunt; b^- 
culiiB eft qu -iititj) parribus unitis, continuifque prae- 
dit^ Q.tantit:<5 compoJita e partibus feparatis , expri- 
Viitur numerit, & kiitbmtites objeaatn , conftituit^ 




qu-^ntitss vero, cujus parces cciitinuje fiitit , vocatUt 
extenfa , eftijut objeclum Geomtcri.te . 

D E F I N I T I O II. 

j. Solidum eft quaniitis in longum, latujn, & 
profuiidum exceiilk. 

S c il O L 1 o N. 

Tab. I. 4- Q"'^ quancit.is AH extenditur iuxta loiigitu- 
FiG> i> '^i''-^''* ^ > iaxc) lacicudiiiem RO , & inxca profnndl- 
* tuem , ii\e alticudinem KA; ucique ipfa in longmiu 
latuni , & profuntlum extenfa eft , atque adeo erie 

(]J iDuiuUU 

D E F I N 1 T I O m. 



j. Siiperjiiies eft foli^li terniinus, feu qnancicas 
in longum tJiitum , & lacum exteula . 

SCHOLIOK. ' 

6. Cum follclum idem AH fic uiidique termi- 
n^tuui , Iiilv.bic pio terniiiiis fuperiicies , five fjcies 
],ite:-iks AS , 111, VO , LU , ima cum fupremaLF, 
inlir.uque OS , quae lougae qitidem,.ic lacae func, 
non aucefli pr(.fundte; nlioquiu non folum terminir 
fed partes. quoque eficnc folidi AH. 

D E F I n'i T I o IV. 

7. ZJnea eft terniimis ftiper£ciei, leu. quaittitas 
in longum tantum extetila. 



S. Quoniam fuperfides AS, FH, VCLR, LF, 
OS fnnt iinitae , utique enrum quaelibet , ut LF , ha- 
■ bet pro termir.is lineas AF , FV, VL , LA , cjuae 
Icn^?e quiiem f\inc , fed non latae; alioquin non tei-- 
' inlni foiam ^ icdpartes ^uo^ue ei^nt fupcrficici FL, 
Dii- 
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GEOUETItIA& 



3 



DhfinitioV. 

p. Pmffum efi: terminus Uiieae> ac proUide Qul-' 
la pracdituin ^jcreurione . 

S c H O L I o N. 

10. Q!infimc,ne func lincnc Ar , FV, VL , L\. 
Utiqui; iilirum qiiflelibeCj.uc Al- , o tcrniinis li.ibet 
puticii A^&F, quie loiigielt uon poliiinc ; aiioquin 
iion folum ttirnuiu.» fei partes quo^ue efftut rtAae 
JiF. 

!> E V fH 1 T T-O VI." 

11. l iiiea AO diciiur rp^a , fi breviffijna. fit,0,- Tab. i. 
Cuuuia lint^aCum h jbenri'im eoldem terminos A, & O.' Fig, z. 

CorollariumI. 

12. Qiiare R iiiier Qiniies Iirie::s AEO., ASO, AO. 
&c. lubcntes eo^'-em terminos A 6: 0,una AObrevi-, 
tate cieceris ancecellat , hsi;c iinea recta eric. 

CoROLLAllIUM II. 

ij. Ergo a punOo ad punctum uuica tantum re- 
fla linca duci potL'ff , quinpe inti-r li:iec pun£t:i un;-. 
ca tantum linea onuiiuiii brevifiliua elFe poctft., 
CottOLLAEH/M III. 

14. Cum 3 pun£io atl pun£tum unica tantumre-. 
flfl Iinc.1 duti {!}) pLlIic, fequicyr du.is rtcl.is per 
eadc-m duo punctT traduclas , niutuo coincidere ; un- 
de piu)£la duo pofitione data fufRciant , ut determi- 
ftetur pofitio lincac . 

CoROLLtARlUM IV, 

ly. Dnae ei^o re^ae fpacium minime clattdunt. Tab. j. 
JUtenim duae linaaej velati AEO , ASO, fpatium c!au- Fig. ]^ 
A 2 dant « 
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4 ParsPrima 
AsM , ainbae tr^nfir^ debent per duo ptrnaa A > & 0, 
quin mutuo coincidant, qtiod duabus re^is iineit 
conYeiiir^ non (14) poteft. * 

CopOLLARIUM V. 

16. Ad rpatium ergo cbudendum fres faltem 
I iieceflkriae fiint re^ae EF , EA , AF , quanini una 

"^' 3' qnaevis EF niinor erit fiinima reliquHruin EA , AFj 
nam rcQa EF brevior (ii) erit inllexa linea EAF, 
habente eofdem. terniinos E , Sc F ^ 

D E p 1 N I T I o vir, 

17. Plitnum fcu Plana fiiperficUs eft breviiHins 
pnyiiiiin habeiicium eofdem tcrmiiios. 

D E F I N I T 1 o Vlir. 
.4^AD,-i. 18. Angidns planns rcaUlneus Lft duar-jm re£ti- 
I-jC. ^ nim A!i , ACinpl.ino niiuuo c^i!;^ri;tium , altcrius 
ad nltoram iuclimtio. Purifium A aiiguli vei-tex lii- 
^iur; redae yero AE, AC vocaiitur ejufdem crffni 

CoROLlARIUM L 

ip*.- Is'™.''- eadem crurum inclitmtione manent^K, 
ncc ai^ecur, nec imnuitur angulus, quanivts eiur- 
dem crura yel latera au^eancur , vel minuantur* 

ConoLLABiuM ir. 
_, , 20. Eqiiales trgo eruiic anffuli ,EAC , FOR , fl 

hvi. I, jjjjj verticesA,& O mutuo imponuncur, cru- 

^"^■+5-- ra AE, AC, coincid.mt cum cruribus OF, OR; 
tunc enini crura an^li iitriurqiie funt aequaliter ad. 
inyicem. inclinatat 

CoROLiARIOHl III. 

Tab, I, ?!• Si vero dum iibi imponnntar vertioes A .& 
Ficf.Ci, Q ; crus quideiq unniq OF coincidat cum A^ > 

reli- 
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GBOMETHrAB*" 5 

reliqimm cf Us OR cadat intra angulum EAC ; hic 

aiig.sius maior erit alrero FOR . 

D E F I N I T I o IX. 

Si rcfla line.i RA fuper rvaim Utieam CF Tae. r. 
coiifilttfiis , (luos qui fuiit deiiiceps, angulos RAC, Fio. 7. 
RAF aequales intcr &cetit , reQus eft ucerque 
oequalium an^nloru.m t & quae infiftit «aa linca RA» 
ferpendicttlaris voc^tuf ad aliam rcAaia CF» cui 
' iiiHftitt 

CoROLLARIUMi 

2j. Si refia RA perpeiidicuiaris fit ad aliam re- 
fiam AC, feu fi reaus fiierit (az) aognlus RACj 
produfla CA &dF> ar^ulus deincepi politus RAF 
iaequabimt (ii) alterl RAC , 

D E F I N I T I S 

24. Angulus aciitas dicitur , qui minot eft i-e* Tai;. c. 
ilOi ut CAC ; obtufsis autem , qui reflo niaior> ut Fig. 7. 
EAF. 

D E F I N 1 T 1 O Xr. 

ij. Dijlantia punfti a linea re£la , eJilinea bre-. 
vilCma onmium , qua« cx Ulo ad hanc duci pof- 
func» 

D E F I *j i T I 6 xn. 

z6. Liiieae reciae AR , CF dicuiitur mutno p/!- 
ralMae, fi iu eoJem plaiio Jacentes , & utrinque p 
iiifinitum projuclaei eandem femper dift.mtiam ler- "^* 
Vent intet fe. 

CoKoxLasivm I> 

27. Brunc ergO parallelae AR , CF> punfls 
lingula unius AR eandem lemper ubique diftantiaut 
fetvem ab alia refta CF. A i Co- ' 
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<S P A R S P It I M A 

C □ K o I. L A n ! u M r. 
18. Pat-allelae igitur AR , CF min^uam pow- 
. ruiit conveilire ; alioqHin non eafidcm ubiijue habe- 
renr diltautijm inier .e. 

D E P I N I T I O XIII. 

Linescquae corcurfu fuo rpacium c:)mpre- 
■=IienAuiit,.;^«niiw .efficiunt. Haec autem dicitur re- 
0i/iaea ,fi lineae claudentes fpatium , reaae iiierint; 
' eurvilinea autem-t fi curTae< 

D E F J N I T I o XIV. 

'* jo. Circuius eft fi^ufa plana unica cui^va linea 
"^' 'comprehenfa , quae vocatur cirtnmferentia , ad quam 
omnes reilae lineae CA , CS , CH &c. a ptini3o me- 
dio C quod centrum dtcitur , duftae, aequales fuiit 
. intc- ft. Hae autem aequalcs' reaae radii , vel ye- 
midiameeri cir-cQli nnncnpsntnr . 

CoROLLARIUM F. 

ji. Igitar cii-cumferentiae idem centrum hn- 
bentef, vci flbi' iiivicem nunquam cccurrent , vei fi 
occii'-r3nt, mutuo coincidant opctebit. Nam li cir- 
cuiiifc-en^i-e r^dios habeant iniequales > illa 'cujus 
min?- efi: ■ a;Hiis, tota intra reliquani ca let , cujus 
ra.lius miioi- eft, i leoque ifbi hivicein non occur- ( 
rent. Si vero circumfe-entiae aequales hibeant ra- 
dios, tunc nmbae a communi centro aeqie difta- 
bunt , ac prohide mutuo coincidarit oportebit . 

CoROLLARIUMn. 

51. Du''^ ir^in^r ci-ciimferentlae ita fihi occnr- 
rejires , ur tj^w coinci iant , commune centrum iion 
hifeeDt; lum fi h be- ent , utique vel fibi nnmquain 
(31} occnrrereiitt vel ambae matuo coinciderent. 

■ Co- - 
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CCOMETRIAE. ? 

CoROLLARIUM IH. 

3J. Qjarecirculi fe fecantes , auc etiam mutuo 
fe tiuigentes, comndit» c«ntrum iion hsbent. 
Definitio XV. 

J4. Linea re£li AH per centnim dttfla , & u- ^*"' ' 
triitque ad circnmfcrentiam circuli terminata, 
meter dicitur , qu;ie circulum, & circuiiiferentian) 
in daas aeqiiilcs divi.lit partes. 

D E F iN I T I o xvr. 

jj. ReiSaSH utriiique ad circumferentlam circu- 
li termin:tca , fe.i noii traducta per eius centrura, 
VOCatUr churJa circuli, ant fub^eiift . 

D E F I N 1 T J o XVIT. 

CircuH ffrcus cCi pars quautalijst circumf:?- 
retitiiei gradiis .luteni eft; ptrs t.'iiifdirm terceiiEcfi- 
Jiia fexagefimi. Singiiins gradus partimur in 60 ae- 
quales partes diclas mimea prima , & quodvis mi» 
niitam in .<So miau/a feeunda , atque ita femper . 
Qiire circnmferencia erit gradum 3^0 ,dimidiave- 
ro circumferentia graduum 180 , quadrans deniutu 
graduum po. 

D E F I K I Ti o' XVIII. 

37. Portio circuli SHV comTT-ehrnfa b chor» 
da SH , 8t arcu SVH, dicitur fegwcntum ci"culi« 
Segmentum SHV , quod femicircu'o mlnus e(t , vo- 
K3.taT fegmmtum mivai , reliquui^ vero fegmjitum 
SHA, JigmentHm majat. ' 

Definitio XTX, 
58. AngiUus ad tircumferentiam eft , cttius ver- "E^ l* 
«ex, & crura ad circumferentiam circuli lerminan- '^*" 
- ' A 4 tnr. 
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r 8 ParsPriM* 
w, veluti eft ui.^iilus AHS.- Atgulss vero a4 cfn- 
trum eft iile , cujus vctex iii cenfo circaii eft , 
CTira auteni ^id ii:cQnifcrenti'ini circuU teriniitaiw 
( tur» veluti eft irnguius ACS . 

D E F 1 N I T I O XX. 

Tab. 1. jp, Reaa Lo ci'-calum tangit in A , li ita ipfi 
FiG. 5. ^ccnirac,ui extra circiilum to:a c.idar. 

!D E p i N i T 4 o xxr. 

Tab. 1. 40. Circulus ACF aiium ARS/w;/j' t.:)ig'it, fi ita 
FiG. 10. illi occur-it , ut totus intra i-.iCumcfllu. Circulus 
ji. vero ARS aiiumOSE exna tangit., fiicailU occur- 
lir, «t totus extraJpfuin-cadat. 

D ,t * .I N -I .T.I o XXII. 
Tab. I.' 41. Trianguhm reSilineum EAF efl: (igura rri- 
Fic J. bns reflij Uneis termin-ita, quje eluftiem hfrr,! lijci 
folent. Haec autem Irtera li aequaentur , t"i;ingu!uin 
AicitaT aeqaUateritm ; f\ Aao tnmam latera ilnt acqM- 
lia, triangulum vocatur ifofceies; demum fi latera 
Xtmna faeriiii iniegu iUa triaiigulum Jialenam 
dicimr.. 

"D E F 1 N I T I o XXIII. 

41. InqiTOvis flint^uio EAF I^tus AE,a'-l quod 
tprmiiiaumr c-urs FA , FE anjjuii F , (.iicitur oj^po- 
fitam angulo eidem ¥■* 

D E r I N I T i o XXIV. 

4jt. ^--15^3111^01 rpffftng'!!-i"i liiud eft, qnod tl- 
iram niirruium -^''^uni hAet ; ehtirnitgithm ve'o 
UTjum obrufumlnliet ; 'ietilqu" acutaugalam appellatur* 
quod tres anguios acutos habet . 

De- 
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Geomkthiae. 'P 
D E F I N I T 1 o XXV. 
44. Inter figu^-as quad-i ateras trapfziiim eftj 
guod habee jnequalia lutera , tt angulos iiuequales* 

D E F 1 N I T I o xxvi; 

45- ReSangidum AEFC eft figu^-a quadrr.ater3, Yab, i. 
qaae quataor aiigulos re&s tiabet j five Utera acqua- Fig. la. 
lia luit, itve noii. 

D E p I w I T 1 o xxvir. 

41?. Qjiadratttm RCLH eft %iira qujdrilaten , Tar. i. 
qiiae quatuor angulos habet re£tos , & omnii Jatera tic. ij. 
aeqmlia i unde omiiequadratuiaeft (^^JrefiauguIuuii^. 
iea non contra^ , 

De-finitio xxyni. 

.47. hbomhat ABFC eft figura quadrihtera , quMjXAB. t. 
liabet quidemoiimiilatera aequalia , led aiignlos inae-'FiG. 
quales. 

D E F I N I T 10 XXIX. 

48. Rhomboides ALSO eft fi^fura quadrllacera , Tab. i. 
quae adverlbs angulos ,& oppolic.1 latera habetaequa- Fig.ij. 
Ita* fed jieqnc aequiangula* neqne aeQuiacera eltr- - 

Definitio XXX. 

49. ParalMogrammum AEFC eft figui-a qnadri.^.TAn, j, 
Irtera , qusc bim oppofita lare-n AF , CF ,& AC , EF ,Fig. 13. 
habet parallela. Refta aQtem AF jungens oppoCtos. 
angulos A, & F,vocatur diagonalh . 

D E F I N 1 T I o XXXL 

50. Figura CRHL dicitur drcuh circumfcrlptd, Tab. r. 
fl^fingnlaejus latera circuluni tangant ; figur» aatemFi6.iff. 
AEOS ■voc&fox cirtulo itijeripta, fi omnes ejnTdein- 
iuigtili Sajetiot in circunuferentia. De- 
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D B F I N I T I o xxxn^ 

51. Figu-a polygona eft, qnae ^luribns, quain 
quatuoT- lateribus terminatur. S! intera fiierint qain- 
qiie , feu , fept^m &c.JiguFa pe^agfmum, Hfxigonumt 
tleptagonum dici folet . 

D E F I N I T I o xxxrrr. 

yz. Figura polygon!i eft regiilarh , aut or^tnatitt 
quae aequiiatera , & aequtnngtila e&. 

D E F I N I T 1 O XXXIV. 

SJ. Menjara qiiantitatam eft q;iantit,is , quae ali- 
qnoties fumpta illain»d:iequac. Sic lungiiuito uniuspe- 
ois eft menlura iongirudinis decem pedum, quia ilia 
decies fumpca.ii^nc adnequac Ica unitas qnoque eft 
menrura uumeri iiite^ri cujurcunque , nam illa aliquo- 
ties repecica , minieruiii incegrum queoivis. aequat • 

■ D E F I N I T 1 o XX-XV. 

54. Menfura itnearum eft linea. refla arbitrariae 
loiigitudinis in partes minores pro lubicu dividenda, 
fc liibdividenda . Divi.titur autem hodie a Geoniecris 
in decem aequales pirtes 1 quas pedes dicunc , unde 

Jecempeda, aiit etiam ptrtka appeilacur. Pes 
fubdividitur in deceui '(//^/>oj , digicus in decem //- 
neas, &I1C |)orro . Summ.1 aucemonmium decempen- 
darum, pednni, digitorum &c. , qui accurace in r&> 
Aa linea coucinentur , ejufdem nugnitudioeia reprae*' 
fentat . 
T 

S C H O L I O N • 

55- Longicudo ,& divifio mcnfurae linearaffl noif 
'«{('eadem ubique gencium. Aiiquas celebrinm men- 
fuFamm variecates exponet Tabula fequens. in parti- 
ctilis iftiafinodi , ^lium Pes B.egius Farillmis eft 1440. 
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Ceometriae. X» 
ComiTiet is neime ii digitos , 'liTicus i;„e,s, i^. 
nt-n 10 pi-ciculas, i hcque nesinteger parififius con- 
tm.bir ps-cirdss J440. Pafas eft pedum < > &^ MiU 
liare eft priinium 1000. 











Piiiflnui 




CDbliai FIuHDilBn 




Bhtninui 




BncMuoi FIoreattDan Aeii. 
Biichiam Si«Df« 




Sucrkni- 




Brichiam McdiuliaenrB 
BTithjnio Piimenra 








BiachlUD BaDonttpft 




B.oon.»Q. 




Bitcbiua PiilGepra 





_ D E . I N I T I o xxxvr. ; 

Quantitates commenfiirnbiles illie fiiiit , quse 
allqiiam comfnunem menliirnm hahjm. Siv pes rom - 
ous, & parifiiiiis Lommenrurabi.is iuriE , tum p'Qcom- 
mudi menfura hjbennt particalam , feu dttimara par- 
tem liiieae. Pes fiquidem pariHnus hujufmoli psrti- 
coMs continet 1440; rom.mus nutem ijio. Sic eciiia 
numeri integri qualefcumque commeniU'- biies funct 
h4betit<eium ad miniis prp communi meiifura uhica- 
tfm. 

.D B F I N I Ti o xxxvn, • 

.<r7< S^Mioittttet mommetifitrabiles i\iae hnt i^}^^^ 
tiollaiii Jubenc commutiem menfuranj • Has autem -quati 
ti- 



'tltates revera' dari in Geometrii « in&rius oiteiide^i 
'mus. 

Definitio xxxvnr. 

58. Mmfnra (iiperfcierunt eft quadratiiin , ciijus 
latus eft pertitfie Kfquiile , (UcitQrque pfrrit* quadra- 
ta, Haec' dividitur in pedes qu.idratos , ^ pes qu^- 
dr.itus in digitos quadr.itos, &fic porro. SunimaHU- 
tem omnium periicariim i pcdum , digitorum &Ct qua- 
Aratorum, qui accurate in alicujus fij^rae fuperticie 
continentur , repraeffcntatejufdem«rtftfj», autmagni- 
^udinent Ipacii sb ejus lateribuiF ^omprelieiii! > 

SCHOLION. 

; jp. Et fane ficutliiiearum menfur.1 ^11^(34) linei» 
- ja inenfura fuperficieru!!! eft fuperfities . Siqiiiseninx 
metiri velicin perticisfiiperficiem ,adhibe(ida ab ipfo 
flft fuperficics unbs perticse. Jatn vero nequir ex- 
«ogitari fbperficres uniiis perticne t nifi concipiatur 
figijra, quae in longiiin,& lapim contineat unanrper- 
ficam, leu nifi concipi:!tur (46) pertica quadratJ ; 
erjo qtindrata pertica eft adliibenda , TJem de aliis 
mL;duris, (ive de pedibus , & digitis eft diceiiduiii^ 
unde meulura fuper^cierum erit quadratum. 

D E E I N l T 1 o XXKIX. 
6o.Tf}eorema eft propofitio , quse proponitali— 
qiild dcmonftraiiduni . Probhma ffr propofitio , quae 
p-opoi;if ;j]iquo,l clliticiiihini . I.cmma ert: propo- 
/itio pr.icmiiTi .ilteri eofine, nt Imjus (iemonftra- 
tio evsdat brevior. Quaelibet propofiiio hypotefim 
contin^t , atque thefim : illa recenfet condiifliones, lub- 
quibus aliquid pfHrmatur , aut negatur; haec aucea» 
compledinir quod aJHrmacur, aut neg.wiir . 
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CbOMKTRIAE- J| 
D E P I N I T 1 O XL. 

di. Po^uhta fiiiir quae;liin opcrntiQiies , quas 
Gfometria tx M.chaiiicis miituatur. Coiift.it auteni, 
hns perfici po!'l,& reip^a per circiiium,& rcgulam 
facile pei-ficiuiitur . Suiit autem quatuor, qu:ie ieqii- 
lintur • 

T. 

<Ji, A pnnao ad piuiaum reaam lineam du- 



6i, ReQam linenm terniinatam Iit dirednim pro- 
. 4iicere quantini (ibet , 

in.' 

64. Ex dato pnnao velnti centro , dato interval- 
\Qf tamiiBani radio, circiilpin dcfcribere. 

■ vf. ■■ 

6j. Ex refla majori auferre partem minori ae- 
qualem • 

' t) E F I M I T I o Xl.t. 

— ■> 

66. Axhmata funt yeritates tam certae , rim- 
que perfpicuae, ut folis lerminis intellefiis , affen- 
fum mentis extorqueant , Suiit autem fequentii. 
I. 

6^, Si aequalibus aequalia addgs , tota ^runt ae- 
-qualia . ' ■ - i 

n, ■ . ' 

65. Si ab aeqnalibns aeguali» demas , quae re- 
inanent ^ fiint aegualia. ^ 
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6p. Si ab aeqailibus demas inaequaliap guaerM 
maiieiii , iLuc Inae^uaua . 

IV. 

70. Si inaequalibus aequ^ia addas, tota eiunc 
inaei^uaiia . 

V. 

71. Si ab inaequalibua aegiialia demas , guae re- 
iQ3neiit , facc inaequaiia . 

Vt ' 

72. TotDm fiia parce mains eft ; aequale ell au. 
tem partibus liiuul funiptis . 

vir. 

7J. Qiie fnper impofica mutiio (ibi congruunt» 
£iiiC aequaii:!. 

virr. 

74. Aequales reflae , aequales femicirculi', & ae- 
■Cj^uales arcus eiufdem circuli nmtuo iibi congruunc. 

' IX. 

•/$. Qnae eidem Itmc oequalia > Ant guoque SC' 
qualia inter Ce- 

S. 

76. Quae ehfdem,' vel aequalinm fiint dupU* 
tripla &C., fuat quoque aeqnalia inter is. 



UliOMBTRIA & ' .xj 

C A P V T 11. 

.i3e mutua reflarum eum cuTVis circuJatihut in- 
tcrftSiione , & triangulorum fym^tomatis 
prineipalthus , 

PROPOSITIor. 

77* C' fXfodem pmSo A extra ctrtuli centmm fiim- Tab. i." 

^/^0, ducantar quotxiis reSe AE , AS , /4fi,FiG. 17. 
AO eJ. cavitatem circumferentiie terminats ; umnium iS. \^ 
maxima erit AH ftr ejas centram C trada3a. Et fi 
ercut RO fit arcm SS aefualis ; ettam rt&a Af> ae- 
qMbitHT if.fi AS. 

I. Duc^tur ex centro C radius (6z) CO. Cum 
ridius CR fit Deqiialis (;o) radio CO , addita utrin- 
que AC, ruinin:i AC , & CR, feu refla AR aequalic 
eric du.bos (67) Hmal AC , CO ■ Sed in triangulo 
ACO duae finiul AC, 00 liint (16) m.iiores tertia 
AOi ergo etl^in AR miior erlt AO. Simiii ratio- 
cinio eadcm AR m..ior oftcndenn <jiincut:qiiP alia ; 
ergo omniura nnximi cft AR, 

II. Ciim ^--cus RO ,ieqii:ilis fit ( ex hyp.) arcui 
RS, fi lcmiu-culus fOR pcr.rtur lupra aiiam FFR , 
otique arcusKO cotigrutt cum ( 74)fibi aequali RS^ 
pun£!7m<)ue O cadettn S;igitur etiamAO con^raet 

cum (14) AS . ideoque (7j) illi aequalls eric. Qaod- - - 
'Ctst dcoonftrandum . 



78. Ergo in circuio EFOR omnium chordarum J^"" 
,ViXUWk cft diameter FCR, ■ 
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PROPOSITIO IT. 
Tm. I. n.XirJtn piftii , ft mui RO ft mim artitRE; 
FiG. 17. 1 tiitijfim rtSa AO mttjm- ertt At:. 



J8. ip. 



,.rifd.f 

l vttt 

Sit arcui RO neqiinlis .ilter RS , iutiftaquc AS , 
m>c (77) .nequsbitur ipfi AO, agitur CE , lctsiis AS 
?° I lu tri. n.u.o US du« lin,ulrea.e U , IS lunt 
(16) miiorts t?rtia CS. Sed ef!(jo)CS ipll U; aeqi.i- 
lis- i^itur duae finiul CI, IS ui.tiotcs, qui.que eriiut 
io& LE,«ude liiuc iuJe abuta Cl. erit. IS (V-). 
ior lE . Si crgo tam maiori IS , qaam minon lE ad- 
datur lA, tor. AS major (,o) erii Oiiahus lrat,lIE. 
lAl fed hae ii. triangu.oEIA fuut (.<) uA.ores AEi 
"ergo AS, yd Cbi aeHMli i AO. malto.ouior er.t AE.. 
(i E. D. 

CO110LI.ARIUM- 
Tab. 1. Bo. Hincexcodempiinfto A ex.ra circul. ccntrt.m. 
r.o..7. fumoto, poOini quiJ.m (7,). duci ad c.vititem c.r- 
eumferenti.» duae redae aequale, ,.vel..t. AO.AS, 
tres vero (75) mnq» n,i id.tque punaum. exooo 
- tres teaae aeqiiales ..1 ci-cun,fore.,tBim c.rcul.da.:v 
' pd^nt .' erit eiul Jem. centruni ., 

PRO]?OSITIO III.. 

Tm. ..■ Si. 1 iftlttl P'f'i'. /! -^O tttq.ali, ft iffiASi 
FlG. 17. 1 etiaiit tirtiii HO tteqnttiti ert' artut KS.. 

* ' Arcus RO iicquit efle miiior arcu RSi n.m a 

ita, refla AO ni.io, fo-e. (jsO AS, con.r. hypote- 
lim.Sed neque arcus ilem RO m.,or '»1»«* »1- 
cu RS . qoia fi elfet , refl. AO miiior (7p) fcret AS, 
' ■ - itenim conira hypoief.m. Cum ergo. a-cos "J<= 
i„,V, „ec minir lit atcu RS'. haic ae4n~s 
Q. . IS. jO. 
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Gecmetriae. 



CoROLLARlUM. 
81. Hinc fi ei eodemcirciimfcrentiae punfloA Tab. 1. 
ope circini capiantnr utrinque duae chordae equa- '^""'9* 
fcj At), AS; fubtenlent ipfae aequales arcus AO, 
AS. Dq&3 eiilm chorda maximn , five (78J diametro 
ACR , dimi.iii circumfereiicia AOR aequjtur (34) ai-' 
te^-i ASll : led ob zeq!iAes{ex hyp ), re&as AO,AS 
arcus KO (^i) adaequat arcum R8 ; ergoCc reUquuf' 
Vcui AO reliquo AS «ric aequalb* 

P R O P 0 S I T I O IV. 

5j. C ' 1"!^''« ^"£"1" AC , CO, OA tnnngttli ACO Tab. l. 

O mquemur iateribus Jingiiiis AC,CS, SAfrian- Fig. 17. 
gttli ACS; etiam aitguli aeqnalibus iaterilius vfptfiti, 18. ig, 
(Jr tota trl^iKgulft ae.qu4bimtvr , 

Centnj C, & intefvallo COdefc-iVtur (i54)cir- 
culus OEF,c;ui nb aequsles ( ) CO , CS.tran- 

fifeit quoque \>er S. Proiiucatur (fij) AC ad R. Quia 
AO- ponitur Jeijualis AS , .iequ:;buiitur (81) arcus 
R.0, RS , unde ii lemiqirculus l-QR iuperim -ouxtur 
teliquQ FSK pundum O cadet (74) in S , [ocumque 
triiQ^um AOC congruet alteri ASC; ideoque(73) 
^ic aequale erit, 2c angulus ACO aequabicur ACS« 
angulus AQC aequabitvr ASC , ac rcliquus CAO 
(egaaljs erit reliquo CAS . Q. E. X>, 

' C O I OLL AR I UH I. 

84. Hinc fi Juo ci'-cull LBH , BGH Inbentes t^ui, 
centr^ in A , & C, mutuo fe fetuerint; ipfi in Jio, ip, 
duobiis nun£tis B , ^ H t.mtunimoda fe fccsbunt . 
N.im 11 fteri potefl , fe quoque fecent in tertio 
CUnAo G; tum dufia AC jungente iliorum centra, 
«gatuur AB, AGtCB,GG.Cum ergocirculus LBH 
*" " B tran- 
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tranfeit quoque per puiiiium G , reciae AB,AGenint 
iliius radii ,& propterea aequiles(}0j etlam inter fe. 
Sunt vero etkni aeqtiales (joJCB, CG, quia fiint radii 
circuU BGH ; igitur duo htera AB , BC triaiiguli ABG 
aequabantur duobus AG, GC trjanguli AGC. Sed ter- 
tiu m latus AC uirique triangulu eft commune; ergo tri- 
aiigulum ABG(8}Jaequabicur alceri AGC, & angiilus 
BC A aequabitar angula GCA , pars toti ■ quod «ft ab-' 
furdum • 

_ _ CoROLLARiyMir. 

Tab.1. 

FlG. 31. ^"'^^ novimus bifecare datum reflilineum 

angulum EAL. Sumptis enlm (65) aequalibus AC , 
AS , & junaa CS , cencris C , & S , & radio ( S , di- 
fcribantur duo circuli SOH , COF fe fecantes in O, 
& jun^aciir AO.qu^e bifecabit anguluni EAL . Cum 
enim C fit centruni circuli SOH , radius CO (jo) 
aequiiis erit radio CS : atqui ob centrum S circuli 
COF, etiim radius OS aequ.itur (jq) radio CS ; er- 
go & CO aequabicur (75) ipfi OS. Sed reiiqua etiam 
Jatera CA , AO trianguli OCA funt (ex (oitjlr) ae- 
qijalia reliquis SA , AO trjanguU OSA; ergo triin- 
guium OCA (83) aequabitur alteri OSA, & angu- 
lus CAO angulo SAO, nnde AO bilccat anguluiq 
XASi vtl datuni alcerani EAL, 

' CoROLLARiuM ni. 
S6. Quia reSae CO, OS , CS , ofVenrae (85) 
funt aequales, aequilaterum (41) erit triinguluni 
(OS. Igitur liquet mndus fupra datam quanicunque 
leiiim CS trianguium aequilatcrum defcrihsndi. 

CoROLI. ARIUM TV. 

Tab. I. Similiter ex dato in refta OR quolibetpun- 

* ^^' flo H erigetur ad illani perpendicularis HA . Sump- 
- Has eaim utrin^ne x jiwfto H ae^oalibos te&U . HS « 
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HL, ruperque 5L fido iriangulo (86) aequiiatero 
SAL , jungacur AH ( quae perpendiculiris quaefita 
crit. Gum enint lingula latera HS , SA , AH trian- 
guli SAH aeqnentur lingulis laceribns HL , LA , 
AH f-unguli LAH , utiqne (8 j) angulus AHS ae- ' 

3u3lit erit angulo AHL , ideoque erit AH perpeii- 
iuiUrU (iz) ad re£b)m OR . 

Ta,. I. 

88. Detuutn ad punaum A reane AV pronuiii Fic. 
eft angulain efFormire afqualcn) alteridato O. Cen-j^ 
trii fiquMem 0 , & A , radiilque aequilibus OR , 
AE delcribannir arcus RC , EL , jun^iaque chordi 
RC, iiLiic atqualis capiatur circino chorda EI", per- 
que F critiiti.iiur AS , qu^e cuin AV qniirlirum an- 
gulam efform:'bit. Singula quippe latera trtanguli 
AFB aequancur ( fx eonfir ) itngulis laceribus alterius 
triangali OCR; ideoqae (8j) angulqs A aeqaalisetlt 
anguio datp O . 

PROPOSITIO V. 
89. Tiyf aifura citsufvis ad ccntram anguli A$V efl Tad. I. 

Dufla chortia VA , iiuic aeqn.ilis cireino capin- 
lur alia cliorda VR, c-uiitque (Si) aequales quoque 
;arcus VA, VII ; idcoqiie arciis AK dup tis crit ar- 
eus AV. Igitur iatera finguta SA , AV , VS tr-li.i- 
guli ASV at-quantur (inguiis lateribus SR , RV , V5 
trianguli RVS, ac proinde angulus ASV (fijjaeqii^- 
bicur RSV, unde angulus ASR duplus erit anguU 
ASV. Vidiuiiis autem cciani arcum AR duphm ef- 
fe arcus AV; ergo fi arcus AR lit duplus arcus 
AV, eciim angulus ASR eft duplus aiiguii ASV, 
^imi i modo li arcas AF fic triplus arcus AV, an- 
gulu; ASF triplus oftendetar anguli ASV ; ergo ar- 



10 ?AaaPRiMA 

cui AV cxprimir qu.incitatem inguli ASV , five eft 
menliira anguli ASv ; fi enim ita non foret, dupli-' 
cato* aut triplicato arcu AV, non duplicaretur # aat 
tfipUcaretur angulnf ASV. Q.. E, D, 

CoBOI,l.ARIUM I. 
j>o, Hitic qunndo dicimr arcum AV oienfiiram 
efle anguiiASV, non intelligicur menfura in eofcn- 
fu, quem fuperius (5}) explicavi, fed ejug iioniine 
folum qnantitas intelligitttr » qo^e qaantitatem anguli 
repraelentat ; adeo uc dici pollic , toe graduHin eBk 
snguliim ASV, quoc concinentur in intercepto arca 
AV, 

CoROLLARIUM II. 

Tab. T. 91. Reflus ergoangulus KLA erit graduum 90. 

FiG. i6t Cemro enim L defcripto femicirculo AKE « prodU'» 
cicur AL ad E, uc novus emergat angulns KLE» 
aequalis (ij) reflo KLA, Cum ergo aequeiitur an- 
guli KLA , KLE , uciqus aequ:ihunciir quoque itlorum 
cicn.une , nempe (Sp) arcus AK, KE , idfoque ar- 
cus AK fcniilTTs erit iliniidlae ci^-cumferentiae AKE: 
hiet luccm eft Cj6) graduum i8o; ergo arcus AK 
eric graduum 90. 

CotlOl.I.ARIt7M in. 

92. Cum re£ii anguli cujufvis menfura fir (91) 
graduum 90; omnes refli anguli sequari debent * 
& duorum re£torum menfura erit graduum 180 , 
menfura vero reclorum quatuor , eric graduum 360. 

CoROLLARIUM IV. 
.93. Quiaangnlus acntus eft reflo (24] minor, E- 
cuti viiiJIim obtufus (24) major eft redo ; anguln* 
acutus mitior eric (^ij gradibus pottbn&ts vero 90 
graditiiu inajor eiic* 

Co. 
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CoROtLARttTM V. 



94. Hlnc ope remicirculi AOL in iSo gradus Tab. I. 
divilit detegentur gradus dau inguli RPQ. Nam 11 Fifi. 17« 
fenuciruli pjurdem centrum iti ponatur Ibpra vertl- 
cem P anguli RPQ, ut iilius raiius PLcidat fuper 
bujus Utu< unum FQ, tiinc arcus LO cruribus an- 
ttuli interceptus) ollendet gradus (8p) dati angulf 



9f. Novimus quoque ad pmiflura P datse reOae 
PQ,efficere angulum RPQgraduum quorunicunque , 
Sic entm faciendus angulus RPQ graduum 40 ; luin 
femicirculi ejufdem centro fic pofito fupra P, ut 
ejus radius PL coincidat cum PQ, numerentur 40 
^radus ab L ^id 0 , notatoiue pundo O, perhoctra. 
.iiciitur nda FRi qna.e cum PQ efibrmabiG (8^) 
qoui&um angulom RFQ. - 

CORDtLARtVM VIL 
pS. Demnm li duae reOae RO. CF feenerint J*** 
le in fi* anguli ad vertioem E opiofiti aequales e~ ' 
rnnc . Cum enim femicircumferentia CRF aequetur 
(}4) alteri RCO , utrinque ablato artu CR , reliqnas 
arcus RF aequalis (6S) cric reliquo CO, & proinde 
angulus RHF aequabitur (Bp) CEO . Eodem modo 
^ende&tur aequales anguli REC.FEO. 



97. Pronnm ex diAis eft altitudinum > & diftan- TAB.n. 
tiarum angulos invenire. Efto imprimii d^cegendus 
angulus CAB fub quo apparet ex A alcitudo turris 
CB. Baculum Iblo in£ge« tum quadrantem AFL in 
po gradusi U tninuta divifum ea lege ipfi impone* 
u ladiitf nnui AF fit petpeodicularis , alter vero 




CoROtLARIUM VL 



SCUOI,ION 1. 
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AL pBrslIelus ad horizontem, Dsiiide regTiIam AO 
convertiliiiem circa A , ita Ttcolie , am deprime , do- 
Iiec oculus centro A niiiiionis , & jier ucrair.ijue dio- 
ptrani regulae AO colliiif^tUE , vitie.it apiccm C ilii- 
tudinis menfurand.ic . Metire deniujn quadraMtis ar- 
cum LO,notamqL'e liabebis quHncicatem anguliOAB. 
Qaoc enim gradtis & minuta continet iaem tttcas 
LO, tot graduam & miiiucorum eric altirudinij an- 
gulus (8p) CAB. 
Tu>II. Simili motio invenies altitudinem apparentem 
FiG. 3. fideris dati S, Sumiito q\ndrnnte LCV in gradus de 
minuta divib . ipfum fic colloca , ut filum CD , cui 
appeiifum eft pondus U, ejus li.ubum contingat in 
punflo E. Tum circa a.vem C ita quadrantem ver- 
te , HC oculus in L pofltus, collineanfque per tubum 
radio LC aptatum,aut etiam per dioptras , videat fi- 
dusS.Metire denique arcumEV.qui indicabit qBaa- 
titatem anguli SCO, fub quo apparee fideris altita- 
do. Cuni enim fiium CE perpendi^ulare fit ad horiU- 
zoncalem re£lam AO, utique li produdum fiierit uf- 
que ad Zenit Z, prodiliic reflus (22) angulus ZCO, 
qui idcirco aequalis cric reflo (pi) alteri LCV . Sed 
angulus ZCS aequacur (p6) fibi ad vercicem oppofi- 
to LCE i ergo eciam reliqnns SCO aeqaabimr reli- 
quo ECV . Sed arcns Ev (8p) meRrura eft anguli 
ECV; ergo &t menfiira erit anguli SCO. 
— „ Eadem quoque eft metho.lus adhibenda, uc in- 
P veniatur angulus XAZ, f«b quo apparct ck pun£ti> 
tia. 4.^ diftantia locorum X & 2. Phnum feraicirculi 
CliU in iSo gradus & minuta diviil , ftatue in pla- 
nu XAZ. Tum reguiam AC dirige verliis X> do- 
nec oculiis in A politus , & cbllineans per AG vi- 
deat Ggaam X» collineans autem per AB videat fi- 
gnnm Z. Mecire denique arcmn hC, qui (8$) ma- 
'gnitttdineni referet ^aefiti anjpili XAZ. 

PRO- 
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GEaMKTRIAE. 



PR O P 0 S t T I O VI. 

fS, C; reSa RE infijlat re&ae CF; aigHlt REC, Tab.H. 
JRfif daobus redis aeqmles erunc . < Ftc* X* 

Ceritro E , & iiirervalio EC defcribitur circu- 
lus CftFO. Quia arcus RC inenfura eft (8p) nnjuU 
ad centrura REC , & arcus RF menfura elt (8p)an- 
gnli REF, liquet duos langulos Hniul fumptos REC( 
REF menfurari a diniidia circumferentia CKFiha^c 
Vffro utpote (j6) graduum i8o,eft duorum (91) 
reflorum menfura ; ergo duobus reSia aequales erunt 
anguli REC , REF. Q E. D. 

C0R£>I.LARItrM t. 

99. Eodem modo demonftrabinir , plure» re- Tab.17.. 

SE t RE ad idem punfliim inlillanc eidem redae S* 
CF, effici angulos CES , SER, REF dLiobus 1««« 
'acyuales^ 

Cokollarii/mII. 

100. Duae reftae fe invicemfecantes RO, GPeffi- Ta^XU 
ciuntadE angulos.ijui re£lis quatuur func aequales. Fic> C| 
Nam eadeni ratlont) qua anguli REC, REF dut^ns (96) 

reflis aequr.iitnr , aequales quoque da. bua re^is eruM 
anguli 01:0, OEF; jgitur omnes anguli ad E pofiti 
redis quacuor func aequales . 

CdROLLARIUMni. 

toi. Simlliter fiper idem pundhim E traliciantUi' TAfl.ir. 
Teflae quotcnnque CF, SQ, RO » omnes anguli adE Fic* S« 
pofiti aequales e^-unt quatuor reflis. Nam eaJem ra-- 
lione, qua anguli CES, SER,REF duobus (pp) re- 
Qis aequanmr i' ae^ilales quoque enint duobns ttSiit 
reUgoiCEO, OEQ* QEr; ergo onines «ngiiliad E 
pdSttaeq^ualesruRtinatuorreais. S4. Co^ 
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COROLIAHIUM IV 

TAB.Itt Patet etbm quemvis angulum REC duo- 

. f le. ''l, bni reflrs efle mirioreni; complec enim duos reSQS 
• . CUIU alcero deiiiceps pofico REF . 7 

CoROLLLARIUM V. 

loj. Demum li duae reflae CE , FE ad idejl 
TAB.II..punSuni reflae RE fociaiit utrinque ^ngulos RECi 
llG. I. REF duobus reais aequaies; eaedem CE, EF uniiij 
reaam component , feu erunc pofitae in direflum. 
Cura enini angnli REC , REF duobus (fx hyp) re- 
&\s aeqaentur , utique arcus CRF eric (j)2) graduum 
180, feu dimidia (jft) circumfcretitia 1 igitur reaae 
CE , EF compoiKnt diametram » feu reOam liaeain 
. CEF. 

P R 0 P O S I T I o vir. 

Tj« r C * trianguli ACO aeqwntiof 

Ill Ifl! '"'^^ e^giao AC&i ttiam latut rehquum 

. JSO majttt erit retiqm AU* 

CentroC, & intervallo CO dercribatur circiilus 
OSF, qui ob (if* byp) . aequales CO, CE, iranfi- 
fcit quoque per punQura Ei Producatur AC ad R. 
Cura retta OC infiltat reftae AR, duo anguli ACO, 
OLR duobus(siS) reftisaequancur , atqui ex eadeni ra- 
tione eciara duobus redis aequanmr duo anguliACE, 
■ ECR; ergo duo anguli AC O ,OCR aequantur duo- 
bus sngulis ACE, ECR . Sed anguliis ACO majoc 
(exhp) eft ACEjergo viciffini reliquus OCRmi- 
BOr (6p) erir reliquo ECR , ideoque arcus RO mi- 
iio'- (89) erir arcu RE . Igitur AO major (79) eri^ 
AE..Q.. E.i). ^ . 
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" lof. Hiiicfictrcuii unus arcus AE Gt major al- -TAi|.il^ 
tero .-fcu RO» etiam ghorli AE nnjor eric chor- piQ, 
da RO. Juiiclis enim radiis CA > CEt CR , CO* ' " * 
duo latera AC , CE trianguli EAC aequalia eranc 
duobus laceribus RCi CO trlanguii ORC, Sed ob 
arcam KE miotem (exb:^) uea RO. ettatn an- 
euiusACE major ttt{99) metlo RCQ; xgitur ctwTv 
da AE raajor (104) cft choraa RO. 

PROPOSITIO VIII. 

lotf. Oilatera AC, CO Maf^uli ACO aequmur Tab. t 
3 lateribus AC^ CS trimguli ACSr & aiigu- fiG.ij. 
itts AGO jtt aequalis aagulo ACSi ctiam reliquura la- i8>,ijl, 
tus AQ aequalf erit retiquo AS, & ipfa triangula, au~ 
gulijut aequalihttS iateribus eppijiti aequaburteur , 

Centro C , & intervallo CO dercrlbatur clr- 
culus OEF, qui ob aequales CO, CS, tranfibit quo- 
que per S, & producntur AC ad R. Cum re&i 
pC infiftat redae AR, iuobus (pS) reQls aequales 
crunt anguli ACO , OCR . Eadem r-^tione duo- 
bus re£iis etlam aequales erunt anguli ACS , SCR ; 
igicur anguli ACO, OCR aequabuntur angulisACS* 
SCR. Sed angulus ACO aequatur (ex hyp) angu- 
lo ACS ; ergo reliquus OCR aequabicur (68) "reii- 
^uo SCR, ileoque arcus OR sequalis erit {8p) ar- , 
Cui SR, & reSa AO (77) aequabitur ipfi AS. Sed 
ctiam reliqua latera AC , CO trianguli ACO aeqai- 
{attlex hyp ) lateribus reliquts AC > CS crian^. 
guli ACS ; cfm» trlangqta ipfa » angalique la-^ 
ttritat ae^iuutHU Dppo&U ae^oibannir, ^ ^ 
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■TAt.n. 107' Quarefi duoarcus AE, RO ejufaefe clr- 
'Fie>' 7i ^^ 'int sequales , aeqnabuntur guoque chordae AE'* 
■RO. Nam htera AC;CE trianguli EAG aequanmr 
lateribns (30) CR , CO triangnli J3RC : fcfcbar- 
cam AE aequalem ( ex hyp ). arcm RO , etiam an- 
eulns ACE aequnlis eft (89) anguio RCO; ergo e* 
ham cllonU AE aeqnabitur (lo^J chordae R0> 



Tab. !• 108. C ' litfra AC , CO triangiiH ACO aeqaentur 
FiG. 17. O lateribus AC , CE trianguli ACE,fed relt-. 
I8( ijh qium latKS AQ fit majas reliqao AEf etiam angu-' 
iMt ACO major erit angttlo ACE. 

Angvlus ACO nequit eile miticr angulo ACE; 
nam li ita, latus AO ininus (104) forec AE, coiica 
b^othelim. Sed neque Idem aiigulus ACO sequalis 
elle poteft angnlo ACE * quia £ eftet > htus AO 
aequale (.loti) foret AE, rnrliu contra hypo^enm; 
crgo aitguIusACOmajor erit ingHlo ACE. Q.. E.l>- 



lop. Tgitnr fi in circulo cliorda AE fit major 
ehoria RO"; etiam arcus AE major erit arcn RO. 
Nam latera AC , C£ trianguli ACE aequantnr la« 
teribus OC , CR trianguli RC.O ; led reliquum la- 
tns AE majus eft ( e:it byp ). reliqno RO ; ergo etiani 
angalus- ACE major erit angnlo (108J RCO , fcB ar* 



PROPOSITIO IX. 



CoROLLABItJM. 
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PftOPOSITlOX. 

Iio. Tyifariam fecorr dftam Snit^m reSah TtK.tT, 
. FiG. 8. 

Supra datam reflam CE ftao (86) triangulo ae- 
quilatero CFE , agatiir FA bifiriam lecat)s (SyJaFi- 
guium CFE, quae etiam biircabit rcftam CE in A. 
Nani laterj CF , FA trianguli CAF aeqinntur (^* 
(e«,,rj jateribus EF , FA trianguli EAF : fedanga» 
lus C1''A aequalis eft ( fx conftr ) angulo EFA j er- 
go etiam AC aequalis (io6J erii AE , atque ita CE " 
bife^ta eric in A. Quod erat faciendum. 

CoROl.tARIUM. 

ili. LiqUet quomodo data refla etiam in^, 3, 
i6 S:c. aeqjaies p^irtes partiri queat , fingnlas niint- 
rBm partes femper iierum bifecjndo. 

PROPOSITIOXT. 

•>ijt * dato extra reffam LH pmtSo C demit- Tab-TT. 
ttrt e4 eanden perpendicttlareHt CG. Fl6> 

Centro C defcribatur circulus AEF datae LH 
cccurrens in A& E. Tum chorJa AEbi&^iam^iio) 
fefta in G , jungatur CG , quae perpeiidicularis eric ' > 
ad dacani reftam LH . Nam duois CA CE ». tria 
latera AC, CG , GA triangoU AGC aeqoantur tri- 
bus (ex (oitjir) lateribus EC, CG, GB trlaoguli 
£GC; ergu (Sj) angulns CGA aequabitur CGE, 
i<'naue CG peraendicularis (zi) eric ad cborduiL 
AE, vel ad re^ datam X.H. Q; E. F. 



Co- 
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tijt Ex denionftratione hujus propDnilottif 1« 
bunde liquet. quod ii aliqua re£U CO du&aexcir" 
[ culi centm C , blfariam iecet chordani AB in G « 

peFpeiidiculaFis eciameidem erit» adeo nt St teOat 
anguliu CGE. 

CotOLLAKIUU H» 
1 14. Patet (imiliter , eandem te&tm CO , qrue 
bifecat chordam AE in G , ctbm bifecaFe arcum 
AOE , quem chorda ipfa Ibbceiidit. Nam in trian- 

f;ulis mutuo aequilateris AGC,EGC aequales (Sj) 
iint anguli ACG , ECG , vel angult ACO , ECO , ideo- 
que aeqoabuntur quoque XSfi) arcus AO , OE . 
C O B O L ■ I I/ W in. 
Tab.it.. iij. Demum duae chordae AE,LO,^aefe 
Fic 10, feeant in punCto G , non pofTunt le mutuo bifecare • Nam 
li hoc ponarur. reAa CGex ceiicro C ad comm^anem ea- 
riiminierie3iotiemdu£tii, perpendicularisucrique(iij) 
crii;* cnm utramque fecec bi&riam in pnndo G; 
ideoone n(ia% angulus CGE aemiabitar teOo alt«* 
. ri CGOp [otum parti, quod elt abrurdnm> 

S C M O L I O N. 

Tak.TI. ii<f' Ex hac perpendicularium doflrinT illl^quf 
Ficii.Iudo trudiculari operamnavant.difcunt pilamadver- 
iariam repercotietido am^vere. Sed prius tanquain 
eiqierientis notum praeDucti deber»gIobuiii nimirim 
perfefie daftlcum A* curnfinodi krt! lunt eburnei* 
oblique occarrentem plitno immobiliCK in I.itare- 
Jilire verfus G , ut fiat angulus reflexioitis CIK ae- 
qualis inadtneiae angulo AIG. Hoc pofito» iie 
FGKV menfae luibriae Dortto , in qua fit fphaerula- 
ntm alteix impelleoda Cg aitera ^qa ia^cUcnd3 cft^ 
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At Demitni ex C ad repagulum GK perpendiculari 
(m) CS.haec producatur ad H.donec SH ipfi CS ' 
iit aequalis. Tum fphaeruU A impell^iur TerOis H, 

?uae occurrens rcrpagulo in I , retiiiet per IC.Nam 
acera CS,SI triaiiguli ICS aequantur lateribus HS>> 
SI trianguii IHSjquare cur.i fgi) aequentur quoquc' 
reiti anguli CSI, HSI.etiam (106) angulus CIS, vel 
CIK aequabitur HlS.Sed anguius HIS aequstur 
(s>6) angu^o AIG ad vercicem oppojitoi ergo etiam 
aiigukf CIK aeqnaiis eric angulo AIG, & ibhaeruU 
A in^nlTa juxta AI . rdilierper teOaai IC i atque 
amovebit adverlariam pilaia C* 

P R 0 P 0 S I T I O XII. 

1 1 7, Ty erpefidUularir AR ex qtuvh punHo A ad re~ Tab 
i 0am SH dttSat efi hmiffma omiim re~ p^Q^ 

Dqcanir qnaelibet alia AC , & pfodaAa AR 
ad F. donec hc RF ipfl AR aeqa'alis,. jonsatar 
FC. L-ttera AR,RC trijing^uU CAR aequantur late- 

xibus FR , RC trhnguli CFR; ergo cum aequales 
fint rp£Fi angua ARC, FRC , etijm aequales (lofi) 
«runt AC , CF ; ideoque AC cuni C'F dupia erit AC , 
ficuc ob aequales AR,RF,etiam AF duplaericAR. 
Porro in trimgulo CAF refta AC cum CF efl(ifi} 
maior AF; ergo eci'm dupli AC major eric dupla 
AR> i leoque AC major quoque eric AR. Simtli 
modo oilendam, quamlibet aliam re^m a punao A 
ad rea:)m SH duaam, perpendiculari AR efle m.i 
jorem; e^-go omniua) bieTWlOH eft pcrseudicaiaril 
AR. (i E. i). 
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CoROLtARlUMl^ 

ii8. Et viciffim fi refla AReft breviilima o- 
innniin rectaruin , quae ex pun£to A ad reflara SH du- 
ci qneuiit , perpendicularb quoque eidem erii. Si 
enim non re£t3 AR , fed atiqua alia AC perpendicu- 
laris eflet ad SH .titique Bon AR.fed ipft AC bre-- 
vilHnia (117) omnium eWtt, contra hypotbefim. 
CoSOLLAILl tt M II. 
iip. Cum ex punQo A ad reflam datam SH 
nnica t-mtum re3a omniuni fareviffima duci queat; 
unica quoque ex A ad eandem SH poterit auci ^er- 
{■endicularis AR. 

Cot.oLXAaiuM Iir. 
120. Qiil? diftantia pundi A a reSa SH eft li- 
ne.i {zs) brevilSma omnium, quae ex A ad eandem 
SH duci queunt; lequitur, perpendicularem AR elr. 
fe diftantiam (117) pun&i A a re£ta SH. 

CoilOLLAItlUM IV. 
TAB.n. ' '^'* altitudo figurae cnjuslibee CFE fic 
Fic. 8.* diftantia vercicis F a bnfi CE ; liqnet * perpcRdicnla- 
* xem FA alticadtaem efl^ fi^rae CFE , 

CCROtLARIUMV!, 

TAB.n. '. 112. (^arefireaa LF patallelafit alteri AB.ai- 
Fic. II. que exillinspunaiyquibnslibet C & R ad hancde- 
mittantur perpendiculares CO , RH ; hae matuo aeqna- 
buntur . Nam diftantiae puiidtorum C , & R ab ea- 
dem refla AE , mutu6 (17) fiiiit aeqasles: fed per- 
■pendieulares CO , RH funt (1^°) diftantiie punao- 
rum C, & R ab eadem refta AE; ergo perpendi- 
culares COt RH invicem aeqttabuntnr. 

; , . Co. 
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Colt9I.[.AKIUM VI. 
Iij. Novimus iti<le per datum punQum R ex- Tab.H. 
tfa reflam datam AE acccptum , eidem dutere pa- Fia. 
jailelam, Ucmiiri (m) enim RH perpendiculari ad 
AE, ad hanc ex quolibee puiiflo 0 excitetur (87) 
perpendicQlaris OC ipii RH aequalis: dico re^am 
LF trajeflam per C, & R, parallelam efle ad AB* 
Si enini ita non fit, elto ad AE parallela alia re£i3 
PS, quam fecet OC in Q;ergo ob parallelas PS , 
AE , aequales (m) erunc perpendiculates QO,RH. 
Sc J eft RH ipfi CO ( ex conjlr ) aequalis ; ergo ecianj 
aequaies crunc Qp , CO , quod (^ijell abfurJum. - 

PROPOSITIO XIU. 

J24. TJ fdaFR adextremitatemCradio CO perpfi- Tab.II. 
AV. dicularh ,circiitum tangit ii unicopimSoC . FiG.i^* 

Sumpto quolibct punCto H in refla FR , juiir 
gatur OH . (Jiia FR perpendicuhris {ex byp ). eft 
ad OC* vicimm quoque OC perpendicularis cftad 
FR, ideoqne breviflima erit (117) re^larum omniumi 
^ae ex centro O ad reflam fR daci queunt 1 ac 
proinde OC » vel OS mtnor quoque erit OH . Sed 
Teda OS terminatnr ad circumferentiae pnnOum S i 
ergo terminus H longioris reftae OH eictra ctrca- 
lum cidec, Simili modo olVendam, punfta reliqua re- 
flaeFR caJce extra circulum excepto ufiico pmiflo 
Ciergo refla FR extra circiilum tota cadjt , ideo- 
que ipfum tanget (jj) in unico puniJo C , Q. E. D. 

COROLLARIUM I. 

12J. ExpeJite Itaque duci poceft tangens cir- t^bII 
euli in dato punAo C , fi nempe agrtur ex centro p - ' ^ 
O per damm pnnaum C reda OCA , & ad hane 
Xe C erjgatar (87) perpendicol&ru Cki. Co-. 1 
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Tab.I*'* istf. E converlb radius QC ad punaum cont^; 

ftGtlfi dus Cdafl)iJteft tangenti nerpendicularis. Cum 
enim omnia pun^a tarigentis FR, extra circuium ca- 
danc, excepto unico pando C, utique OC brevtfS- 
tai erit re^liiruin omiiiuni ex ceiitro O ad taii^en<i 
iem dufi9*-umi i^leoque (ii8J perpendicularis eri^ 
Cangenti FHi re&ufque proinde angutus QCR . 

CoRQttARIVM 111. 
' \X'i. Unica ergo FR ctrculum tanget in punw 
fio C. Si enim etiam recla LE circuium tangeret eo- 
deminpunao C ,angulU5 OCE reQus(ii$) to^et , leu 
■fc^iulii leaq aiteri QCR % quod (72) cft ablardui» , 

C 0 R o L L. 4 R I u M IV, 

ii8 Igitnr fi ex pnnflo cpnMflus C agsni" alii 
CE reda , qu.af cum tangente CR conilitu^t sngu- 
ium quantamvis tenueni RCE;. ea (eciibit (117] cir-. 
cnluni in pundo C ( atque adto ejufdem al.t^ua pars 
2 CA intr^ circuluni iplum cadet. Ex quo&quitu'', in-. 
ter uiig;entem CR , & arcum. ci.'*caii. CSA nulUm. 
flliam re^m duci pofleifc angvbim cQnta^nsi.qnem 
bempe arcus. circoii effici^ cum. tangente tninQreBi, 

^uolibce reaiUneot. 

ScUotlON. 
Iip. Hincmechaaicietiimcolligunt.corpiisgra. 
TAB.Tr. ve «rgeri ad centram terrae, fi haec Iplic-ics fup* 
Fhi. >& ponatur , CircuUisQCl. exponat terrnqueum glcbum, 
cujus cent-um O, & reSi AC eam lineam reprae- 
fentet,quam iibce cadendo defcribit grave; tangens 
vero FH referat horizontf^m. Cum experientia jdani 
conftet, reSam AC a liberi cadente g^^avi di-fcri- 
ptan , peiQpefldicuUrcjii c& ad boiizontem FH^ aci. 



G E O M E T R I A G . }5 

que reflus erit an^ulus ACH. Sed cnm terreliris 
qiioque radi'ts OG perpendicularis efle (126) de- 
beat ad horizontem FH, reclus quoque erit angn- 
las OCH ; ergo duobus reflis lequibuntnr { ansuli- . , — 
ACH( OCH, ideoque (lo;) in dire^im emnt re- 
etae AC, CO, & grave A dirigetur ad centruni- 
'tellurii 0. 

- C A ? V T III. ■ 

Dff TaraUelarum , fangentium , 6* i^ngHhrtm 
triMgu/i proprietatihm . 

P B. O P O S,I T I O XIV. 

tid, Qi binse reSae LF, AB ffierint paraUelae t. 6" Tab.1I. 

^ BC Jft perptttdicaiaris mi 4E , ptrpendiettla- Fig- i?- 
ris quoqtte erie alteri LF, 

Sumptis aequalibiis CS , CV , excltentur (87) 
ad AE perpendiculires SI , VG , quae muruo (laij. 
aequabiintur , jun^iifiturquc CI , CG. Q\\\a latera 
IS, SC ci-ianguli CIS aequantur btteribus".GV , VC 
triaiiguli CGV, Sa reflus angulus I5C aeqtianir re- 
flo GVC , acqunbuntur fio(5> quoqae tira'. 'reAae 
CI , CG, tftm anguli TCS , CCV , qui ablati a re- 
flis, leu aeqnallbus anguiis HCS , HGV , relinquent 
(68) refiduos aequales angulos HCI , HCG. Vidj- 
mus autem stiam latera IC , CH aequalia efle t^teribui; 
GC, CH; ergo eciam {106) angulus CHI aequaM- 
tur CHG , tdeOque CH perpetnicalacis eft ad LF* 
Q. E. D. r r . 
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PROPOSITIO XV. 

TAfill ^t^S^ fi^ ficft parallflas AQ_, CS, etque 

FlGtlS* piintlis H, & E ail iitratrique demittan- 

' flW perpendicutares HF , EO; tmgulus OEH aeqrnbi- 
tur £HP. 

FiantHL.EG duplae reaarum HF,EO , & jua- 
gaiitur EL,GH. Cum OE perpendicularis fit ad 
A(i,perpeni3icuIaris(ijo) quoque eric ad CS, proin- 
deque (ii;) aequabuncur HF , OE , ficuti (715) & il- 
larum duplae HL, GE. Jam vero Intera EF , FL 
trianguli FEL aequanrur lateribus EF , FH criauguli 
FEH, & reatis angulus EFL adsequat reaum EFHj 
igitur £I< aequalis (106} erit EH. Simili ratiocinio 
etiam refla GH oftcndcmr aequili$ ipfi £H ; erga 
eti<m motuo (7$] aequabnntur £L,GH, Ideoque 
cum etiam redae HE , EG dcquales fint reOii HE , 
HL , aequUateri ernnt trianguiii EHG , LEH , tmde 
(Sj) antrulns GEH aequabintr EHL, vel OEH ipG 
EHF erit aequaiis. Q. E. D. 

PROPOSITIO XVL 

_ n iji' ^''^" fi"f paralMat AQ^, CS ia pwt- 
lA2.ll. ,3 jj^ ^fT . ^^i^ j o altemus angulus AHE 
FiG. ip. ^f^^iu alterna HES; 1.» exterms angulus RHQ^iu- 
quahitur interno nppijtto HES; 3.0 duo ieterni aifgu~ 
ii Siff^ f dinAus reSis aequahs erunt . 

• ■ 1. Ex pondlt H, & E ad utramque parallelam 
demittantnr perpendiculares HF , EO , quae (iji) 
tnucuo erunt nequalef ; ideoque duo bre^-a EO , EH 
Triat^li* EOH aequabwitur duobus laceribusFH, 
BE trianguU EFH* Sed etiam angulus OEH ae- 
qui- 
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quatar (iji) angulo EHF; ergoetiam anguIusOHB 
aequalii (106) erit anguto HEF , five alternus an- 
gulns AHE aeqaabicur alcerno angulo HES. 

n. Ewernui angnlu» RHQaequatur fibiadver- 
ticeiD (jifi) oppofito AHE; fed ipii AHE I) 
aequalis eft alternus angulus HES; ergo externus 
RHQ aejuatis quoque erit iiicerno iibi oppofico 

Hes. 

Iir. Quia QH infiftit reilae RE , duobus reais 
aequabuntur (p8) angua QHE, RHQ: fed RHQ. 
aequaiis eft (mvffi. II), tnEerno HES; ergo duobus 
reflis aequabuntitr qnouite' inceriti angali QH6 >HES. ' ' 
Q. E.V. 

C OROLLABIUM' 
133. Hinc in parallelogrammo AEFC quilibet Tab. I. 
anguluj EAC aequatur alteri fibi oppofito EFC. Nam Fiq. 12. 
^uia diagonslis AF fecat parallehs EF, AC , angulus 
EFA aequibitur (iji) aiterno FAC. Similiter cum 
, cadetu dhgonalis AF fecec parallelds EA , FC , an- 
gulua AFG aequaeur (ij2).alceriio EAE^ij^Uuc to< 
-cut ai^ului EFC aequabitur toti EAC. 

p R ap oai T I o xvir. 

t}4. A pgalas ROH «rf pmSam coiuaSat 0 htfr TabII 
•tx tsngentem OR, & chordam eomprebeu- ^,(^,0' 
fat.t pro menfura babet dimMm.artim-QZH,SBffa- 
^btrdt OH fiihteHtHt.. 

Bilefta (110) chorda OH in L, duaoque per 
L radio CZ , qui perpemiicularis (iij) erit ad 
«hofdam OH,.& bifecabic (114) arcum OH in Z, 
.ajacur CG parallek (iij) ad HO. Quia CL per- 
pendicularis eft ad'HO, perpendlcularis (j}o)qiio- 
mta cric ad CG ; & ideo redus eric angmus LCO'. 
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Sed reflus qiioque (126) eft angulus HOC;>rg» 
angnlns ROC aequabiiur LCXi . S^d quia CO fecat 
paraUpIas GC ; -OH^ angulus HOC aequatur (fjj)> 
altetno OCO; ergo fim in'julis aequnlibus ROC, 
tCG auferanmr aequales HOC, OCG , sequabantnr 
fefi4ui angnUROH, OCL. Sed arcus OZ, five di- 
inidius- sreus OH nenliira ell (8p) an^lt OCL i- 
ergo menfura quoque ertc angnti ROH. Q. E. D. - 

PROPOSITIO XVm. 

fK Zi ''^' A "S"^''' ^'^^^ circumferenthm cireHli con- 
fy. fiiciifiis , pro menfura habee dimidium artits 
HF , quem inserdptunt ejm (rura CH 1 CF> 

Per verticem nnguIlCdufta (115) tan^ente RA, 
agatur radius EC, Dein centro C, & radio CE de- 
fcribijtur cirailus ESPO , qui aeqiiitis erit alteri 
HCF. Q.jh fint^li arcus SL , LV , VO menfurae 
(8p) funt finguViiman^iorum RCH, HCF , FCA, 
«Tiqae -arctis SLVO , IVu aimidium circumf.-reniiae 
circuli ESPOcrirnienfura iliorum fummae. Sed di- 
mldium circamferentiie circuli ESPO aequntur (f^ 
confir) dimidio circmnferemiae circuli HCF ; ergo 
& diraiJium circumferentiso circu'i HCF erit men- 
fura trium an-ulorum fimul RCH , HCF , FCA. Sed 
. . dimi iiuni arcus CH eft (134) meniara anguli RCH, 
& dimidiam arcus GFefl (i}4)menfura angnliFCA; 
crgo & dimidium reliqui arcus HFcric meafiira re- 
liqui rtuguli HCF. Q. E D. 

Corollarii;mI. 
TAB.n. YUnc fnnt aequales anguli HSE, HRE , 

ria.zz- fjpE (^idem areui HE infiftente»-, linguloinni quip< 
pe meurun elt dimiditts (ih) afcus HE. 
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CoROLLASIUUH. 

IJ7. Similiter fi aequales finc anguli adcircum- Tab.H. 
fereiimm pollci ASL , SLH , ai;quales quoquc erunc 
arcus AL( SH , quibus infiftuiit , & a quorum nie- 
dieutibus iidem aequaies angmt (ijj) xneniiirjntur ^ 

CoROLLARIt/M III. 

ijfi. Hinc duae chordae paraUelae AS , LH in- Tab.II. 
tercip^nt arcus aequales AL , SH. DuQa enim SL , |Iiq, ^jl 
crunt (ijz) aequalcs alterni angnli ASL^SLHt at- 
que aoeo aequabuntur (i}7) etiam arcn*AL, SH* 
CorollariumIV. 

ijp. Angulus qnoque ad centram HEF dnplos Tas.II. 
erit anguli ad clrcam&rentiam pofiti HCF; illitit F1&S4' 
eiiim meniiira ell: totus (89) arcus HF > cnjus dimt» 
dium menfura ell (137) ansuli HCF. 

COROLLARIUM V. 

J40. Angalus paritcr ACF a tangente CA , Sf 
fecmte CF comprehenliis , adaequabit anguluni CHF 
pofitnm in fegmento altemo FHC ; utriufque enira 
menfura C'34> '35) dimidius arcus CF. 

COROLLAHIUM VI, 

141. Liquet, eci.tm quadrilatemm FKHC in- Tae.IL 
fcriptuni circulo , habsre tam oppofitosangulosR , C, FJCsSt 
quini F, H aequales duobus reQis. Nam diniidium arcus 
HCF nienrura (135) eil anguli R, & dimidium re- 
liqui FRH menfura (ijj) eft anguli C; ergo dimi- 
diuffi circumierentiae HCFR , nempe arcus gr.iduum 
j8o , menfura erit duomm iimul an^ulorum R & C, 
qui proinde, iimul fumpti aequabuiicur (92) duobuj 
reflis. Nbn aliter difcurrendum de leli^uis oppofitl» 
ansuiis F & H* 

C J PRO- 
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PROPOSITIO XIX. 

Tabul. 142. C ' ^"^^ cbordae BK , DC fibi oceurrant tn aSm 
IXi i3 quo panQoA ititra eirculum confiitute; men~ 

Fifi< I. fura anguli BAD erit dimidium fummae arcuum 

Dncanir EF paralleh ipfi CD , eruntqiie (ij8) 
aequales arcus DF, CE, Cumergo (int parallelne EFt 
CD, externus snirulus BAD aequatur (132) interno 
Oppoiito BEF. Acqui menrura anguli BEF eft (135) 
dimidium arcus BDF , ergo , & menfura anguli BAD 
eriLdimidinmarctis BDF. Sed cuni acquentur arcus 
DP VCE t arcus BDP aequqlis eft fummw arcuumBD* 
GE i ergo & menlura an^-iU BAD erie draudinm 
fommas arcuum BD , CE. (^. E. D. 

PROPOSITIO XX. 

Tabui» 14}- C' '^*"'' tSvr^ BEt DC ^ioceurrant i» ali' 
IX. ^ pusBo A extra eirtaium cenfiitate ; men^ 

FiG. 3. fi'"'' "nguii BAD erit dimi^um d'^ertntiae arcuum 
BD , EC. 

Ducatiir EF parallela ipfi AD, eruntque (138) 
aeqnales arcns FD , EC. Ctim ergo finc parallelae 
EF, AD, intemns angulus BAD {132) aequabitur 
externo oppofito BEF. Acqui menfura anguli BEF 
eft {j3s) dimidium arcus BF; ergo & menfura an- 
gnli BAD erit ditnidium aixus BF. Sed cum ae- 
quentur arcus FD, EC , eft arcus BF difFcremia 
arcuum BD, EC; ergo & menfura anguli BADeric 
lUiiiidittin didercntiae arcuam fiD> CE. Q. £. D. 



PRO' 
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P R O P O S I T I O XXL 

144. A "/«^ « femhireiUo rtSut efi; iu^tgmen^ TAf.II. 
xV majori aeutiUfobtBfut vero in minari. Fl&£i< 

I. Sit lemictrcuIusHER , ineoqueanguliLG HER: 
dico huiic reClum elle. Naiu quta angulus HEK eft 
in femicirculo conflitucus 1 nrcus HSR. cui inH- 
ftic , erit dimidia circumferentia , five graduum 180; 
unde ejus medietas , quae (ijs) eft menfnra anguli 
HER , erir graduum 90. Sed refli anguli meniura 
ell quoque {91) graduum 5)0; igitur reQus erie ai> 
gulus HER , 

II. Sii delndc regmennim HERS femicircnlo ma- 
yas , in eoque angulus HES. Quoniam angulus HES 
«ft in fegmento majori , arcus HS, cui infiftit, minor 
erit dimidia circumferentij , feu arcu graduumiSo; 
ergo dimidium ejufdem arcus HS , quod menfiira 
eft (ijs) anguli HES, niinor erit gradibus po. Sed 
arcus mii;or gradibus $0 acutum (p}) angulum di* 
meticiir; iiricur acucus eric angdus HES. 

III. Sii demum fegmencum HEF fcmicircalo 
minus , iii eoque angulus HEF. Qiioiiiam angulus 
HEF eft in fegmenio minori * arcus HSF cai ioG.- 
ftit , major erit djmidia. clrcnm&r«ntia > feu arca 
graduum 180 ergo dimidium arcns HSF* quod 
(ij5) ntenfura eft angnli HEP, major erit gradibut 
$10 : Sed arciu major gradibtts 90 , eft inenlura (jij} 
angnli obtnli ; «rgo obtafna erit angalna HEF . 

CoROLLARIUM I. 

14;. Qnare ad pntiOuiii extrenmm F datae re> tuutt, 
Aae RF excitabitnr perpend^alarit FO . Sumpto Fia4& 
.enirn extra illam qudibet pnnao L , & jnnOa LP-. 
«enttD flt radio^ LF defcribatnr circalus FEQ, 
C 4 00 
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occurreiis denuo reflne RF in E . Dcin:ie jun3a 
EL , eaque produpta uTque ad punSum O , ducamr 
FO> quae ob Tj:&\xm (144J in remicirculo angulain 
- -OFfi, perpendicuUris eric ad ttOam FR. , , 

'■• • CoROLLARltrMlI. 

Tab.II. 141*, Novimus quoi^ue ex dato extra circulum* 
FiG. 27. "punao O, ducere coiitiiigeiitem . Dufla enim ex O 
ad centrum R, circuU d.iii re£la OR , fuper hanc 
-Telnt diJmetrum iiat remicirculus RSO. Dein ad 
^unctum S , in quo is iec:it datum circulum HSL , 
agatur OS , qnae tangeiis quaefita erit. Duflo fc- 
-qaideni radio SR, reQus(i44]prodibitanguIusOSRi 
& hinc OS ad extrcmitatem S radio SR perpendi- 
cularisf circulum tan^ec (124) punfto S. 

COROLLARII/H III. 

'Ta.III. , 347, Si duo circuli CAE , CFH inm», vel 
FiG.i.2.jntCTa tangnnc in punfio C; tedii per centra 
£oruin dufla , per punctuni contaftus tranlire debec. 
J^Jam li fieri potell, refla AE dufta pcr eoruni cen- 
tra, tranfeat excra pnniriuni conraflus C , juiigantur- 
qiie CA, CE, CF, C!J. Q.iia AE por urriufque 
circuii centtum {ex byp) tranfit, femicirculi erunc 
ACE» FCH , idtoque (144) reSi , aequalefque erunt 
anguli ACE, FCH , quod (71,101) eft abfurdam; 
namque in figura prima effet pars toti aequalis, & 
in fccuuda duobus re3is major effet angulus ACH. 

CoROLLARItfM IV. 
Tabul. j^8_ q^Ij, circuli iiicus , vel extra fe tangentes, 

in uno fe punflo tangunt .TangaiiC enimfe fe in pun. 
rrc.j.4. s , & A , fitque EF refla per cencra illorum d«. 
&^ , quae cranfibit (147) per contaflum A . Qui« 
Af-, AE func diamecri circulorum, punQumque S 




P E p M E T R I A. 4» 
ftfu Bcquales crunt in femlcirculo anguli ASF AS&. 
qTjoJ f7Sji03) eft abfurdnm ; mraque in figurater- 
tia ellct pars toti aeqnalis , & in figura quarta duo- 
bns refiis aequareiur .ingulus FSE. 

pROPOsiTio xxir. 

MP- C' re&a OE ita fecet re3ai AF, ZF, iit vil TabOI; 

O altvrmt anguUis ASE dqitalis fit alterno REF; III. 
Vet externus OBV aqiietur internu ofpofita BEP { ve^ Fw. 5. 
denmm diio interm VRE, HEE daobus reSls aquentur: 

parcHeU eritnt /W\ZF. 

I. Super RE raraquani diametrum defcripto cir- " i_ 

culo .EI,RC , qui fecet reflis AV , ZF iii punais L , - ; 

& C , jiingantur LE , RC . Quia aequaiitur alcerm 

( ex byp ) anguli ARE , REF , aeqsalea quoque erunt 

Cij7)arcus LE, RC , quibus fi addatur arcus LR, 

erit arcus ELR aequalis arcui LRC. Sed cum ar- 

cus ELR fit diraidin(ejf wn/^»- ) ci-cumfereiicia .effe 

dcbet graduura 180; ergo gr.iduum iSo erit ctiam 

crtus LRC , quare eidem iiiii/tcns aiigiLlLis LEC , crk 

f'JS) graduumpo, feu reclus. Sed reclus quoque eit 

in femicircuio (144) angulus RCE ; ergo reflae RC, 

LE perpendicuiares funt ad re3am ZF. Sunt .vero', .. -^ 

etiam (107) aequalcs, ob nempe aequales arcusRC» ' , /r 

LE; ergo (1:3) p.irallelae enmt AV , ZF . 

II. AnguIus/^REaequ.ilis eft (p6) alteri ORV; 
fL-d etiim internus REF aequatur (exfyp) extern». 
ORV: ergo etiam angulus ARE aequabitur REF> 
ideoque parallelae ( mm. I ) ernnc A V , .ZF. 

III. Arguli ORV, VRE duobus (p8) reais ae-J 
qnantnr; fi>a duobus etiam refiis aequinttil' '( fx hyp J 
angnli VRE , REP ergo angnli ORV , VRE aequa- 
les fuRt angiilis VRE* REF , & utri&^ ablato^ a^lo 
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VRB , reliqniis ORV aequabitnr REF, quare paral- 
lelae erunt ( mim. II. ) AV , ZF . Q. E. D. . 

CoROLLARIUM I. 

Y . - iso. Ergo quodvis reaangulum AEFG eft etiini 
^*^* parallelogrammum. Cum emin(ex byp) fint refti 
fid^. iiitemiatiguU E,EAC,utfque horaai fuiniHaae- 
quabitur duobns te&is , & ideo (14$) parallelae e- 
raut EF > , AC . Simili modo ollei«hm » parallelas quo- 
qne elfe EA , FC ; ergo reQanguIum AEFC * «ft (49) 
etiam parallelogrammum . ' 

COROLLARIUM II. 
. 151« Hiiic reflae AE, CF, quae jungunt aequi- 
jj ' * Ies>& paralleUs EF, ACjipfae eruntquoque sequa- 
' '^** les, & pamllelae. Nam cum fint (exbyp) paratle- 
lae EF, AC.alternui anjulus EFA .lequibitur (iji) 
alterno alteri CAF: fed etiam diio Intera EF , FA 
trianguli AEF aequalia £\inz{rx hyp) duobus iaterl- 
bus CA, AF triaMuli ACF; ergo etiam AE (lotf) 
aequabitur iufi Cr , tx. angulus EAF Iibi alterno an- 
sulo CFA, ideoque re^e AE, CF erant aequales, 
Sc (149} psrallelae. 

CoROLLAXIVM III. 

Tab. I,' lyi* Unde 11 concipiiitur allqua refla AC fiiper 
Fre. 14. aliam AE ita ferri , ut fibi Ipfi femper maneat paral- 
lela , ficile appiret , quod ea perventa ad iit«m EF, 
dcfcripfit parallelogrammum AEFC. Cum enim AC, 
EFfint {ex byp ) aequales» & parallelae, eciamilbs 
jnngcntes AE,GF crnnt (151) aequales, £c paral- 
lelae , ideoque figura AEFC, qnamreOa AC defcri-- 
plit t eft \A9i parallelogrammnm . 



FRO- 
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PROPOSITIO XXm. I 

15}* C' reSat HF, LA Jtnt faraUelae cer- TAsin» 
i3 tiam OCi ermit etiam miittto paraUelae III. 

FlG. 1$. 

Reaas HF , LA , OC fecet tranTverfa SR. Cum 
igitur Kfta SR fecet ( ex byp ) paralleias HF , OC, 
extermis aiigulus SVF aequalis erit(ij2) internoop- 
poiito SRC . Veruui ob parallelas LA ■ OC ( tfx byp J| 
eciaiu externus angulitt SEA aeqoatur (iji) iitteriiQ 
oppofito SRC ; igitur angulus SVF aequahitur SEA, 
& propterea parallelae (i^yjeruntqnoque HF , X,ht 

FROPOSITIO XXIV. 

154. ^"^^" incidens iareQas CR, AE , fici/ft Takui,, 

O angulos internos RCA , CAE daabas re&is HT. 
mirtores ; reSae Ck, AE conciirrent verfus eatii par-Vlo. -f, 
tem ) qmm JpeSant angttli diiubas reQis minores . 

Quoniim aRgiiU RCA , CAE fupponuiitur luino-^ 
res duobus rcflis, nai ad punfhiin A angului CA2 
talis. ut cum angulo RCA lic aequalis duobus reftis, 
eruntque CR , AZ mutuo (14?) paralielae. Dpin af- 
fumo velut axioina per fe nutucn, inter duas re£ta> 
AE , AZ in inlinitum pro^u^as, duci pofle aliquant 
redam ad AII parallelam, puia LV, quae major 
fit quam AC. Denique fumpta AF ipfi LV aequalf» 
jmigatur FV , Quia AF (ex conjlr) elV aequa!is,Jt 
parallela ipfi LV.etiam FV aequalis erit, & (151) 
parallela ipfi AL : vidinius auteiB CR quoque eDe 
parallehm ipfi AL; ergo eiiam FV parailela (i;;) 
«ric ad CR. Itaque cft CR & paraUeU «d FV, & 
iodars aiaBgiilg .AFV» Bnde ctui in inSaiwa pr». 
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dnci queat, tieceflariD occurm ipfi AE In 0;nnin 
fi ita non eflet, eadein CR produda, vel evaderet 
. , per fibi paralielam FV , qiiod (a») eft abfurdum , 
vel denoo fecaret reQam , qiiod (15) impoffibi* 
U prorfos eft, Q. D. 

' COROLLAX IV H !• 
if5. Hinc daae 'j;eaae non patallelae CR , 
«eceflario cpnvenient ihter fe. Nam dofla HA.quae 
illai fecet in C , & A , ad eam parteni , ubi ad 
fe convergunt rea.ie CR, AE , "diicatur ex puiiflo 
A rsaa AZ parallela ipfi CR ; duo -anguli RCA , 
CAZ aequales erunt (iji) duohus re£lis, ideoque an- 
^liRCA, CAE ducbus reflis Hiinores erur.c, acpro- 
tnde (154) concurrent TtHns CR , AF . 

C O R O L l A R I U M II. 

t$6. Si pariter duae redaeAEiHE convenien- 
TAmJl. £ ^ fecentur utcunque iu F , & L , ac ad eaf- 

f - dem ex hifce pundis excitentur (87) perpendicula- > 
ri& o, FC , LS ; hae prDdnflae necefijrio concurrenr ad 
panfbm O. Nam janOa FL, cnm (exbyp) teSais 
iit angulus EFC , minor reflo erit angulns LFC . 
Eandem ob ctufam minor reflo erit quoque angulns 
FLSjigitur FL incidens in reflas FC, LS , fecit an- 
eulos internos LFC , FLS minores duobus reflis , 
ideoque reflae FC, LSnecelIario(i$4) fibi occurrenc 
ad pnn&iin 0. 



PROPOSITIO XXV. . 

dmrum tmenir» tn^Uiati etreali Mff, 

- .-mpdt Iti circnmfei^ 
bet A > E, -H,-agtfitar-6 



<Fra> 9» Sumpdt Iti circnmferentia tribni ptmStH gaibufli^' 
x-dwrdae EAt £H> 4d jqnas 
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bifeflis (jio)in F & L , excitenrur (87) perpetidicu- 
lares F0,XO, mutuo conveniintcs (ijiS) ad puntluia 
O: dico, hoc efle quicfitum cencrum. Agantur e- 
mni OA, OE, 04. Qjiia latera AF , FO trianguU 
AOF leqnsnmr ( ex co»fir ) lateribQs EF , FO trian- 
guli EOF, & reftus angulus AFO aequilis eft reao 
alteri EFO, edam 0\ aeqViabitur (106) ipfi OE. 
Eadem ntioneetiam 0'-I aequabicur reflae OEfergo 
tres reftae OA , OE , OH mucuo funt aequaies , (l 
|>ropterea pundum .O erit (80) quaefitum cencoiiti 
propofiti circuli AEH^Q. E. D. , 

C O R O I, I, A ft t U M . I. .■ 

t;Si JElinc. fiimptis in eircnlari vtsi ti-ifamjint^ 
ais, ceiicrum (157} inveiurit.iiUcufqQp circifh» pe» 
fici poteft. 

CoROLLAKIUM II.- 
ijp. Per tria itaque data pun£la quaelibet A, 
£, H non Dofica in diredum, circulut defcribetur . 
vjungiuitur enim haec pun£la duabus recU* EA,EH* 
ad quas bifiaasinF.&Liet^nmt perpendlcalares , 
.FO , LO, mntQO convenientes ad puii3itffl .O_; Hoe 
polito, ft jungsintnr OA, OE, OH, hae .invk^n 
(157) .lequabuncur, Ct iijeo .«ircidui centroO,.ft 
radio OA-defcripcus t tran^ft quo^ per £t 
& H. ^ 

- ■ ■■ 'C*o R O £ L A R l V M IIT. 

llSo. Qiia circnlum defcribere pcr tria dac3 
punaa A,E,"H perlnde eft ac circumfcribere cir- 
cidam triai^ulo AEH; {Atn b»da* ciicqlni? dato 
triangttlocirciiialcriben4»< < '- 
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PROPOSITIO XXVI. 

ni. . \J pti otqtimtBr ^ttakas rtSis\- 

. , Ti-iangulo RAC circmnTcribarur fi(So) circulus 
AAC. Quia diintdias arcu* CR (ijs) inrtiRir anju- 
iutn A, ditnidius autemaFtus RAnienTuraeft anguli 
C, nec non ditnidius arcus AC mecitur anigulamRi 
!iquet dimidiutn ttwius circumferenciae RAC, nempe 
arcnm graduum 1 80 > inetiri [res (imul an^los A , C , 
R.Sedarcas graduum ^80 duos (92) quoque re- 
^Ban nctitur ; erso duobus redis aequantur tres fi- 
■oailai^i A, C, R.. Q.. E. D. 

CoaoLLARlUM I. ' 

itf». Hlnc tres angnli limul fuinpti utuus tri~ 

ai^uii:'aeqaantitr tribuf invi^ linuil loillpils trian- 

guli alteriust 

' ' ' CoBOLLAKlUM IT. ., 

tlf). Si ergo duo anguli unius triiinguli dnolnu 

«rianenli alnrias fine'--arfqKdlei;, etiam nertku aolns 

icrti»'aiteriut atqualis.'erlt. 

' '" ' - C o R o L L A. R I u u tlL , . 

16^. Ec li unltis trianguU duo »iis^uli iRnotefcaat; 
etlam tertiiis nutus erlt . 

C0ROLLAS.IUU Iv. 
'■■ f «$ i Patinr fi in. triangula uma:.Aq;iiIiu reChtt 
fit, vel obtoTus; reliqni duo acotiHiuit^'. 

CoROLLARItfMV. 

16^. Et ft in triarigulo unns angolus ledus fit; 
dtfO t-eKqui fimiU «equantVir reao. Co- 
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COROLLARIt/M VT. 

1^7. Froniini quoquc ex dlSis eft infcribere Tabol. 
cifculo triingulum ARC , .leqQianguIum dato alteri IH. 
ESO. Dii£ta (115) eiiim tJngeiite FI, iiat anjrulus FiG-n* 
IRC aequ3lis(88J an^^ulo E, & angulus FRA aeq.ia- la- 
lis alteri 0,& jung;'.tiir AC : (llco rriiugulum ARC 
3eqaiin<;ulutn efle il.to ESO. Qii;ipe angulus A ae- 
qitaiur (140) angulo IRC ; ied etiam angulus E ei- 
dem IRC eft (ex coitjir ) lequalis; ergo aiigulus A 
aeouatur etiani aii^uio E. Pari modo oHendam an> 
gufuni quoque C effe angulo O aequalem; ergo e- 
tiam tercius ARG aequ^bitur (ifij) certio S. 

S c u o L I ,0 N I. 

1(58. Ex bujus propofitionis corollario tertlo Tabol. 
iiiiulic ICeplerui dimenfionem Teliuris. Sint fi, & III. 
C duorum moncium vercices fatis dilHti inter fe , Ficijt 
iitqae LHarcus Telluris interceptus inter ucriufque 
montis radices, quem diiigenter meciri oporcet. 
Deinde notencur anguli CBA , BCA , quos eiEeit peu- 
duium per rcii.is BA, CA ad centrum telluris con- 
ftinter vergeiLS, & linea vifuaiis BC . Sunima ho- 
rum.ingulorum.mteratur exgradibus jSo .utnocus fiac 
(i&}.)angalusBAC , prodeatque arcus interceptus (8p) 
LH in gradibas & minatis; cainqnv ejni dimeRjio 
per notas quoque metifuras fiierlt ( ex byp ) depre- 
nenfa , ad eataeis quoque iicebit totius; tcrreftrta 
ambitus dimenfiorem revocare . Uc auceni haec 
f.ieilius a Tyronibus nercipimcur , exemplum a Ke- 
plero ipfo allatum referrc libec. Efto B vertexmon- 
lis, C vero arcis, diftenc autem haec loca milliari- 
bus quinque Germanicis communibus. Inventus fic 
antem angulns CBA grad. 8p mui. 41$, alcer vero 
£CA grad. -fip. min, $5. Igixxu ij» erit (i^J 
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an^Ius BAC,fea interceptus arcus LH. Si ergo 
arcus ter.reftris LH minutoram ip eft $ milliariuia 
germinicoriim I nttque totos telluris .imbitus^ qui 
21600 minutis conftat , 5684 nuUiaria geroianicz 
contineblc . 

S C H O L 1 O N ir. 

Eidem methodo etiam Rlcclolius ufus eft 
in turri campinaria Matinenfi , & in vertice mon- 
tis Pacerni, qui Bonoiiii non lon^e abeft , intuiitque 
telluris gradum condnere Bnnonienres palTus 64^6^ 
ac totnm. proinde tciluris ambitum conftire paflibus 
ajl7o<f8o, hoc eft mliiariis Bononienfibiis 2^170 , 
ac .praeterea palliis 6S0. Sed multo accuratius men- 
iuram terrae quaefiverunc AftronOmi recentioresi 
ex quibas conftat a polo ad aequatoreni gradut rm- 
nui ( & viciffim . Ad ultis tamen praelentes , ubi tel- 
lus pro rphaerica haberi poteft, retinebimns cum 
Camiio menfuram, quim dit Piccardus, acqueadeo 
iribuemus fingulls terrae jradibus Parifinos paiTus 
lS847£ , hoc eft eft milliaria Parifienfi^ 68 , ac prae- 
- tei-ea pafllis 472. Unde totus celluris ambicus conti- 
ncHc palHis 24649^x0 , hoc eft milliaria Parilienfia 
24649 ttt praeterea paflhspzo. 

P R 0 ? O S I T I O XXVII. 

TasuL. C ' ?'"'i"V irhngula ACF producatiir latiis 
' ■ iJ- unuitt AF iti H; externus angalus CFH ae- 
FlG. i^.i^*'""' inttrms oppofitis C, 

Qttla CF infiftit redae AH , Juo anguli CFK, 
CFA aeqoatitar duobus (98) reSis .■ led duobus re- 
•&U aeqnanturqnoque tres(ifii) anfnli A^C, CFA; 
'trgo dvo angiUiCFHi.CFAiaequRnni^ tribus aii- 
gnlis 
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gaVis A , C , CFA , & ■ntrinque abbco anguls CFA, 
reliquus CFH aequabuur ducbiis finml anguiis A, 
& C. Q. E. D. \^ 
CorollariumI. I' 
171. Ergo extenius angulus CFH m.ijor erie 
iltterno quolibet A , vel C. 

C o it o L L A B 1 1;- M ir. 
171. Hiiic ii in triangulo EAH reaus fit an^a- 
lus AEH , circulus fuper dianietro AH deicriptus , jjj 
tranfibit per punQum E. Tranfeat enim , fi lieri po- p,g^jl 
teft , per punflum F pofiwm ult,ra E. , & jungatur 
HF. Igitur reftus (144) eric in fcmieirtulo angu- 
lns AFH , vel EFH : Jed reflus quoque ponitur ati- 
galus AGH; ergO ejuernus angultis AEH aequabi- 
tur interno EFH ; quod (171), efl: abfurdum. Pari 
modo aftendetur , circulum tranflre Don polle per a- 
iiud punfhim R. pofijum (iitra E ; ergo tranlibit per 
punftiiiu E. 

S a H o t. I o K;. 

173.. Ex hac. propofitione folent. AHronpmi pa» Tab. 
fallaxim fidermn definire .Si|:,eBim AB q|iadrans cir* IH- 
cnliili tellurU fuperficif mauini ,.cuius cjetnxumT; ?ig.i6, 
A locus in fuperficie ,, cujus Zenit, elt pundium Z i 
ctrculus denique ZER referat coelum fteltatunj. Efto 
Luna in L,qiiae obfervaftT a cenfo telluris, T con; 
fpicietur in puiiclp S , quod Luitie dicituj' locffs ve- 
lus : at fi e .telluris fuperficie i» A oJ)ferv^.tpr Ly^ 
moi itiCueacuF , illatn coiifptciet, in puoSo E,, ^quod 
:Z.iui3e dicitur locus. vifuti.-Ci_ arfui SG^^qyt.dt^ 
■^ettda. eil iaosz locnm ve.mm, & vifiini-,jLiuiap 
dicitiir paraUaxis , Ilaecqite al>- Atbron^joig leqtientj 
laethQdD inveiutar> TriangoU ALT exteniiis anga- 
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Iqs ZAL acquslis cft doobns (17°) intemls ATL. 
j^LT , Ideoque fi ex angulo 2AL obrervarione no- 
to , au&ratUF angulus ATL compatadone Itidem 
rutus , prodibii angulus ALT , vel huic acqua. 
]is{9(?j SLE. Jim vero cum puna^ L,& T refpe- 
&a imnie(irae diftanciae coeii coincidanc, ilfin eric 
arcus SE, Cive ejus centrum concipiarur elTc in L , 
Cve in T, ideuque arcus SE mcRfura (Sg) erit an- 
gnli jSLT> i ergo cuin iupra iaventns iit angalus 

cft Lstae > 

PROPOSITIO XXVIIT. 

Tab. 174, Q^i trtaigttla AFC, SOH prarter fingaht an- 
3 gulus A, ir C aeqaalcf fingmlts S,& Hiie- 
Ji&t?. quaHa gtioqof habaeriat lafen AC, SH tte^tilmt 
avgtilis intercepta ; etiam latera AF,SO, itemqae 
Ct' , HO , d" ifja triangttla aeqiuibuntar , 

S jtiio , il fieri potcft , inaequaii^ hten AF, SO, 
acqiie ex m!,ori AF fumitj AR jequnlis SO , junga- 
tar CR. Qjij latera CA , AR triinjuii ARC aequintur 
(exb-p) 1. ceribns HS , SO trianauli SOH , & angu- 
lus A acqu^tur (fx l'-/p) =n!;ulo S, eciara (106) an- 
gulus ARC aequabicur i.ifl O. Sed quia in triangn- 
fis AFC, SOH duo an^ljii A, & C aequjles fuiiC 
duobus S,ti H, ctiam ti'-tius F tertio Oeft (11S3) 
aequalis; ergo sii^iiiui ARC ( qui exteriius eft trian- 
eulj RFC) acquabitur interno F , quodfiji) eftab- 
fiirdum. Aequantur ergo Utera AF , SO. Simili 
wiiio oftfndam.aequaiia efie eiijm lateraCF.HO; 
erto cnm (ex H/>) aequentur quoqne reliqua latera 
-^.SH, fSi) criaiffiuU AFC, SHO-ae- 

Wii mii (^. t. D. 
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Cdrot,i.arium I. 
i?';. S) tri.ii^ula AFC, SOH! praeter Mngulos' 
A ) & p a^qvale< fingnlis S « & F) * a,eQaalia .quoque 
habeanc latera TCt OH oppolica aequaiibus'* angulis ' 
A 1 & S ; reliqu^ quoque. a^qjialia habebunt. Nam ob 
duos angulos A i & C aequales duobus S , & H , re- 
liquus etiam F acqualis erit rcliquo O (16^); crgo 
triangula AFC, SOH praeter angulos C , & F ae- 
qualcs ruigulis H , & Q , aequalia quo^up {ex hypj , 
I^abebunt latera CF, H0( angulis aequaltbus inter- ■ 
cepta; unde edain(i74)i^eUqHi latera , & ipfatrian- 
gula aequalia erunt . 

C O R O L L A R I U M ir. 

jj6. Parallelogramniuni AEFC kcera oppofita Taa. I. 
aequalia babet , & 1'ecatura diagonnli AF in duas ae- FiG. i£* 
quales partes . Qiiippe oftenfuip fuit (ijj) Imealos 
anguios EFA , EAF trianguU AEP aequales e^lin-. 
guUs FAC , AFC trianguli ACFj ergq cum Litns 
AF angulis aequalibus tnterceptiini » utrique triangn- 
lo fit coniniiine, liquec AE aeq^alem (174) fbre CF, 
nec non EF aequari AC , & triangulum' AEF aeqina- 
le elTe alteri ACF. 

CoROLLARIUM IIT. 

177. Cum reaanguluin fit quoque (156) paral- 
lelogramnmm , fequitur reflangulum latera oppolica . . 
a^pqualia habere ^ atque n diagpnali recsrl in duas 

CoROLLARtl/M IV. 

178. Hinc fi per quodlibet puniJnm F <lijg(K Tab* 
Calis parallelogrammi SOAC craiiciantur reftae EV, HI* 
RGparallelae ad redas OA, AC; parailelogramnnin) fia.19, 
QlU-B ^egiialf -erit alteti FVCG . Naii\ trianiuluni 

D* ' SOA - 
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SOA aeqnale (176) trinngulo SCA, & triangu- 
Igin Sg^ aeqiiatur {176) triin^ulo SGF* 'i^c non 
triangaium FRA 3iiseqiiit(i7ti)aHud FVA j ergore- 
Mnm ORFE (6S) aequabitur rellduo FVCG. 

ScholionI. 

Tab. »7S< Hinc Geodaetae aream agri paralIeIog»ili.> 

HI, ml in duas aequales partes factiius dlvidunt. Sic e- 
FiG, 3,0, nim CABD 3gtr parallelogrinimiis , AD ejus diago- 
naiisjCujus piinQum medium fit F; dico , qunmliber 
re£l im , ut EG , traduftim per punftum F , divide- 
re agruni iii du.is aequales partes CAEG , GEBD . 
■ Nam ob paratlelas AB , CD, alternus anguius EAF 
Heqmtur (iji) alterno alteri FDG:fed angulus AFE 
aequatur (gfi) (Ibi ad verclcem oppofito GFD; igi- 
tur cuni (rx i-^p) aeqiiencur etiim AF, FD angu- 
iis aF?tu;!!lbus iutcrcept.ie , cnmgnkim AFF. .lequabi- 
(u'- (174) GFD , unJe addito liinc intle trapezio 
CAFG i trapezium C.AEG aeqtiabicur rriangulo CAD, 
ieu dimtdlo(i7d} pmllelogrammo CABD, ac pro- 
inde ftiaoi (rapezio QEBD , 

S c H o L 1 o N IT. 

Tab 

jj^ ' iSo, li.iem paricer Geodaetae dcterniinsnt plleo 

P ■ inaccefl.im'liftnntiim AE. Namproducla , uc libet , EA 
*' in S ,ponirur obiervacor ad punclum A , ubi ftat fira 
ereao, & perptndicubri ad horizontem , adeo ut 
oculo manente inB, re£tus ftc angulus BAE. Deiude 
pileum lamdiu deprimic , donec radius viAialis BK 
cxtremitateDi iliius radens , occurrat alceri extremo 
- E inacceiTie diftantiae AE. Idem denique obrcrva- 
tor eadetn pLei inclinatlone manente , vertit fe ver- 
iiis S , notatoqne pnn£lo F , ubi fcilicet radius virualis. 
BF reflae AS occucrit » metimr redam AF » qnae et> 
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rlt^eqnalts difiantiae quaelitaeAE. Nam intri :ti^ti. 
lis BAE', BAF rjcin vifualM liE, BF aeijii.iies ('■x 
conftr) ftciuiit an^uios cum BA ; fed eciani redi ,!'t;tt 
aequJlts lunciinguii BaE, BAF; ergu cum latus l^A 
Utrique triangulo fic coniraune , latus quoque AE ae- 
quabicur (174) ipfi AF , ideoque fi refta AF per 
menfurara aliqoani upta fiic « dnerflunditar qiu4''^ 
iriacceila 'diHantia AE > 

P R O P O S 1 T I O ' XXIX. 
J71. T» omm triangiiio RAC fi latas AC fit mO' 
X pts • latere AR ; etiam aagulus K priori op- 
fofitus , major erit angnlo C,qia apponitur pafieriort. 
Et e cottverp>,fi.ahg»ltts.B-.major fitangabt Cittiaia 
lattts AC majas erit latere AB. 

I. Triangulo RAC circumfcrifaamr (160) elr- 
cqIus RCA . Quia latus AC eft majus latere AJl , 
eriam arciis AC major erit (jop) arcu AR; unde 
ctiam .'jniTutus R major (tj;) erit an^iilo C. 

II. Cum angulus R fic major sngulo C , ctlrtni 
arcus AC nujor (i j ;) eric arcu AR , i .lcoque ecinm 

■ chordi AC mnjor (loj) erit chorda AR . Igiiur la- 
tus quoque AC majus erit latere AR . Q. £. D. 

POROPSITIO XXX. 

iSi. C' friangulo RAC latus AC alttrr AR /t T*®. 

ij aeqiiale; ettam angulus R priori oppufitus , 
euqualis erit angulo C , qfti opponitur pofieriori . Et Frc. aj* 
vidfiim fi apgulus ll alteri C fit aequalis ; ettam la. 
tus AC altiri AR erit aequate . 

L Triangulo RAC circumrcribatnr ciixulo» 
RCA . Qiiia latus AC cH ( ex byp ) aequale AR', 
.arctts qnoqne AC adaequabic alium ($1) arcuih AR, 



Tas. 

III. 
F1G.10. 
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■ idi'oquc ansulus.R acquabirur (135) '^*' C. 

11. Qiiii nngultis R ipfi C eft (^j: aequalis 
BtTque arcus AC achequabit (i ; 7) ■ircum AR; ideoqne 
ej:iam'htus AC erit alteri AR (107J aequale.Q. E. D. 

C O R O L L A tl I y M I. 

Tab. -.^85. Igltur fi in triaiigulo ifofcele ABC .insu- 
^II- lus A aequis cruribus concelitus fic reaus; femireai 
F1G.31. erunt reliqui B, St C. Cum enim reflus fit angulus 
A, reaa asqaales (166) erunt ^uo fimd reliqui B, 
.&-Cr fed £* ,ieqiiaUa lacer» AB, AG , -«eqMlcs 
. quoqae (i8a) func nnguli B , & C } ergo crimt hi duo 
angiili femirefli. 

COROLLARIUM U. 

184. Cum in quovis trlangulo aequalibus lateri- 
. bus'afcqtiales femper (181) anguli opponaiitur; iiquec 
Oimies angutos triancculi aequilaieri efle aequaies. Igi- 
. . tur quilibet angultis trianguli aequilaterl eft (161) 
pars tercii duorum reaorura, feu graduum 60. 

GoRnLI-ARIUM III. 

- ,*8s. Hi(JC li:ibetur trifeaio refli anguli ABC , 
Tab. {; f,jpj._., fiat triangulum aequilaterura BEC . Nam 
'^'* cum reflus angulus AliCfit graduum jio , alter vero 
fiG.2j. (,84^ gr.iduum 60; patet, reliquum ABE 

fbre graduum }o , feu tertiam partem reai anguli 
ABC. Caeterum trifeaio alteWus angoli praeter rt- 
aum , haaenus a Geometris frtiftra qaaefita eft per 
circinumi acque reguhin. 

C O R O I. L A R 1 O M TV. 

. xS6. Quoniam in quovis triangulo aeqnalibus 
anguUs femper aeqiialia'Iatera (182) oppormnwr;U- 
'«IHet,latera omnia t^iarigiili aequiin^uli ae^faefic. 
'tgitnr crianfeulum "aequlaiigliUim, "Erit etiam «qrt- 
lafenrii,. * ^ Co- 



Geometkiaei. 



ss 



187. Hinclatus AFhexagonireguIaris AyVSCQ. Tab. 
clrculo iiifcripti , aequaie eft ratiio AO. Ciinier.ini III. 
arcus AF lit cirtuniferemiae parj ( eu hyp ) lc- Fic.z^. 
xti, leu graduum 60, utiquegraduum 60 erit quo- 
sque (89) anffulus FOA . Hic autetn fimiil cum reli- 
quis OFA ,"0AF eli (riS!) graduum iKo; ergo duo 
fimul anguli OFA,» OAF erunt graduuni 1.20. Sed. 
enm OF fit ipfi OA aequalis , angulus OFA aequari 
4ebn iil»ri OAF; ergo uterqtw erirgradu. 
-Um i& t idesqoe ^quiangulujii 1 ac proiRfle (i^B^) se- 
^ujUwerain rrir ■trjaog.ulapi FQA . Igjpr lie^a^OJu 
ilaou AF.3«9»jbltur .radio OA. 

S eji « & I (> H> 

I SS. Hinc emtmr ratio offlnhiin extfe<3!ti(Itin> Tab: 
IVirrium, aHohimqtie Aedtfieioram altiradines men- IIL 
Jtirjiindi . Efto inveftiganda altitado .tursis^BA . Ba- Fre. is, 
.culus J>E tan$9e longiiudinis capiatur , ut perpen- 
djculariter terrae infixus , aequet ciculi .iltitudinem. 
'Deinde in re&a Iicri/ontaii AL euni lotjum elig.it 
obfervator, nt dum hunii proftratus ell , habi-cque 
ad pe4ua> Cflices bacuium DE perpendicuiariter ter- 
lae infixum , pun3a B , & E fint ciim oijuio C iri 
eadeni refls linea CEIt, Menfuretur denique reciz 
AC , qua nempe ocuius a turre diftat : dico, altitu- 
dinem AB turris elTe ipfi AC aequalem, Nam in 
triangulo EDC oI> aequales (^*- iyp) TeQss DE , 
DC,& refluni angulum EDC , utique remireflus 
(16;} c-it.angulus DCE. Verum anguiusDCE idem 
eft (ip) cutn angulo ACB ; ergo' in triangulo BAC 
.femireiSns erir angulus ACB, Eft autem reflus an« 
gulus BAC ; ergo (166) femireflus quoqae erit reli- 
^ns ABC. Angalu9 Itaqae ACB afquabitar ABC, 
P 4 gt^ue 
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atqae adeo refh AC , qna oculus nempe a nirre di- 
ftac, qeiiualis (iSi) eric reOae AB, qnaC iOius alti* 
tudinem repraeiencat . 

PROPosiTio xxxr. 

Tab. "iBp. «A mgttlo verticali A- triaBgali i/ijielis 
i3 RAC dtttatur ed hafim RC perpm^ftilaris 
tis.li. bifariam feeabit befim in H. 

Cuni latus AR slteri AC fic {ex byp ) sequale, 
ctiam angulus ARH aequ;ibirar (iSiJ angulo ACH. 
Igicur iii tmngulis RAH , CAH , anguli ARH , 
AHR nefnnlesiex-byp) funt anguUs ACH, AHC; 
unde cum kters quoque AR, AC aequalibus^anga- 
lis oppofita , fittt aequnlia ; etiam latos Rtt alcert 
- CH erit (i7S)aequale. Q; E. D. ~ 
CoKOLLAILIVMt 

Tae ir '5^' 15™'' " circuloFAE deniittatnr ex cen. 

* tro C ad chordsm AE perpendicularis CG ; liaec bi- 
f,i' i'am fecJbit eamdein chordam in G. Du^lis quippe 
radiis AC , EC, fiet triangulum ifbfcele ACE , cu- 
jus vert^x e'ft cencruin C , bifis vero AE ; ergbper- 
liendicalaris GG birecalMc (i8p) chordain A£. 
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C A p y T IV. 

/)« pUmmttrhjt fii* fyw»rttm 
plantmm 6immfme . 

PROPOSITIO XXXII. 

I9J. C mr iatam TeUant CH conpiiere qiiadratiM Tab. 

* OcAz^ ni. 

FiG. a j. 

Ereaa ex C perpendiculari CA , quae datae 
CH fit aequalis , reaas CH, CA ducintur paral- 
lelaeAI, HI ccnvenientes in I : ilico , quadi-jlaterum 
CAIH efle quadntum . Cum enim CA , HI , item- 
que AI , CH fint irter fe ( ex confir ) paralieLie . 
parallelogramniuin (48) erit CAIH , ideoque (i?*) 
M aequaUs erit CH : fed ipfi CH aequatur {ex 

' tMj?r) quoque CA , vel (176) HI ; ergo parallelo- . 
graramum CAIH sequilaterum etiam erit . Polto ob 

. parallelas AC , IH , anguli C , i: H duobus (132) 
reflis acquantur; ergo cum recJus iit angulus C, 

. reaus quoque erit angulus altcr H , reflique pro- 
itide eruiit etiam anguli iUis (ijs^-oppofi"! >.^.^' 
Itaque quadraateram CAIH aequilaterum , & refta^ 
gulum erit, & proinde (4(S) quadratam . ■ Q; n 

COROLIABIUM. 

ipi. Hinc tiovimus dato ciiculo circumfcribefe Tab. I. 
quadratum RCLH. Duaisquippe diametris AO.ES 
perpendiculariter fecantibus in circuii centro F, 
fupra nidios EF , FS conftruantur (191) qnadrataqua- 
: Edor FC , FL , FR , FH . Quia duobus ( ex conflr ) 
. reflis aequantnr angiili CAF , LAF , utique in dire- 
aum (loj) iaiybanjt CA> AL, hoc eft JC&.i erij: 
linea 
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linea GAL . Eodem modo coiiflabit lineas I.SH , HOR, 
REC reaas clK;; ergo qujd-ilatcra eft iigura RCLH, 
qxae proptcr reaos(?x conflr) :nigQlos C, L, H, 
R, reflnngula quoque erit. Jam vero CR , LH dia- 
metro AO funt {ex canjlr ) aequjies , ficuti edani 
CLjRH aeqaantur diametro ES,ergo cum diametri 
AO , ES finc aequsles , aequabuncur quoque CR , RH , 
HL, LC, ideoque (46) qundratum -erie RCLH , cu- 
jus Utera ciim perpendiculariter (ex conjlr ) infiAtnt 
radiis EF , AF , SF , OF , utiqne tnngeiit (114) cir- 
culum in panflis E , A , S > O > & proiade quadrd- 
tum ericcircvlo circnmfcriptum. 

■p R o p o s I T I 0 xxxm. 



Tab. ^^J' A ^^** '^^Sanguli CAIH aequalis fjl faS» ex 
* ii. ejofdem bafi CH in altituditiem CA duSa . 

FiG..(5. altitudo CA commenfiirabilis bdi CH, 

Frc 3.6 ^ V^^ «nasTit menfii'-a utrinfqne. 'ContiBeat>altituio 
CA tres pedes CS , SF , FA , bafis vero daos CR, 
RH. lanivero ex R ^gatur ad CA paraiiela RV, 
" atque ex S , & F ducantur ad CH par.illelae SO , 
FL , totum rechnguluni CAIH in pedes (ipi) qua- 
'dratos divifum erir. Horum aucem pedum quadra- 
.torum feries AL , FO, SH func tres, quot nemne 
. ■ funt in altitudine CA pedes , & in quavis ferie funt 
pedes qundrati duo , quot nempc funt pedes inbifi 
CH; ergo in reflangulo CAIH fex pedes quadrati 
erunc, quot neinjie emergunt cx du£hi binarii in ter- 
nariitm , hoc eft ex bafi CH in alticiidinem CA du- 
«ila. Iginirarea reflanguii CATH aequalis eft fafto 
•«X.-bafi CH- in altftudinem CA dufla . 
Fic. 27. II. 'Efto alcitudo GA imommenfurflbilis bafl 
"CH i dlco , aream re£taneuli CAIH efle aegaaiem ft- 
''Qa ex bafi^ in altitqdineni CA dtiaa. Sit eitim. 
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G. fieri potefl:, par fiflo ex bali CH dufla In allani 
CO reflam, quae minor fit GA . Hoc pofito , per 
(iii) continuam bKeaionem bafis CH deveniacur ad 
'iiiius aliquam partem CR ipfa AO niinOrcm, quae 
ablata quoties poteft ab altitudine CA , relinquet AC 
iniiiorem CH , complenturque reaangulum CLVB ■ 
cnjus altinido CL commenrurabilis erit bafi CH; ha* 
bebit enimcum iftacommunem menfuram CR. J»ti| 
vero cum AL minor ( ex conflr ) fit CR , h:iec an- 
tem ( ex conjlr ) minor AO , erit AL multo oiinpr 
AO , unde inrer A , & O jacebit punauni L, & re- 
fla CL major erit CO ; crgo fsftum ex bafi CH in 
aititudinem CL majus erit fzSto ex eadem bafi CH 
in altitudinem CO. Sed area reflangnli CLVH ae- 
qiiatur ( num. I. ) faOo es b^i CH in altitudiiiem 
CL , & area reaanguli CAIH aequalis eft . (_ tx 
byp ) fiOo.e^, biC CH alutudinem CO ; er^o 
arei (XVH ntajor -erir arA CAIH , quad eft 
(72) abfitrdum. Non ergo area CAIH aequatnr fi- 
flo ex bafi CH dufta in reflam CO , quae minm- fit 
CA . Simili -incido oftiTul.im , eandeniareani non efle 
aequalem fafto ex bafi CH duda in aliam reaanj, 
quae niajor fit CA ; ergo aequabitur faao ex bafi 
CH in altitndinem CA duaa. Q.-B,». 

C o n -o t L A R i'u b 'L 

1P4. Cum qiiadr.itum CAIH fit etiam reaan- Ta6. 

guhiTii, cju,? quoque area pnr faao erit ex bafi CH IH, 
in alrirudinem CA , feu ob (46) aequ.iles CH , CA , FiG.zy* 
aequabitur ^ao ex latere CH in fe ipfum duao, 
Undc fi latus CH fit trium pedum/Tel; ^awaqtia- 
drati CAIH erit novem . pedutn « quadratomiii > 
vel jf. 



SCHO. 



DigilLzeab/Coogle 



SCHOLION. 

ipf. Sicuti fjaumex iliquo numero In fe iprum 

■ du3o , vocatur e)m qimiiratum , in liumerus i!Ie qui 
. ducicii" in fe ipfum, voc^titr radix qiiadi-nta iiume- 

■ ri qui pro Jucicur , Sic qui;j 3 in (e ipfum dudus 
' proiucit ji , eric p qundiMtum iiumeri 3, & e'con- 

verfo j erit ra'iix qu:tdr.ica nunicri p. Ex data ergo 
radice , ejus quadnirum femper invetiietur , at non 
viciiltin ex dato numero, femper detegicur ejus r.i- 
di.-c ; quandoquidem iioii omnis numeri dati radix 
quadr.ica excrahi potell. Ici radix i ell z , & radix 
4 eit 1; at radix z noii^tejl detegi accurate, cnm 
' nullos &t nnmerus Hve integer) nre fraQus» Qui 
in ie ipfum du^ias elHciac 1. 

PROPOSITIO XXXIV. 

Tab. 19^. A ''^" ci']iifvis trtangiili FAH aeqimlis ejl fu~ 
IV. - S\ 3o ex dimidiit b. fi l-'H in altitudinem AQ 
FiG.i.2> duila. 

Comple.intur reaingula OASF.QAEH. Trian- 
gulum OAH dimidiuuL eft (177) reOauguIi OAEH, 
Hcuti & iriaugulum OAF dimidniffl eft re^ngulj 
OASF; ergo trijngu.Lim FAH dimidium eft reflan- 
guIiFSEH. Sed hujua area aequa!is(i9) } eft feOo 
ex bafi FH in altit JdiTtem SF, vel AO ; ergo etiam 
.area trianjuli FAH aequabitur Ci£lo ex dimidia bafi 
FH iii alcitudiiiem AO dufla. Q. E. D. 

CoKOLLARIUM I. 
Tab. ip7. Hiiic crian^la ABD, AED fiiper cadcm 

IV. bafi AD , vel aeqanli conftituca , & h.-ibentta aequa- 
FlG. 3. Ics altitudines SG , EF , fnnt aequalia . Nam faaum 

ex 
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ex dlmidil bafi AD in altitudinem BG aequsrl de- 
bet bOo ex diinitUa eadem bafi AD in alticu.linein . - 
^Fi ideoqiie etiam trtangaliint ABD alteri AED e- 
xit (iprfj aequale . , .- ,. ■ 

CoRoiLARiUM n. 

ipS. Igitur trisngula ABD, AED fuper eaden 
bafi AD, vH acquali, & inter ealdem parallebs UE, 
AD conftituta , aequ^ri dcb-?nc. Nam cb paraile- 
las BE, AD, aequale (112) quoque efle debent trw 
angulomni altitudines BG , EF , & proinde etiaal. 
trungnla (157) seqaabuntur . ■ ■' i 

C O R O L L A R I u M IIL 

,55. Et contra , trianguk aequalii , ABD,-AED Ta8. 
fuper eaaem bafi AD , vel aequ.iii coiillitut.i , lunt IV. 
quoque inter eafdem parallelas BE, AD. Com enlni riG-,. 
triangulum ABD aiteri AED fit {f* byf) seqtudet ^ - 
m<im ex dimidii bifi AD In aldmdinem BQ ae^ 
quari d.bet (196) fi&o ex tUniidi»-eadem hnU AD 
in altinidineia EF - ErjOJilSitijdp BGalteri EF erlt 
Mqaalis, wageque ptoi&de BE, AD «runt (izjj 
mntno parallsiae. ' " . 



aoe. Hinc" Geo^hetae agri trlsngularis inam Tab. 

bifiriim partiri norunt. Bifis BC trlanguhris sgr| IV. 

cujuflibet BAC bifecetur (iio) in punSo D: dlco, F1G.4. 
illum bifiriim quoque dividi a refla AD jungence 
punaa A , «c D . Trianguh eniin BAD DAC , quae 

bafes habEQi aequales BD . DC , it altitudiriem cpnir. , . 
niunem AG, oeqaalia (ip7j iHBtttO efle debeM. 



; . ; ..I 



ex' ParsPrima- 

PROPOSITIO XXXV. 

A CH^f^" ^araUehgrammi FARH ae-, 
. ''^* £\ qualis efifaSa ex bafi FH, ia altttadinem 

Ducatur tliagonaiis AH. Area trisngiiU FAH 
dtJiiidia areae parallelogramnii FARH:fe(l. 

ar«a triarguli FAH aequatis (196) eft foflo ex di- 
aidia baii FH in. aliiiHdinem AO ; ergo area paral- 
lokMTammt FARH a^quabitur h£to ex tota hm Ftl 
in ^citudinem AO duci^ , Q. E. D. 

CoROLlAttlU. M I- 
loj. Igicar parallelogramma ABGD, DCFGfu- 
TaB. P**^ aequales bafes AD , DG conftiruca , _& haben- 
ly' tU acquales altitudine^ BE, CH,i aequalia mutuo 
Fas. tf. «ww* Eft «Min feattra.w AU ?E faOo {ex 
iyf)ttx DGinCH ,,idfloquep?ra|Iel*^ranuni^m ABCD. 
akeri DCFG erii!(zoi). aeqttale. 

C o )t e t t A « I U' M II. 
*oj. Similicer parallelogramma ABCD , DCFG 
inper aequaies bafes AD , DG , & inter eafdem pa- 
rallehs liF , AGconfti^ma laeq^iri debeuc. Namob 
parallelas BF , AG , parallelograinma aequales 
- ^ab^^re debent alcicu^iiies flE, CH,- quar^ CQm ae- 
qaajes etlam hsbeangj , eadetq ^arallelogramiu^ 
. »»9,»^ (»9i> erflpti. 

G o K o t i A I tr »« Hli 
i94i Demum fi bifis FH triangiili FAH dupl^ 
ficbaftpftFS parallelogramroi aeque alti FALS ; crian- 
golum pararielogrammo aeqnale erit. Hujus eniiii 
FiG. 7. j,.^ aequalij eft feilo ex bafi FS in (101) alticudi- 
nem AO.; area aateiu triangali aeqoalis eft hSoi ex 
dimi- 
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:di'niidi3 bafi FH > feu ex FS in (ifnS) alcitQdineni 
eandem AO. Ergo triaflguliini pftralielograiniiio tric 
aequale. , 

PR-OPOSITIO XXXVI, 

»05. A rea qnaJritatert AE$C hnbentis oppofita la~ 

l \ tera ES , AC miituo paralhla , aeqitalis efi ly. 
fi0o ex dimiiiia hurim laterum fumma in reSam EB\ Fjg_ ^ 
a pimdo E ad imitm latiis AC pci-pendiciilaritfr du- 
ffam . 

Demittatur ex C ad ES perpendicularis CO, 
q«ac (ijo) perpenJiculnris quoque erit id At- , 
ideoque jequalis {iizj tpfi EB,6i ducstur EC . Are.i 
tti:ingu[i AEO aequaiis (196) efl hStoex. diir.idi' b.:li 
AC iii aititudineni £B . Siiniliter area t'iin^uii £C$ 
rieqfuatur {196) faclo ex dtinidil ball ES in altitudl- 
nem COi vel EB; ergo area quadrilateri AESC ae- 

fjabitur £iflo eX dimidia. laterim pariillelorum A^ 
S iiiniuu in altitudinem EB dufb. £■ D. 

S 0 tt d I. I o H. L 

aoiS, Hinc Ceodaetae tiomnt fuperficiem irre- "^^?"^ 
gularem maltanfnlam » liTe perviami five impervi-^ 
am mehnirare.Efto imprimis menruranda rupcrficies '"^ ^ 
pervii BCEQHKM'. Incra iUam ducatur linea , qua? 

i>oteft longiffima BQ, ad quam H omnibus angu- 
is demittantQr perpendicuUres CD, ES , HG, KI, 
ML » raperiicieB data dividetur in triangula reflatV' 
gub ■ ftin ^adrangida , qooram dso Jniit hterip^ 
ralleU. Deinde fi^ula (iptf^Mif) ipralarentar « & 
> iitmma omnilH» coU^fta quaefitam aream exhibebit» 

Si vcro impervia fit ii^rJicies atitnfurandii Tab* 
ABC0B , (iden circ«al«ribaturxta3iigu|uin]^KV, iv. 

CUjUS FlG. 10. 



«4 ' P A R 8 P R t M A 

cu|us teceflus Cnpti aream, qme men(urnnd3 efi , 
^ividanir vel iii triangula , vel in quadrangula , quae 
fcina habeant latera parallela . Ueinde (193) menfu- 
retur reflangulum, ejufque (196, 205) excelTus hi 
trianguh , & quadriiigula refolutus. Pedes qnadrati 
in excefTu reperti , aiiferantur a pedibus quadratis, 
' : Qui iti re&ngulo contiiientur , & refidut imperviae 
iuperficiei arcam indicabunt. 

scHotioN n. 

207. Ek haflenus demonftracis- p^tet methodus 
a^Torum quorumcunque areas detegen Ji , qu.is non- 
ruUi dnm adduflis exemplis illuftrare ninintur , ob 
ingf ntem copiam numeronim obfcurant potius , & in- 
Iricant. Quiicvis enini numeri in ipfo menHonis o- 
pere fint maxime nereflarii, in docendo tauien cU- 
xitatis gratia juvat ab iis faepius abltinere. 

PROPOSITIO XXXVII. - 



Tab. 208. A rea ciijufvh potygDni circule circumjcrtpti 
IV. /1 AFVSC , aeqtmlis efi fa^o ex omnium late- 

fl6.li* mm femifumma in radium infcriyti circuli. 

, Duflis ex centro O iad fin^ulos polygoni angidos 

teais OF , OV , OS , OC , OA . agantur ad punfta 
contaauum radii OL , OK , OT , OZ , OR , qui uc- 
pot6 norraales (iii^) ad polygoni htera, altirudiiies 
referent triangulorum AOF , FOV , VOS, SOC , 
COA. Igitur area trian|nli AOF aequnbitur (jpejfa- 
<fio ex tumidiD litere AF.in rsdium OL. Simtliter 
'arca' criang^nU FOV aequaMeur 6^0 ex dimidio l3te- 
IV FV in radium Olt, vel OL', atque iti femper^ 
.. .- 1* Erwo funMM omnium trlangulBnim AOF, FuV, 
^ <VOS, SOC>i. COA». leu poj^dmim AFVSC aro- 



GSOMETRIAE. 6$ 

ata habebie aequalem &.€lo ex omnium lateram le- 
iLiiumau in radiuni OL circuli infcripci. Q. E< D. 

L E M M A. 

300. f^irculum infcribtrg dato reguldri polyeono Tab 
Kj AfVSJl, IV. 

T 

Duo proximi aiiguli A , & Q bifecentur rcflls 
AO, QO convenientibiis in O, demiiTaque ad AQ_ 
perpcnJicuiari OR ,hac ,veluti radio defcribatur cir- 
cnlus, qui infcriptus fiit daco polyfcono AFVSQ. 
Nam latera Q\ , AO triangu i AOQ aequantur ia- 
tefibus FA , AO trianguli FOA , & aiigulus QAO 
eft {ex conjir) nequalis afteri FAO;ergo etiaman- 
gulus (lod) AQO aequabitur AFO.Suiic veroetiam 
lex byp} aequ:?les toti AQS , AFV j igitur cum AQO 
dimidiuslit A(^ , etiam AFO dimidius eritretigui 
AFV I qUem proinde biTec^t reaa OF . Simili ratio- 
cinio conftabit , reflas OV, OS bifecare angulos 
FVS , VSQ. Ducantur infuper ex centro O ad la- 
lera perpendicukres OL , OK , OT , OZ , Quia trian- 
guia ORA , OLA praeter anguios R , RAO aequales 
[««aj?r] anguiis L, LAO , habem quoque commu- 
ne latus OA oppolitum aequalibuK anguUs R , & L ; 
ecgo habebunc etiam (i75l aequales OR, Ofi. Pari 
modo aequales effe oftendentur OL , OK , O T , OZ ; 
ergo clrcuius centro O per R defcriptus , tranfibit 
quoque per L , K , T , Z . Cum vero facii fint re- 
ai anguli ad punSa R, L, K, T, Z, utiqueidem 
ctrculus tangei (124) polygoni «mnia lacera, ideo- 
qae eidem erit infcriptus .. Q. E. F. 

CoaoLtARIVM. 
110. Hinc circnlns radioOA defcrlptQs , eidem 
•iit polygono circvmrctiptiu . CumcmmangnUOAFt 
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OFA femifles oftenfi (lop) fint angulorum aeqnali. 
iini QAF, AFV , utique emm ipfi aeqiiarl deb nt, 
& propterea etiam aequales (i8i} erunt OA , OF, 
P.iri modo ipfi OF oftendentur aequales OV" , QS. 
OQ; igicur circuius ratlio OA defcriptus , traufibit 
per omues polygoni angulof, & proinde erit poly- 
gou.0 circnmfcriptos . 

pROPOsiTio xxxvnr. 

Tab. 211. cityiptiis rrgularis polfgont APySQ_^ae pro- 

IV". xifnt angttli A , & Q^bifecentw reiJisAOf 

Fic II. QP convenifntibas in 0, atqae ex 0 ad latus umim 
AQ demtttatur perpendieularit ORf patygoni ejajdim 
area aequabitur faaa ex /atergm femifumma in ean~ 
dem perpenditulerem 0K> 

Gentro O , & intervallo OR deG;ribatur circn- 
lus RLKTZ, qui (20p} inrcriptus polygono eric, i- 
deoque poiygonara erit eidem ci"CuIo circum;cri- 
ptara. Sed area polygoni circuio circuinlc-ipci ae- 
qualis eft (208) fiflo exomnium laterum femiliimma 
in ejufdem circuli radium; ergo etiani are.i poly- 
goni AFVSQ aequalis eft h&o ex omnium laterum 
lemifnmma iti perpendicularem OR , quae ra-iiiu «It 
jnfcripti circuli RLKTZ. Q. E. D. 

PROFOSITIO XXXIX. 

.j.^^ 211. A rea circtiii aequatis efi faBo ex dimidla tir^ 
ly ' l\ cumfereatia ia radium duSa, 

Fis.J]t Concipiatur circulo circumfcriptum regulare 
polygonum AFLQT , quodquidem infcripto circnlo 
majus erir; tanien ang^nlis reledis,) fiat novumpcH 
lygonBm CEHIOPRSVX, cujos dtiplo pl^a fintl»' 
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tera.hocnine minus cxcedet infcriptum clrculum , 
quam pniecedens . Ergo quo magisnumerus laterum 
pclj^fcrii augetur , eo minus viciflim area polygoni 
circularem excedet; unde fi numerus laterum poly- 
goiii evad^it inlinitus , leu mnjor quovis numero da- 
to , niinor viciHim qnovis alBgiidbili , atque idcirco 
contemnendusevadetpolygoni areaefupr-a circutareni 
exceflas; ergo polygoni Iraius area pro circnlari|2c 
fummi ejufdem lateruni pro circumferentia infcripti 
circuli fumi poteft . Sed polyffoni ejufdem area 
r.equ.ilis c(V (210) f.i£Io ex ejus (aterum Ibniirumma 
in rndium infcripti circuli ; ergo eti.im aren circuli 
eidem taflo erit aequ.ilis , unde cum laterum femi- 
funmia pro dimidia circnmierentia circuli liimi pof- 
Jit t liquet , aream circuli aequalem eflk ii6to ex di- 
niidia circuniferentia in radium duQa. Q. E. D. 



21;. Si crgo liat reiS.ingulum habens pro alti- 
tudine radium circuli , & pro bafi reilam aequalem 
circuiiiferentiae ; rei"t.inguli ejufdem are.i aequnbi- 
tu'- circulari ; ideoque area circuli nota eflet , leu 
haberctur circuli qiiadriifnra , fi data in numeris 
diamcrro , ejus quoqite circumferencia pofiet in ac- 
curatis numeris cxhiber j . Verum enim vero ut ut 
ars inveiiicndi Iiac iioftra aetite egregie promota 
fiierit, nihiiominus circumferentiae longitudinem in 
accuratis numeris haftenus iiemo dedit; unde conciii- 
dt debet,quadraturam circuli aondum inveatamefle, 

S c II o L I o K II-, 
,214. Circuli aatem circamferetitia- mveDintr» 
vet mechanice , conferendo lciUcee eiun diametro 
longitudinem fili > clrcnm&Fentiae exa&e undique 
circumplicati ; vel geometrice , calculando ambitum 
Alicujut polygoni r^pUaris circulo iulcripti , vel cir- 
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cninrcrlpt) * qnod magtm numero jntertim termlne- 
tur. Hunc iii modnm Archimeiles prope verum in- 
venit circumferentiie longitudliiem , oftenditque ni- 
miruni, fi diainetur circuli dividatur in reptem ae- 
quaies partes , harum vifjlnti duns In ejus circiini- 
fcrentia proxime contincri. t^uamvis autem Gco- 
aietrae recentlores variis poftea niethodis infiften- 
tcs, magis quam Arcbimedes acceilerinc ad loniji- 
tudinem verim circumferentiae , omnes tamen coii- 
veniunc inter fe , quod fi diamt;cer circuli divida- 
tur in iDo aequaies partes» ejus circumferentia in 
praxi ailiimi poteft velnc aequalis patcilias 314. 

SCHOLION III 

II j. Inventa Iioc modo lonjitudine prope vera 
circoaiferentiae , etiam circuliquidracura proximfe in- 
venietnr 1 cun. h:iec aequetur {i 1 1) faSoex dimtdia 
circumfereiitia iu radium ducia . Haec aucem circuli 
area fic iiivenca , plufquani fuiliclens eft applicatio- 
ni Geomecrlae , ctlam dum exaflitudine maxima opus 
eftj adeo uc Gcometrae periciores veram circuli qua- 
dnturam inter ea refcrant , quorum precium fit fo- 
Ja pulchritudn , & rarltas , ideoque operam jiiam 
impendant rerum migls utiiium inventioni. Atque 
ideo magls , quod adniodtim certum habeanc , quod 
fi vera loijitudo circumfereiitlae exprimi poftet nu- 
meris accuratis, ii adeo forenc magni , uC iiuUo mo- 
do poflent in calculls adhiberi , atque ita in praxi 
femper recurrenduni eftec ad eos, quos nunc adhi- 
bemus, ignorata veia circuli quadratura . Verum qui 
rerum machenncicarum non nifi fuperficiariam no- 
tionem habent, plerumque magna cum confidentia 
celebratifliiiii hujus problematis Iblutionera aggre- 
diuntur; nec defunt edam qui fibi perfuadeaot * fi: 
eam jatn invenifle > 
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C A P V T I. 

De princifiis pnpmionnm. 
Depinitio r. 



ditae tiimenii 

de dnobus rolidis ell dicendi 
D E F I N 1 



Uanticates homogeneae , fivt t)u(dein 
generis illae funt , quse eundemha- 
beiiC numenim dimenfionuni, Ita 
funt homogeneae duac lineae ; quip- 
pe ambae unica tnntum fuiit prae- 
. Idem de duabus fuperliciebus , & 



II. 



217. Quantitates heterogeneae , five liherjt gt^ 

■ fieris funt, quae non eundem habent numerum df. 
Bienfioimm. Ita linea heterogerea ctt tsm foperii- 
ciei, qnam fblido; qnippenna taittumlineae dimen- 

■ -fio dt> duplex veio fiiperficiei, &'trip1ex rotidi.' 

E } Db- 
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Dbpinitio III, 
2i9. Si duaehomogeneaequantitatesquoad qusntl- 
t.uem invicein coniparentur ; relatio , aut refpeaus , 
quem una ad aliam habet , ratio appellatur. Ratio autem 
dicitur geQtaetrka , H in ea comparatione fjieflemus 
Cjuodes una qu-mtitas aliam coniine;tt , vel in endein 
conthieatur; arithmetha vero , fi folum confidere- 
inus qnantum una a.teram fiiperec, vel ab aiterafii- 
peretur . Quare dum inter fc comparantur duo nu- 
meri 12 &4,fi confideretur quoiies numerus 12 
contineat numenim 4, prodibit ratio geomecrica; 

fi confideretur quot unitJtibus numems la 
joT 'fit numero 4» tunc arithmetica erit ratio> No- 
mine ^utem rati<m$ ■ nin quid addatur » geometrica 
femper venit* 

DSFINITIO IV. 

219. In omni racione quantit.<is quae ad aliam 
l^&rcur , dicitur smteedens ; ea vem ad quam re- 
fertur > cmfeqwnt .appeUami^ Antecedens autem > 
conlequens rationis termbu dict Iblent. 

DbfiwitioV. 
320. Ratio eeqiMlitatir ilh e'A, -cuiu5 antpce- 
iera confequen^ fao aequacur , veluti eft ratio j 
ad 3. Si vero aneecedeni ccMifeqnenti fuo Jit iiiae- 
^Het tanc dicitur ratio inatqualitatit , veluti eft 
ratio ad 8« anc 3 ad 6. 

D E F I N I T I O VI. 
221. Ratio majoris inaequalitatis eft illa, cnjus 
SBtecedens confequence fuo eft majiis , veluti eft ra- 
tio ad ratio autem maloris inaeqnalitatis eft> 
cajus antecedens conTequeilce Saa eft minut t velutt 

eft ntio i iii 6, ■ 
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112. Duae rationes dicuntur Jimi/es ,s.\it aeqm' 
tes , five eaedem , quando ancecedens unius ae<jiie , fi- 
ve eodein modo ( hoc e(t iiec migis , nec minus ) 
continec fuum confequens , aut coniinetur in illo, 
quo alterum antEcedens contineat fuum confeqaeni» . 
auc concineacur in illo.Ici ratio dad j esdem erie 
cnm rattone 4 ad z ; quippe ancecedens primum 5 
eodem modo continet confequens fuum j > quo an- 
tecedens alterum 4 contineat confequens fuum a. Un. 
de ut duae rntiones aequales fint , aut eaedem , noii 
operae pretium eil r ut iifdem antecedentibus , & 
confequentibus ezpnmancur «ied opsseft tannim, tie 
. anEecedeniia aeque » Ave eodem moao confe^uentu fu 
contineant , vel in iifdem contineantur. 

CoRotLARiUM r. 
Liquet ergo aequales qinntltates A & H 
habere eandem rationem ad tertiam C. Antcce- - ' 
dentia enim aequaliaA,dE Haeque, five eoden ju(^ JC>I4* 
continenc cpmmune contequeni C. 

COROLLARIUH II. 

224. Viciffim cerciaC eandem habebif ratieuem f^s. 
dd aequales quiintitates A & H. Commune quippe jy* 
ancecedens C aeque , five eodem niodo coiicinecur .in Fic.i4i 
aequalibus conlequentibus A , & H . 

CoftOLLARIl/H III. 

215, Pafiter fi qaantitates A,&Heuidem ht- 
bnerint racionem ad certiam C ; aequales invicem e— ' 
ninc. Cam enim ratio A ad C eadem lic cam(w "G.14» 

ratioK H ad C ^ ncique (111) aatecedetu A a&-. 

fi^ .qtie> 
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que, (Ive eo;Iem modo continebit cMireqaeiw fuam 
C . qiio anteceiiens alterum H contineat confequens 
luum C; aequales itaque erunt quantitates A , & H. 
CC.R01.LARIUM IV. 
I'V,* _ . Demum fi duae rationesA ad C, St Rad 
Ficis. . ■ * aequiies tertiae ntioni E ad H; eriam ini 
^i"'» =eq'Jabuntur. NamquiaMtioA ad C aequalis 
.eft(Miji^)racioni E ad H.utique (lai) eodem modo 
■ A continebit C , qrnj Econrinet H. Pariter cum ra- 
.tio R ad F aequectir {cx hyp) rationi E ad H , eo- 
dem modo (221) R eontincbit F, quo li continet 
H; ergo ecim A eodem modo continebit C , quo 
R contlnet F , hoc cll (naj ratio A ad C aequabi- 
tur rationi R ad F • 

I> £ F I N I T I O VIIT. 
117. Si doae rationes mnjoris inaequalitatis ma- 
tuo EDfflpareittur; ea ratio dicitur major , cujusan- 
tecedens laepius cotitiQet Gaitn confequeiis , quam al-> 
teruin antecedens,contineat fuum. Ita ratio 8 ad s 
major eft ratione (i ad ; nam 8 quater conttnet 2 » 
cuin (S bis tantum contineat j. . 

COROLLARIUH I. 

Tab. *?8. Dainim ergo inaequalinm quantltanini A » 
IV. itH^major A majoreui habebit rationem ad tertiam 
F1G.1& ^> minur H hibeat ad eandem C. Major 

qnippe A faepiua continebic tertiam C > qnani iplam 
contjneat minor It. • 

CoROtLARIUM II. 
iip. Viciilim fi ratio A ad C major fit ratlo- 
ne H ad C; erit A mijor H. Saepius (227) enim 
A quam H concinebic teitiiun atquc adeoA.eric 
sujor . . 

De- 



Digilized liy CoOgle 



GBOHETRIAt. 73 

Dbfinitio IX. 

zjo. Si duae ranones minoris Inaequalitatis in- 
vEceni compLircutur ; illa ratio dicitur majof , cujus 
ameccdens minus continetur iii cor.requente fuo, qttan 
antecedens alterum iii fuo . It;i ratio 3 ad 6 major 
«rit ratione 2 ad 8 ; nam 3 bis tantum concinetur 
in 6i cum 2 in 8 quater cumineatur . 

CORDLLARIUM I. 

i^i. Hiiic diiarum inriequalium quantitatum A» ff^^^ 
& H , major A majorem habebit rationem ad tertiam jy. 
C, quam minor H habeat ad eandem C. Nam A fiQ.ij, 
aunus qaam H continebkur In tertia C . 

CoROLLARIUM II. 

2J1. 5imiliter fi ratlo A ad C tn.ijor fit ratio- T^"* 
ne H adC ; erit A majDr H. MlntM enim A quam • 
H continebimr (sjo) in tertia C, ideoqse A m^ocr'*°' 
erlt H. 

P K F I N I T I O X. 

ij]. Qiiando dnae rationes fiinc inter -fe^aequt- 
les I tunc quatnor illorum termini dicuntnr prspvr-- 
tionaUi . Ita quia ratio ad 3 aequatur (222) rationi 
4 ad 2 ; qnatuor nnnteri > j 1 4> 1 erum propor^ 
tituules. 

D B P I M I T I o XI. 
234. Quando duae rationes aequales funt huju- 
fmodi , ut coniequens prlmae ratlonis lit idem cum 
antecedente lecundae ; tnnc tr^i termini iUaruia di- 
ctfntur eMtwut propertionalei > & tUe <pu bis repecio* 
tifr, vocatur nedius prepmtoM&t . In quia ratio' 
2 ad 4 aeqaator (222) rationi.4 ad 8 , & wimenu' 
4 , qui conTequem elli pciioti rvionit , cft astecM*w . 

ctiam 
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Cti^m fecundae ; ermit tiaineri 2,4,8 eonthmi 
proportionales * & 4 erit medius proportionalls. 

D E F I N I T I O XIL 

2J5. Ratio cmpofiFa ex pluribus rationibas illl 
dicitur , qiiam hsbet f^Quin ex earuin antecedentibas 
ad fiQum ex cDRrequeiitibus earundem. Ica rntio 
compoHta ex racionibus ; ad ; , & 4 nd 6 , erit iila 
quam habet fa£ium ex antecedentibus ; & 4 ad fa- 
^um ex confequentibus 5 & feu crit ratio 12 
td 30. 

D E V I N I T I O Xni. 
1^6. Si duae rationes componentes aeqiientur; 
rario ex illis compofita diciiur diiplknta :ilceruttius 
coniponentium . Ita quia ex duabus rationibus aequa- 
libus ($ ad } , & 4. ad : componitur (2 j;) racio 14 
id 6t haec erit duplicata rationis 6 ad i , vel e« 
'tUin 4 ad 3. 

D E F I K I T I O XIV. 

2J7. Si vero tresrationej componentes aequen- 
tiir, ratio compofita inde orta, dicitur triplica- 
ta cujullibee componeniium . Ita cum ex tribus 
ratioiiibuE aequalibuf ad 3 , 4 ad 2 , le ad s 
componator (2J5J tatio 240 ad 30; baec erit tri- 
plicata rationit <$ ad 3 * vel 4 ad z « ant 16 
ads. 

D E F I N I T I O XV. 



Tab. ^'g^^"^ fimiles funt , fi finguli ang oli nnhs 

jy flnjnlis alterius angulis fint leqoales, & bteraAonwi 
F1G.1S. l'^" * ^^'^ angulis acqualibus o:ii>ofit:i, vel intercepta* 
jg ' fuerint proportionalia . Ita fifflilia emnt trianguls 
CAF » ORE » finguU anjnili F * A , C aequeiitur 
fin- 
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■Sn^Vu E , R , O , fic AC iit ad RO . ut CF 
OE.&CF adOE.uc FA ad ER, & FAad ER, uc 
AC ad RO.Eodemroodoezplicabitariiiiulimdo8Ua- 
zum osuiium figurarnm. 

D E F I N I T I o XVI. 
135. Rgurae L Se V dicnntur habere latera TAfc 
reciprocg preforfieaalia t ii latns AS figaraeL iiierit ly, 
ad latas SC figurae V, ut hujus latus SO ad ilUnsFiG*£o. 
latus SH. 

D E F I N 1 T I o XVII. 
240. Reflangulmn Jub reffis AS , SC , vel fim- Tai; 
pliciter redangulum ASC ell illud , quod contiiie- IV". 
'tur fub reelis AS,SC ad aiigulum reaum junais . Si- Fig. 21* 
miUcer cum dicitur reSatigaiom Jub reSis AC . CS, 
qut teSangulum ACS, intelUgitur reaangulum , quod 
continemr fiib reOii AC , «e CS ad reOum angulam 
cDnftimtls • 

C A P Y T IL 

ntntmllis Tarallelegrammorum , & Re^ 
flansuhriim fymptomatis , deque Re- 
gulis proporiionura . 

PROPOSITIO I. 

S4t. "0 dralMogramma CBTA , AIEF qiiae eaniem jy^ 
Jr bahent altitudinem , five inter eafdem '*'^-.F,(-.i2. 
Jhm paraOilas , eam iiiterje ratimm habeut , quam- „^ 
iafesCA^M, 

" L Sunto commenfiirabilesbafe» CA, AF, atQO^F,- j-^ 
AS fic mepiura mriafgue, Quae \ ♦Kmpli grati».. 



j6 ParsSxAunsa 

contlneatur bis iii AF, ter veroin CA. Ex punflo 
■ S agsmr ad FE paraliela SO. Cum CA fit tripb AS, 
parailefogrammuin CBIA iria parallebgrammn^ con- 
tinebit, (jQorum llngula (loi) aequancur AIOS , ideo- 
que pardielogrammum CIUA tripmni erit alterius 
AIOS. Simlliter cb AF dupiam AS , paralleiogram- 
mum AIEt* duplum erit eiuidem AIOS; ergo (sii) 
paralielograinmuin CBIA erit att aliud AIEF, ut 3 
ad 1.- Sed etiam {ex byp) b.iiis CA eft ad bafim 
AF , ut j nd I ; ergo (226} paralleiogrammum 
CBIA erlc a.l aiiud A\EV , m bafis CA ad ba- 
I fim AF. 

**' ■ II. Sunto incommenfurabiles bafes CA , AF,po- 
- * naturque , li £eri poteft , parallelogrammum CBlA 
=■'1* efle ad allud AIEF, ut faaiis CA ad aliam reaam 
AV -, minorem' fcilicet bafi AF. Per continuam ^>i- 
fe3ionem faafls CA deveitiatur ad eiufdem aliquam 
partem CR refta VF minorem, quae prolnde ablari 
guoties poteft ab AF, relinqiiet feipfa minorem SF. 
Hoc pofito, fi ex S agatur ad FE panliela SO. 
prodibunt aeque alca parallelogrammn CBIA , AIOS, 
quorum commenfurnbiles erunt bales CA , AS , ut- 
pote habentes communem menfuram CR . Quia SF 
minor ( ex coiijlr ) eft CR , Iiaec autem ( fx conflr ) 
mlnor VF ; erit SF multS minor VF , ideoque pun- 
aum S cadet inter V, & F, & rcfla AV minor 
erit AS. Itaque CA ad AV inajorem rationem^ia?) 
habet, quam eadem CA ad AS. Sed {ex hyp) eft 
■" CA ad AV , uc parallelogrammum CBIA ad aliud 
. AIEF, & CA eft ( nim. T. ) ad AS , ut parallelo- 
•grammiim CBIA ad aliud AlOS ; ergo parallelo- 
grammum CBIA ad aliud AIEF majorem rationem 
habebit , qusm idem parallelogrammum CBl A ad aliud 
AlOS.&ideo (117) parallelogrrmimim CBJA, fse- 
pins continebit paralielogrammum AIEF, quamaliud 
AIO$» ([nod e^abfurdnm. Simiii oiDdo oftendam , 
paraU . 
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parailelugraminum CBIA non efle ad alind AIEF, 
ut bifis CA jd aliamreaam bafi AF m3jorem;ergo 
parallelogrammum CBlA erie ad aeque ^ruiq AIEF, 
uc baiis CA ad bafim AF. q. E. D. 

CordllarivmI. 
341. Cnmquaevis tfiangula CIH , HIF dimidia Ta»» 
(i7tf)fint acque altorum parallelogrammorum CAIH, IV, 
HIEF; pacet, etiim trian^ulum ClH efle ad aeque Fis.14. " 
altum triangu!um HlF, ut bafis CH ad bafim HF. 

CoROLLARIUM II. 
14J. Qais ctiam rea.ingula L i & V fum (150) Tab. 
parallelojjramma , .pattt , rcaringulum L efle ad aliud IV. 
aequ^ altum V, ut bafis CH ab bafim HF. FiG>i$f 

PROPOSITIO U. 

244. "ra/Mogramma , £r triangela aequatia L , & Tab* 

Jr V ,quaeunu'n angidum AFHuni OFC habent IV. 
aequalem i etiam latera circa aeqtiales angiilos babent FiG.stf. 
reciprocb proportiiimlia , bac eft etiam AF eft a4FC , ut 17. 
OF ad FH . Et ji latera babeant , reciproce proportiona- 
lia , parallehgramma , ^ triangula aequalia erunt . 

L Ponanrar.in direAum reOae AF, FC. Qao- 
niam reaa HF infiftic reflae AC , utiqueanguli AFH, 
HFC duobu!. reftis aeqiiari (98) debent. Sed angulus 
AFH {ex hyp) aequatur aUeri OI-C; ergo etiam 
duobus reftis aequ.ibuntur anguli OFC , HFC , atque 
adeo etiim re£lae OF , FH crunt{io}) pofitae indi- 
redum. Producantur in parailelngramniis reflae SH,, 
PG donec conveniant ad punQum E;acin triangulis 
jungacur cantum HC. Quoniam paraltegrainmum ,& 
triangulum L alter i V efl: ( ex byp } aequale , erit 
(aijJL ad R, « V ad R. Scfl (>4i * sft ) L 



>f9 FarsSbcvhda 
ad R , ut AF ad FC , & Veft ad R , ut OFad FH; 
ergo etiam AF erit ad FC , nt OF ad FH. 

II. Par.ilklogrammuDi , & triangulum L eft ad 
aliud r.eque altum R , ut (241 , 242) AF ad FC, 
Simiiicer p:iralIdogrammum , ii triangulum V eft ad 
idem aeque altuni R , ut OF ad FH . Sed (ex byp) 
AF eft ad FC , ut OF ad FH ; ergo edam L erit 
ad R, Qt V ad R, ideoque aeqnantUT (zsjjparal- 
lelogrunma , & triangula L , dc V . Q. E; D. 

P R O P 0 S I T I 0 IIL 

Tab. 24S. C' qttatunr reQae AS , SC , OS, SH fuermt 
V, proportknfflei , hoc eJl,fiAS fit ad SC , ut 

FiG. 1. OS ad SH; reSangulum L fub extremis AS , SH aequa^ 
I, ' le eft reBangulo V fub mediis SC, OS. Et fi reffan- 
gulum L fub extretttis aejuetur re3angulo V fub mt* 
1 erunt illae quatuor reSae prvportionalei . 

I. Parallelognmma , quae circa aequales angulos 
liabeiit latera reciproce proportioualia , funt (144} ae- 
qualia inter fe : fed re£tangula L, & V funt (150} 
parallelogramma , quae circa le&os , leu aequales an- 

, gnlos ASH, OSC habent latera reciproce propor- 
' Tionalia, quippe {ex hyp) AS eft ad SC , ut OS ad 
SH; ergo recianguia L , 1; V aequali? erunt . 

II. Cum aequalh finr (ex byp ) reflangula , feu 
(ijol parallelogramma L, & V, habeantque reilos , 
iea. aequales ( ex byp ) angalos ASH , OSC , utique 
etiam latera circa aequales angulos habebunt (244) 
reciproce proportionalia ; igitor AS erie ad SC, uG 
SO ad SH. Q. E. D. 

CoROLLARtUM I. 
341$, Hlnc 6 qnanior nameri fuerJnt proportio- 
Ules a &aaiq extremonuii ae^lutitt (i4f> £1^ tx. 
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siedils. Tn cam fit 2 ad 4, uc 8 ad t6, EiAuni 
excremornm 2, & 16, nempe }i nequablcur USb> 
ex mediis 4 8c 8 , iiempe }i. 

CosoLLARit7M ir. 
147. Q.J3re dr.ds trlbus numeris quibufcumque 
veluti 2,4, S , iiivenietur quartus proportioiialis 
11 fafliitn ex mediis 4, & 8 per primum 2 di- 
vidatur, Cum enim fadum jub medils sequeiur h- 
&o primi in quartum. (146) Aa&i . utique 11 faQum 
fub mediis per primom numerum dividatur, in quoto 
quartos prodibic. 

C0ROL1.AR10M III. 

248. Sliniliter trcs reaae A, S, H fuerliit Tab. 
continue pro[iortiom!es ; re£tangQlum fiib extremis 

A,6i H aequibitur quadrato mediae S. Efto enim 0 ^'^- 3,* 
aequalis m^-liae S. Cum A fit ad S, ut:( rx/>yp) 
eadem S ad H, etiam A erit ad S, ut O ad H; 
ideoque reasngulum fub extremis A , & H aequa- 
bitur reflan^ulo (^45) fub aequalibus mcdiis S , & 0 > 
leu qnadrato mediae S. 

CoROLLAR lUM IV. 

249. Et contra fi reflangulum fub extremii A, 
& H aequale (ic quadrato medlae S ; tres re3ae A, 
S, H erunt contitiue proportioiiales. Efto enim O 
aequalis mediae S. Cum reaangulum fub A , & H 
aequale fit ( fx nyp ) quadrato medije S , idem reilan- 

§ulum etiam aequile {ex confir) erit reflanfulo fub 
. & O , idfoque (24;) A erit ad S , ut .0 ad H . 
Atqni S, & O funt ae^uales i ergo etiam A ^rit tdSt 
vt eadem S ad H. 
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CoilOI,I,AXIUH.V. 

350. Si ergo tres numerl fiierint cmtimie pro- 
portionales ; {a£iuin extremonim acquabltur quadra- 
to medii . Ita cum 4 Ht ad S , at S sd 16, faSuoi 
extrcmoriim 4 & iti, iiempe 64 ae^uabitur quadra- 
to mediae S , nimirum 64, 

ScuotioN L 

zsi. Ex corolhrio fecmiJo huju» propofitEoniB 
collijunt Geographi cerreftris Jiaoietri magnitudiiiem. 
Cum eniin drcumferentia proxime coniiiieat vigin- 
tiduas iUarum partium ,quarumfeptemaccurate(ii4j 
in diametro continemiir , ertt cirGUni&rentia terrae 
ad ejus diamecrum , ut ad 7. Ett antem 
terrae circumferentia pafTuum Parifienfium i^f^jipio ; 
igitur ii ex datis tribns nunieris 22 , 7 , & i^fi^piSio 
iiiveniatur quartus proportionalis , prodibit terrae 
diimeter , quae erit paifuum Pariltenfium 784J156, 
dabicque mitliaria Pariiienfia 7S4J , ac praeterea paf- 
fui 156. 

ScuoLioH ir. 

Ex hac quoque propoiitione ofio Regu/M 
derivantur , quibus tota &rme innixa eft Geomettaf 

[um Diaiedica. 



R E G U L A L 

TAB.V. C' pfi""' Mfit ad fieitndam SC, ut tertiaOS 
FiG> 2. ^ *d fttartam SH; etiam invertendo fetutida 

SC trit a4 primm 4$, «r qtarta SH tti tertiam 

OS. 

Qtua 
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Qih AS eft acl SC ,ntOS ad SH, reaangnlum 
L fiib cxtreniis AS , SH aequabimr (24,-) reaangiilo 
V ii,b mtdiis SC, OS. Itaque (224) redianguiuni R 
e-ita'.tL,ucidemRacI V: fedRell ad L.utfa^i) 
SC ad AS, & R eft nd V, ut (24.,) SH ad OS ; 
«rgo etiam SC edt ad AS, urSH ad OS . Q. E. O. 

R E G U L A IL ' 

»54- Cipnma AS J!t ad fecundam SO , ut tfrttaT^^y^ 
*J SC att quartata Sfi; etiam permutando pn-^iQ, 3 
m.i AS erit ad tertiam SC^ «f Ceemda SO ad aiiar~ 
tam SH. . 

Q.U1 (fx hyp) AS efl: ad SO , iit SC ad SH, 
reaarisrulani L Itih extrsinis AS , SH aequabitur 
(145J reaaiigulo V fub mediis SO, SG . Itaque L 
erit ad R, ut (12 j) V ad idem R i fed L eft ad 
R, ut (141) AS ad SC, & V eft ad R, nc (341) 
OS ad SH ; ergo etiam AS erie ad SC, ut OS ad 
SH. Q, E. D. 

COROILAKIVM... 

ijj. Si fuerit prlm.i A ad fecnndani C ,.utter-TAB.V. 
113 E ad qu.ircam F,fitque prima Anequalis tertiacP'6- 4* 
E ! etiam fecunda C aequabitur quartae F . Cum 
cnimAffttr*)!^) lltad C,utEad F,etUm (154) per- 
mutando , A erlt ad E ^ ut C sd F t fed A ipfi E 
eft [^a; hyp^ aequalis; ergo & C aequabitur ipiiF. 

R E G U L A m. 

ijtf. C ' prima A fit ad fecundam C , ut prima F Tab-V. 

3 ad fffctindam H, & fecmda C ad tertiam E, FiG. S* 
iit feeunda H ad tertiam r \ & fie deineefsi rtiam 
F 
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KX aeqoo prtma -A grit a4 altimam £ » itf firima F 

a4 ultimamR, 

Cum A fir ad C , mz (^ex hyp) V ad H, etiam 
(254) permiitniido, A eric ad F, ut C .nd H. Simi- 
licer tmn C llc ( byp ) ad E , uc H ad R , eti.im 
(2J4) permutsndo, C erit ad H , uc E ad R. Itique 
A eft ad F , uc C ad H , & E eft ad R , ut C ad 
H ; ergo {2.16) eciam A eric !jd F , uc E ad R , & 
permutando , A erit ad E , ut F ad R. Q. E. D. 

R E G U L A IV. 

•ji^^ y 257, fuerit nt prima A ad fecuii4amC, itapri- 
F1C.6. ^ ma F ad fectmdant H, & ut fecutt4a C aj 

tertiam E, tta tertia quaepiam 0 ad primata.F; 
gtinm ex aequo perturbate prima A erit b4 tertiam 
/r , at tertia 0 a4 fecundam H. , 

Uc C eft ad E , Ita poteft H ede ad aliquam 
quanipi-im R. Jsni qiiii ut C ad E, f\c O eft ( ex 
hyl>) a.l ut eadt-m C ad E, fic (ex cunfir) 

H eft ad R ; erit (216) 0 ad F , ut H .id R , & 
permutando , O ad H , ut F ad R . Kurlus quia A 
eft ad C, ue (ex h p) F ad H, & C eft ad E , ut 
{ex eea^r) H ad R ; etiam ex aequo^A erit ad E* 
nt F ad R. Sed vidimns O efTe ad H,at F ad 
ergo CiiiSJ etiam A erit ad E , ut 0 ad H . Q. 



R E G tJ L A V. 

Tab.V. C ' prima AS fic ad fecundam SC , ut tertiaOS 
FiG. 2. ad quartam SH; etiam componendo prima 

ASfimulcimJet»n4a SCtrtted ficm4am SC ,ttt tertia 
OS 
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OS jtmil eom quar/a SH efi a4 purtam SH^five AG 
trit ad CS , at OH ad HS. 

■Cum AS Ut ad SC . ut (ex hyp) OS ad SH ; 
rea-ngulum L .ilteri V erit (145) aequale , addito- 
que utrinque R , fettangulum LR aequabinir ipli. 
VR. Igimr (j2j) LR erit ad R, ut VR ad idein 
Rt fed LR eft ad R, ut (141) AC ad CS, & VR 
eft ad R, ut (141) OHad F;S;'crgo etiam AC erit 
ad CS, ut OH ad HS. Q, £. D. 

R E G U L A VT. 

±S9- C' ^ fit"^ ^ H> & fi fit ad H, Tab. 

^ ar R ad F, & fie dtinceps ; Jiimma antMe- IV. 
dentium A, E, R erit ad Jttmmam cunfequentium C , Fjg. i 5, 
H t F t vt antecedeas unnm A ad co"fequens fu- 
»m C. 

Q.iin A eft ad C,xit (ex hyp ) E ad H , etiam 
permutando , A erit ad E , ut C ad H.Siniili mo- 
do ofteiidetur E efie ad R,ut H ad F. Cnm er§o 
fic A id E , ut C ^id H , etiam fijg) comiionc^ndo , 
A fimul cum E eric ad E , ut C Sinul cun. H tft 
ad H. Vtdimus autem E efle od R,.ut H. ad F; 
ergo etiim (256) exaequo, A ilmul cum E eric ad 
R, ut C flmul cum H eft ad F, atque iterum (ijS) 
componendo, tres fimul A , E, R erunt ad R , uc 
trcs fimul C , H, F funt ad F. Igitur permutando, 
(154) tres fimul A, E , R erunt ad tres fimul 
H, F, ut R ad F,five uc A ad C. Q. E. D. 

R E G U L A VII. 



l6o. C ' prima AC fit ai fecmdam CS, iii ttrtia Tab. 
<3 OH ad quartam HSi etiam divideucEo extef- V. 

F 2 ftn Ficz. 



^4 ParsSecunda 

fiis primae AC fapra fecund:3m CS frit ad ficundam 
CS, ut fxcffns tertiae OH fuper qnartam HS efi 
ad quartam HS , feu AS erit ad SC , ut OS ad SH. 

ReaaiigiilumLR eft ad aliud R , ut (241) AC 
ad CS . Siiniiicer rtfa^m^ulum VR eft ad idem 
R, ut (241) OH ad HS: fed {ex byp) AC eft 
ad CS, ut OHad HS;ergo etiam reaatiguium LR 
crit ad R, ut reftangulum: VR ad idem R ideoqite 
(22;) Feftangulum LRalreri VR erit aequale. Unde 
hinc inde ablato R , re£langulum L aequ.ibitur ipti V, 
& proinde (24$] AS erit ad SC, ut OS ad SH . E. D. 

R E G U L A VIIL 

Tab. itfi. C i tota AC ft ad ablatam partem CS, ut ta- 
V. ^ ta OH aH ablatam partem HR ; etiam con- 

F1G.7. vcrtendo tata AC erit ad reltqiiam fui partem SA, 
ut tota QH^d reliqmm fui partem SO. 

Quli AC eft ad CS , ur f ex hyp ) OH ad HR; 
etnm (itfo) dividciido, AS erit nd SC , ur OR ad 
RH, & invertendo (in).CS erit ad SA , uc HR. 
ad RO , quare componendo (258) , AC quoque eric 
ad SA, DC OH ad RO. Q.. E. Z>. 
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Lintis proportionaHttT [tBis, muiua^ue ^ 
militudint T riangulorum . 

POROPSITIOIV. 

262. C * ii triangiilo HAE ducatur FC psraUtUt ad Tab.V. 

O unum latiis HE; erit AF a,l FH , ut AC ad Fic. 8. 
CE . Et cmtra fi fuerit AF ad I H, ut AC ad CE ; 
jitnifa FC erit ad HE paratlela . 

I. Jangantur EF, RC. Qaia tmn^la FHC, 
FEC fuper eadem bafi FC, & inter eafdem pmHe- 
las FC, HE coiiftitut.i, aequsri (ip8) debf nt , trisn- 
euUim V (114) erit ad aijut! FS-iC . ut idt-m V ad 
triaiiijiihHii FEC. Sed (141) triatisulum V eft ad 
aeque altum PHC , uc AF ,id FH (:i4:i) crimgii- 
lum V ad aeque altiim FEC eft , uc AC ad CE ; er- 
go eciam AI- eric ad iH, ut AC ad CE. 

II. Triangulum V eft ad aliud (24:) nfqite 
altum FHG, ut AF ad PH . & (242) tri^inguliim i- 
dcm V ad aliud FEC eft , ut AC ad CE: fed \_ex 
byp} eft AF ad FH, ut AC nd CE; ergo etiain ' 
triangulum V erit ad aliud FHC, ut ideni V ad 
aliud FEC , ideoque (ijs) trlanguh FHC ,FEC ae« 
qualia njtituo enim . Hnbenc vero commuiieiu banni 
FCi ergo (ipp) parallelae ermit FC, HE. Q.E. D, 

CoROLLAHIlfM I. 

2(J;. Hinc fi in quovis friaii^iilo HAE duca- T^^JY^ 
■ Vir FC parallela ad iacus unum HE ; crit HF ad p.j, ' ' 
FA, ut EC adCA. Nam cum fit (262) AFadFH, 
ut AC ad CE, etiain iiivertendo» HF erit ad FA» 
tic EC aA CA. F} Coro- 
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CoROLLARIUM 11. 

3.64. Erit qiioqne HA ad AF , nt EA ad aC. 
Qaippe eft (163) HF ad FA, ue EC, ad CA;igi- 
tur componenda , HA erit a'd AF, ut £A ad ACt 

CoRoLLARiuM ril. 
26;. Quin erf.ini AHeritad HF , utAEadEC. 
Eft enim (162J AF ad FH , ut AC ad CE; igitur 
componendo, AH quoque erii ad HF, ut A£ ad 
EC. 

CoROLLAaitTM IV. 

i66. Quare etiatn AH erit ad AF, ut HE ad 
FC.. Dufta enim FR paraliela ad AE, erit (i6i) 
Ha ad AF, uc HE aa ER. Sed in parallelogram- 
mo RFCE eft (176) ER iifi,FC aequjlis; ergo e- 
fiaiD AH eric ad AF , uc HE ad FC. 

C«ROLLARIUM V. 
3^7. Unde cam HA Itc ad AF, uc (164) EA 
ad AC, eciam EA erit (z66) ad AC, nt HE ad 
FC. 

C0R01.LARIUM VI. 

I1S8. Pariter datls tribus reflis AV, VB, AR , 
invenietur qinrta p^-opurtionjlis R.S, li binis AV* 
VB pofitis in dire^uiUi jungstur ad quemvis an- 
gnluui tertia AR ; tum du^ VR , adfaancex B aga- 
tur pTrallela I3S, ipti AR occurrens in punAo S. 
Eft (16?) enim AV ad VB, ut AR ad RS. 

COROLLARIUM VII. 

itfp. Methodus quoqae pitec ita diridendi tn V 
Te&am datam Afi, uc AV fit ad VB inddta ratio- 
iie M ad N . |un^ etum ad ^ueinvii angulnm in> 
de- 
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ieS.mxa AH , fumptifque in ea reftis AR , RS , quae 
ipfis M , N iint aequaics , jiingacur SB , eique ex R a- 
gatur parallela RV, quae in dat.i ratior.e fecnbit 
reaamABinV. EftfsSi^mmque AVad VB, ut AR 
ad RS , fivc ( fx confir ) ut M ad N. 

170. Hinc norunt Geodaetae exvertice B a«ri Tab. 
triangularis AUC ducere reaam BS , quae agrum il- V. 
luin crisncTuhrem dividat iri daca rarione M nd N. Fig.II. 
Si cnim (269) icii dividatur AC iu S , uc AS lic ad 

SC in daca racioneM ad N , & jungatur BS j crinngu- 
lum ABS erit ad aliud S6C , ut M ad N . Quippe 
triangulam (i^z) ABS eft ad aliud SBC aeque altum , 
iit AS ad SC : fed AS ( e 'x nn^r) efi; ad SC , ut M 
ad N ; ergo etiam trlangulum A6S eric ad aliud SBC* 
ut M ad N. 

ScBotlON IL 

171. Si vcro fion jam ex vertlce R, fed alio Tab. 
e% punflo L hTlis AC ducenda fic recin LS", quae in V, 
data ratioric M jd N fectc ci-i: iiguluni AliC ; cnnc Fis. II. 
junfta LH , divlfaque (ifip) b.ifi AC in dica ratione 

in punao R , ducatur RS ad LS jiaraJifla , & juii- 
gatur LS , qune in daca racione /ecabic ciiangtiliim 
ABC. Nam cum triancula B.SL , BRL fuper eaJem 
bafi BL, & iucer eaflem parailelas BL , SRfintcon, 
ftituca , aequalia {158) utique erunt , ideoque .iddi- 
to illis tri.inguio AUL , crapezium AB5L aeqoa- 
le erit (67) triangulo ABR ; unde fi utrumque aur 
feras a triangulo ABC , remmebit triingulnm LSC 
jequale (68) alteri RBC. Itaque (^^0 tr.ipezium 
ABSL eft ad triingulum LSC , ut tri inguium ABR 
ad aliud R6C: fed (241) triingulum A6R eft ad a- 
Uud RBC> uc AA ad R.C , vel ( ex tenfir ) ut M ad 
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ergo etiam erdpe-ziain ABSL eric ad triangQlaiti 
LSC, at M ad N. 

S c H O L I o N IIL 

-j.^^ 271 Deiiiqueex corollario 4 hujus propofitionis 

y derivatur conftru£lio ScalafGeumetricaet cujuj maxi- 
Fia it ^^^^ Archicefti[ra chm Civiii>guani Mi- 

■' litari, praefertini ubi Iduioijrnphiae funt conmhen- 
djc Ai) quemvis angulum juuclis AF , AC , a puii- 



£to A 3 



. ficque AF ex. gr. dupln ipfiiis 
AB, fumpcirque ab A ad C 10 partibus aeqna- 
libus Ai,i£,2 ),} 4 &c. compleatur para- 
Uelogratmmini ACIF . Deinde per pun3a ungu- 
la divifionum ipfius ACdu^is reQis ad AF paralle- 
lis, transferantur in CD loparces iis aequales, quae 
func in reft.i AH. Demuni puiiaa C & L, i & 2, 
2 & 3 -, 3 & 4 , &c. rranfverfis lifKis connectantur . 
Dico, fi Alt faeric decempfda ,fo"e AL ununi pc- 
dcm, p9 di^itum unum, 88 digicos duos, 77 digi- 
tos tres , 66 disiitcs quatuor , & fic porrfi . Nnm 
cum AB fit decen.oeda , decupla qiioque eric unii.,s 
pedis ; fed{r.v fci)/!»' ) decupla eft eriam reflae AL , 
ergo AL pes unus erir. Deinde cum in trian^ulo 
ACL reaa pp fic ad AL pai-nllela , erit {z66) ' M. 
ad pp, uc AC ad C 9; fed AC decupla {exconfir) 
eft C p; c-go & AL decupla eric 99. Vidimus au- 
tem «andem AL efle pedem ; eriro 99 di^it)i> (54) 
erit. Pari modo demonltrabicu'- ^eife S8 digitot du- 
(M, 77 tres, 66 quatuoT, & ^ deincepj. 

P RO P OS IT 10 V. ? 

Tab. 17J. C ' '■•^ -^E M^utum trianguli blfariam fi- 
V. O ftfUj', ttiam feeet, iaSm HG; bafis Cegm^ntii 

F1G.14. : • m 
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HE , P.C eanriem rationem hnbent , qiimi) reliqiia la- 
teraHA, AC . Et Ji bajis partes HE, ECeandem ra- 
tiunem habuerint , quam reliqua letera HA , AC ; rt~ 
Sa AE bifecabit aagulam HAC. 

I. Ducatur CF paraliela ad EA , oecurrens ipfi 
AH in F. Cumitaque rt£l3 HF lecet parnllehis AH, 
FC , extcriius auijuius HAE acqurbicur (iji) inier- 
no oppofito AFC. Pariter cum /\C fecet paralielas 

AE, FC , alterniis aiignliis EAC ae^uabitur (13-} 
alterno ACF : fed angulus HAE aeqnjttir (ex byp) 
angulo EAC ; ergo & angulns AFC aequabitur ACF, 
ideoque actjualcs (iSz) erunt etiam AF , AC , & 
FIA (114) erit aa AF, uc eadem PA ad AC. Scd 
HE eft ad EC, ut (?.6i) HA ad AF ; ergo & HE 
crit iid EC, ut KA aJ AC . 

II. Qiiia fiTnt p:!rallc!ae AE , FC , crit (262). 
HE ad EC , ut HA ad AF : fed IrE eft ad EC , ut 
(ex I>yp) HA ad AC ; ergo & HA crit ad AF , ut 
eadem HA ad AC , & propterca aequabuntur 

AF, AC.& /tiicidus AFC (iSiJiiequabinir ACF. Sed 
angulus HAE atqu.iiis (i^-) eilangulo AFC , & nn- 
gulus EAC alteri ACF ; ergo etiara angulus HAE ae- 
qitabitiir EAC . Q. E. D. 

PROPOSITIO VI. 

174. C ' '» triangulis FAO , CER JtnguH angull 0 , ^ 

\Ij A ,F aequentiir fingulis R, E ,C ; triangula 
fuJit fiinilia , hot efi etiam latera aequalibus atigulis oppo- 
fita, babent preportionalSa, Jeu AF erit ad EC, ut " 
PO ad CR , ir FO ad CR ,ut AO ad Eli y nec nen AO 
MdEK,ut AFadEC. 

Circa angulum A aequalem ipfi E , fumanturi 
AHi AS ^equalts Hngulit £C»£Rf& jungatur hS, 
quae 
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quae (106) ipfi C R enc aequalis , & aiigulus A!:S 
aequubicur i.ifi C. Sei (ex hyp ) ttirrjn an^ulus F 
eiaein C eft aequiHs; er«o exCi.rnus anginu.'; AHS 
aequabinir (7^) etiimi interno F, idcoque (149) HS, 
eric ad FO p:irallc!,i . Ic^que AF (26t.)crit ad AH, 
ut FOadRS , U (26v)l-0ad H^, uc AO ad AS , rec 
nonAOaOAS,uc(:i64)AFaaAH; i;,ntur etim AF 
cric fld EC , ut 10 ad CR , & l O erit ad CR , uc 
AO ad ER , nec non AO ad ER , ot AF ad EC 
Q. £. D. 

CoROLLARIUM I. 

275, liinc fi duo reorfim angtili F,& O trian- 
ffuli FAO aequentur finsrulis C, &R:dtefius triiin- 
guli CER; triangulum FAO fiiuile erit alteri CER. 
Nam cum tertius quoque an^ulus A tcrtio E fit 
, (itfj) aequalis; criangiUum FAO .lequiingtilum erit 
alteri CER, acqne adeo (374) fimilc ipfi eric. 
CoRoLLAHiuM ir. 

2yi5. Similicer fi in q.iovis trinngulo FAO du- 
catur HS ad l.nus unum FO parallela; tri.ingulum 
p„ ' HAS fimile eric coci FAO. Nani propter parallelas 
HS , FO , externus angulus AHS aequamr (132) in- 
terno F. Esndem ob caufam externus quqque ango- 
lus ASH aequatur interiioO; ergo triangulum HAS 
erit (i7s) fimile alteri FAO. 

CoROLLARIl/M III. 
Tab. 177- Deiiique fi ex aequalibus angulis B & F 

V. trianguloruni rimilium ABD , EFH ad^iiomologa la- 
F1G.17. tera AD, EH demittnntur perpendlculares BC , FG; 
18. hae iiiter fe erunt , ut eadem homologa latera AD, 
EH. Cum enim haec triangula {ex hyp) fint fimi- 
lia , utique aequabumur anguli A , & E : fed redti , 
feu aequales ftnt quoque augttU BCA, FGE ; ergo 
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(27;) Srnilh erant etiam triangiila ABC> EFG^ ac 
pruiiide BC tric ad FG , ut BA ad FE . Sed etiam 
AU eft ad EH, iit BA ad FE . ob fiimlia trian- 
gula ABD , EFH ; erso (ii6) BC quoque erit ad 
I-G , BC AD ad £H . 

SCJIOLION I. 

17S. Ex hac propoficlone cieterminint Prafiicl T'*B. 
diftantiam AB duorum locuruin A > & B , ad quo- 
rum unum B vel ob flunien incerjf£ium , vel ob ali- FiG.i?» 
jim quimcuiique caufani aceedi nequic . Surapco quo- 
libtc loco D, eujTis dillnucia pundo A fic exemjili 
graiin peduni (^o , ope qiindrantis decegantur aiignii 
(97) A , ic D. 'l^uiu in cf):iri,T prob^ compbnata aC- 
fumntur ex fc^ila n-ds EH parcium tio,qilot nempi 
funt in AD petics , finncquc (p5)i(iguli E , & H ae- 
qH.iIcs nniriilis A , & D . Ucmnm laceribus EF , HF, 
conveniLiuib.,3 niucuo ad aliquod puniium F, apte- 
tur rc.ilic hF , qu.ie fi exempli c.mfa invenincur 
e(le 40 iilaruni pjrtium, quarum i5o rimc in EH , 
inJicibit quoque intervallum quaenctini Ali elle 40 
pedum. Cum enim fiiigali anguii A , & D triin^uli 
ABD aequeiitur (exconflr) finijulis an^ulis E, & 
H triino;uli EPH . erit trinii^iilum ABD limile (175) 
alceri V-FH , & AD cnc ad'EH,uc AB nd EF , & 
permucr.rdo, AD ad AB , ut EH ad liF. Sed EK 
eft ad EF , ut 6a ad 40 ; er^o etism AD erit ad 
AB, ut 60 ad 40. Sed eft: AD pcdum (5o;ergo AB 
erit 40 pedum. 

S c H o L I o N ir. 

2 7p. Ex tertio p.iriter corollario hujnj propofitlo- 
nis invenitur area .igri tri-ngularis , cujus alcitudo 
BC eii inaccelTa. Si-eniffl ejus bafis AD Jit exempU 
cinCa 60 pednm , tunc fumpta EH aequaii 6c parti- 
bas fcalae > liant ai^uli E,Si H aequalet a&golis A , 
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& D,atque ad bsfiiri EH demitTi perpeTidicuIari FG, 
h.3ec fcalae applicetur , qiiae fi invnii^ciir eontinere 
30 illarum partium , quarum 60 lunc in EH , etiam 
indicabit reflam HC elfe 30 jicdtim ■ Qnippe ob 
gulos A & D tri::ngu(i ADD aequiles r.nguHs E & H 
trianguli EFH, erir t-ianiju^um ABD fin.ile (175) 
teri EFH; unde (177) AD erit ad EH , ut BC ad 
FG, 6e pernwtando.ADerit ad BC , uc EHadFG. 
SedEHeft adFG,ut<So ad3o;ergo etiani ADerit 
nd BC , ut 60 ad jo. . Sed AD eft pedum 60 ; ergo 
BC erit jopeduju, &ideo (is>6)iTeii tFiunguIi ABD 
erit poo pedum quadFatonun. 

PROPOSITIO VII. 

180. O ' circulo duaf chordae CL , HF fe fecuertnt 
J infanSuO; reQangutam COL fiib figfnentis 
unius, Mqmlf efi reSangulo WF fub fegmeaiis alterius 
eomprebenfa . 

Jun^antur HC, LF. Cum eidem arcui CF in- 
fiftant nnguli H , iSc L , utique aequ.iles(i36] mucuo 
erunt. Sed etiam an^rulys COH aequjcur (96) fibi ad 



gula COH , iOF , ideoque etiam latera .mqualibus 
aiigulis oppofita , proportionalis erunt , -nempe CO 
erit ad OF, ut OH ad OL , & reaaiigulura COL 
•aequabitur (24;) alteri HOF. Q. E. D. 

COROLLARIUM I. 

j8i. Si ex quollbet circumferenri.ie punflo C 
demifla fic ad di:imerrum HF perpendicularis COi 
' hujus quadrscuni aequibitur reflaiigulo HOF , quod 
fiib fegmencis diametri continetur . Si enim produ- 
catur CO ad L , chordaCL bifeaa (ipo) entinO, 
ideogne lettangulum COL idem eric cum qnadrattf 
per-- 
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pprpendicularis CO . Sed reaangulHm COL (280) rc- 
«angulo HOFeft aequale.-ergo eiiam quadratum per- 
pendicuiaris CO aequabitur eidem reSarigulo HOF . 

COROLLARIUM II. 

zBi. Qiia qajdratum Derpenlicularis CO aequa- 
le eft (181J reainiralo HOF, erit (i^pJKOadCO, 
ut eadeui CO ad OF;ideoque CJO media erit pro- 
portionalis inter reginen» HO, OF. 

CoROLLARiuM in. 
zBj. Ut ergo iiiter duas HO, OF detegatur 
media proportioualis O*". , iilae funt in direQuni juii- 
gendae, fupraque itlarum lummflmHF tamquam dia- 
mefum defcnbendus femicirculus HCF, atque ex 
puufto O erefla pcrpendicularlsOCprobIemati(iS2) 
laiisfaciet . 

PROPOSITIO vni. 

j»4. C' '"daobus trimgiilis FAO , CER fuerint o- "^" 

i3 'n>titi l.tter.i jii>i mutiiii prijportivn.iHn, nimi - " 
rum AF fit ad EC , ur FO ad Ch , & FO ad CR ,at 
AO ad ER , & AQ M!ER,iit AF ad EC ; triangiila ae- 
qaiangula quoque erunt , ideoque etiam fimilla . 

Sumpn AH aequali EC, ducatur HS *i FO 
parallela. Reaa {tit hyp) AF eft ad EC, ut FOad 
CR : Ted AH eft ipf^ £C aequalis ; ereo etiam AP 
erit id AR , «t FO id CR. Sed ut AF ad AH> 

iri (z66) eft FO ad HS ; ergo etiam FO erit(2i6j 
ad HS , ut LM km FO aJ CR.ideoque (iss>ae- 
aequnbuntur 1 S , f R . Pari modo oftendentur etiant 
quiles AS , ER; igitur trimgula HAS , CER fiini; 
miituo aeuuilatera, ac proiiide (8j) ae^uiaugula » feia 
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(274.) limilia . Sed ErhiigtiluniPAOniii]le(27({)efl;n)te- 
ri H AS ; ergo fimilc qnoqiieeric tnanguioCER . Q. E. 
D. 

P R O P 0 S 1 T 1 0 IX. 

1S5. C' iiitobus trlangulis FAQ ,CER eirea qequa- 
* • O les aitgttlos A , B fuerint latera iavicem pri>- 

F1G.1S. partimalia , nituirum AF p ad EC, ut A'J ad £/1; 
triangufa erum fimilia , 

Ci-ca anguium A aequnlem ipfi E, rumanrar 
AH, AS aequales iingulis EC , ,& ju.i^rjcur HS , 
qme (106) ipfi CR eric ncqii.ilis, cri.ini"ila 
HAS ,CER fuut mutuo nequ.l;icei-a , i.l^uq.ie (8;)ne- 
quianguh, & (174) fimiliT . J;im vero eiini AF (ic ad 
EC, m {ex byp) AO ad ER , erit quDqi*e AF ad 
AH , ut AO ad AS , & divideiido, I'M HA ,uc 
OS ad SA , atque inverteu.lo , AH ad HF , ut AS ad 
SO. Igitnr HS pnrallela (itfi j erltad FQ , & trian- 
gulum FAO fiinile (Z76] alceri HAS; unde iimile 
^uociue eric triangulo CER . Q; E. D. 

CoftOLLARIUM I. 

Ta. ^**^' Hinc fnper dacam AC conftnietur trhn- 
V. gulum AFC fimile alteri LRO , fi £^^0(87) angulo 
FiG'11. ^AH aequali angulo L, fiac ii6S) uc LO ad AC> 
22. ica LR ad AF, & jungncur FC. 

CoROLLAitiirM IL 
287. UndeparalIelt»rammafimaiaRSAC,FEAO 
y" communem angulum A habencia , funt circa eanden» 
-j '* diagonalem, Nam qui-i ilmiiit fu.it (cx byp) p.iralle- 
'"^^S- logramnw RSAC , FEAO , erunt (ijS) "aequdes an- 
guli S , E, & AS eric ail AF , uc SR acl EF; qua- 

SroDter duSis diigonalibus AR , AF, irlunfulum 
, SA eric (28;) fimile F£A > H angulut RAS ae- 

qtuiUs 
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qualis alteri FAE. Sed reAa AS coincidit ciimAE; 
ergo &AR coincidet cum AF(2o},atque ita paral- 
letograjnma RSAC , FEAO funt circaeandeni diagoiu- - 
lem AF. 

PROPOSITIOX. 

288. Q tpra datatn reSam AC deferibere Jtguram '^^' 
^ AFEC alteri LRHO fimilem , fimUtterqut eum _ "* 
illa pofitam. FiG.iJ. 

24. 

Diid,! aiigoinli RO, quae figiiom LRHO di- 
vi lec iii u-L P & K , iiat lu;)ra AG triangulura 

V alEcri {iS;,] 1> liniiie , & lupra' FC trinnguium S 
Hmile ipli K: dico, figuniuiAFEC limilem «He al- 
teri LKHO , fimiiierque cum illa poficam. Nam 
ob iiiiri.ij tri-.ngula V, P, rtngulus AFG aequabinir 
{ij3} LRO.- t.b iTml:i.i criirgi,[a S, & K, etl- 
a:n iti-:i CF,^ :c.j;Mtur . n ORH ; crgo totus 
aiiiru:i!i Ar i; ::tqii lilcur ioci" I.IUI . P^ir! ino.b 0- 
fti-iul.:iu :,iiL:.i-iini -li .-lecjQ^iri ^niyulo LO'I; crgo 
Ciim {ex cwijh) etiim .inguli A , d; [■: :tt qui i.rur aii- 
gulls L, & H , 1"eq.i,ur figur.im AFr^C eHL- .icqiii- 
angui.im Jntrie LR^-iO. Deinuni iti iiiiii ibus crimigu.- 
li.s V , ££ P cll (2 ,S) AF ad LR , ut FG zA RO : 
fed etiam \n fiini.ibus trj ngu is S , i; K eft (138) 
FE ad KH, ut FC id RO: ergo eti.im {^i6) AF 
erit ad LR , ut FE ad RH . Eodem ratiocinio reliquj 
latera aequalibus aiigiulis intercepta , demonfti^antur 
proportioni.i:< ; ergo £gurti AFEC iimilisfijS) eric 
alieri LRHO, fimiiiterque cum illa pofita . Q. E F. 
C.0R01.LARIUM I. 
iSp. Qasecumque ergo figurae AFEC,LRHO 
erunt mutuo fimiles , & fimiliter pofitae , fi ex to^ 
tidem trJangalis fimiiibus > fisuUterque pofitis coa< 
eicapc Co>- 
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CoEOLLABIUM II. 

Tab.V. -290- Hinc parallelogramma RSA", FEAOcir- 
Fic>z5. ca eandem cli ^oiiaiem AF cielcri in , t.mr fimiii) iri- 
terfe. N.im oh parMiebs SR , r-;F , ai .n^- mum ASR 
iimile eft (176) alccri AEF , Pari mo io olleijd.,m , 
triangulum AC R fimile elie alteri AOF; ciro li- 
nuUa erunt (iSpjparallelogratniiia RSAC, FEaO. 

PROPOSITIOXI. 

Tab. api. C t ex Juohtis aequaUbus a<!i;"lls A, Ffigura- 
VI. O rum fimilittm EARCV ,HhlLS agamiir ad re- 

FiG.i;> liquos angnlos diagonaks Ai^ ,AC, t'S,l-'Lifi£urae i» 
14, tundem fitnilium triangulorum numgruot dmdentur. 

Cum {ex hyf>) fimiles fiiit figurae EARCV, 
HFILS,(i38) circu aequales angulos E & H erit 
EV ad HS, uc EA ad.HF; idcu(]ae c-iarisulum K 
fimile (a8;) erit P, & angulas EVA aequabimr al- 
teri HSF. Sed ob' fimilitOiiiHem fiirurarum, etlim 
totus angulus &.VC'aeqaatur to» HSL; ergo tn re- 
liquus AVC aequaMrar' reliquu F.SL . SUniU modo 
oflendam triangulam G timile edi; T* & itide anguiuni 
ACV aequari angulo FLS; ergo & triangulan) O fimile 
(175) cm 2. Q. E. 

C a K. O L. L, A K. I U' M . I. 

Tab. ^9* fi ex diiobus' aequalfbus angulis A, F 
VL figurarum fiuiHium AEDCB ,, FMLHO agantur ad 
FiG. I. reliqnos angulos diagoiiales AD , AC , FL, FH 
j. pariterquc ex aequalibus angulis B, G, ducaiitur 
diagonalcs BE , liD , GM , GL ; lingula' tri-.inijula 
AEB , ADii , ACB fimilia fant fingQlis FAIG , 
FLG, FHG < Eienim cur.i ex aequalibus figura- 
rum iiauiiam aRgaUg B ^ G du^e iuic diagotiates 
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BE ,GD. GM> GL, ati<]ae triangulum AEB finiile 
(ipjj cric alteri FMG, RaHus quii cx aequaiibm 
a(i,'u.is iJ& Lduftae funt dingoniies I3A, DiJ ,LF, 
LG. mJngulum ADU eri: (29,) fi,iiile FLG. De- 
tnum cum ex aequaiibui ansuiis A & F Int dudae 
diigomlcsAD, AC , FL, FH,trimigulum ACB er-it 
(lyi) limiie FHG. 

CoTtOtLAXIVH IIT. 

ijj. Et viciflim fi fina;ula trian^ula AEB,ADB, 
Ari? Ilmilia fiiu fl^ulis FMj. FLG , FHJjii^urae 
AEDCB, FMLHG'tfriint fimi es inter Je. Si "enim 
ngii efleiit fiini:cs h.ie figurae» neque cti.im fimi.ia 
feieiic i^fii) triangola recenlita ^ contra hypochefim. 

ScHOtlON L 

294. Hoc ultimuni corolhrium in totn A^rimen- 
fu''! maximum hihet iifum. EteiiimtTex duobjs tsii- 
tum ocis A , & B famli , .lut sq-i cujurpiam lehno- 
grajjhiam delc'-ibere , & dimeiiliones acci.iere opus 
fit: niecire prijs locorum diltuitimi A3 , & otulo- 
Vum iciem diri'^ens in objedl.i confpicua , quibus a- 
ger tcrainatur in E,D,C, p^obc oble^-vj angulos 
BaE, BAD, BAC, itemqueAUE, ASD,ABC. Hoc 
peraflo,in cliirt:i,aut t.ibuiT ducreSim lineim FG 
tot particu.is i feala dtprorniitis conft.mtem , quot 
invenci funt peJes in iiiterv.iHo AB, fiancque iii F, 
& Ganguli aequalts invencis in A , & B. Linearuin 
ita daQiruni coiicu'*fus in M , L, H, decermiFMbujit 
ambicum figurae FMLHG, quae (ipj) a^ro defcri- 
ben lo fimi.is prorfus erit. Itaq>ie quot fue-i'it par- 
ticul-e in reais inveiitis FM, ML , LH , HG , co- 
tidem pedes erunt in intervallis AE ,ED , DC.CB, 
Area vero ex di£tis (zo6) &cile iniiotercet. 



G 
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PROPOSITIO XII. 

Ta» ^S^S' C ' '^'^'f^'" extra tirciUum pmSo C imaraur 
Yi ^ ^«^" reaae,quarutnalteraCH eirculum Jefett 

FiG ' 1 ''''^ emidem tangat; erit tMgens media pro- 

pbrtionalis inter totant Jecantem ^ir ejus portm cxtr» 
tircvlum , nempe- inter ffC , & CS. 

Jungantur AH, AS. Angalus CAS aequatiir 
■(140) ilteri AHS, vd AHr,- fed etnm an-riilus AC S 
aequilis eft aneuiti ACH; er^o fiiniruium HAC fimile 
<2-75)c^taltcfi ASC H eritadCA , ttt eadem CA 
«d CS .tanE-^nrqiie^^-oifide CA «rit[i34)media pro- 
tkimiis iiiter HC , i; CS. 

CoitOLLARIUM !• 

296. Qaotiiam HC eft ad CA , ut CA ad ^S » 
tangentis CA qaadrstuin (248) erit aequale TeSaii- 

guiD acs . 

C O R 0 L L A R I t/ H II. 

297. Si ex eoJera nunito C agatur qnaevis alja 
fecsns CO , etiam reaan^ulum C" L aequaie erit 
quadrato tanMiitis CA j nnde {75) r€aangu.uin 
OCL aeqaibimr ahcH HCS . 

"C O R O 1 X A R I U M Ilf' 
Tab. apS. Qdseexeo-iempur.GoC circulum tangmit, 
VI. ■GA , CR, murud iutit aeqnalei. Ea-um quippe qua- 
Fic."4.drata cnn. aeqWtitur ei lem (iprt) reaangulo HC- , 
etiam nratud ftnr aequalia , acnuaiefque pr-oiiKle «- 
mm etiatn reflae CA, CR. 

*C o- R o L 1 A « I w M 

100. Simiiiter fi ex tangentium concurfn^dn- 
" ca- 
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«nnir ad centrum O recla CO ; haec blfamm fecabic 
an^silum ACR . Qiippe iuriftis Oi\ , OR , in 
t^-bn?u'is OAC, OR.C quo^um cornmiine eft latus 
CO.Iicera CA , AO aequalli (198) funt laterihus 
CR , RO ; ergo (Sj) angulus AcO aequ.ibiiur RCO, 
ideoque CO bifari.im fecabic angulum ACR. 

Scuoi,ioH< 

300. Ex hac propofirioiie coni^Itur intsrval- Tab. 
iuni , ad quoii fe excen lic profjit tuii 'icu^i in liiiier- IX. 
fieiem maris. Sic ILS circulus tcrr^.i? m.iMinius. & Fldf. 
HI montis alticudo alTurgeiis nd 1000 iirifTus , q?iae- 
ratarqDe intervalbm HA, quoufque patet prolpe- 
&as oculi conftirati in pundo H . Cum itaque (zfi) fit 
SI pnfliium 7843156, & HI paflimm 1000 , eiit 
SI pailiium 78441(1«; unde fiaum ex SH in HI , 
five reaanECui.jm SIII erlc 78441515000. Scd quia 
vifu.iHs mdius HA teliurein rangic in punclo H , 
quadrstum IIA (;p6) .lequacur re-.^an5ulo Si ;I ; er- 
go quadratum reilat; HA erit 7844156000, cujus 
radix 88567 dabit pafllcs 8856/, feu miiliaria 88, 
& praeterea paflus 567. Igicur intr-i Iioc fpatium 
contiiiebuntiir objeila omnia , qine ex hoc monce 
videri pofltint , cuin caetera ob tpfluris rociindica- 
tem, ex ocuiis fe fubducant . At fi HI fic uniuspaf- 
fus, qusntum fdrme afliirgit ocuius honiiiiis ibntis 
in littore , tunc erit SH pafliium 784J15';, & HI 
paffus I ; unde re£langulum SHI , feu quadrniuin H A 

erit 7S4J157, cujiis radix j8oo — dabit pafTus 
2S00 Z , hoc eft milllaria z, &pr3ecerea palCis Soo J~ 

Quare li duo homines fex pallmia millibus in ma- 
ris littore diftent inter fe, ipfi ob telluris 'rotundi- 
tatem le le natuo aoa vtdebunt. 

{C * FRO. 
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PROPOSITIO XIIT. 

Tab, Joi. Q/ reSla CR ita circumferentine cicttrritt iv 
VI. J piitffo R, Ut illiiis qiiadratum fit aequale re- 

F1C.4. {fi":g>'!o HCS ; ritia Ck circulum tanget ia punBoK. 

Duil:! t^ii^ente CA , aganwr radii OA , OR . 
Q.iia (.195) c.iiii quidr.itiim tsiigeiicis CA , quam 
(juadrncuui {ex hyp ) redliie CR aequatiir reflnjigulo 
HCS ; aequ;;bmitiir quadrjta ilis t acque adco & re- 
a,ie CIl, C.\. Sed reliqua etiaiii lacera OR , OC 
tri.ingiili CRO aequafii func lateribus reliquis OA, 
OC triin^uU CAO; crgo & angulus CRO aequabi- 
tur (8j) alteri CAO. Sed reOus {12.6) eft atigulus 
CAO; ergo refhit quojue ent aiigulus CRO« ideo- 
que un^iu (124} erit CR. (^. E. U. 

PROPOSITIO XIV. 

Tab. 3°*' 'V\itom reBam tA ita feiare inpaaSo C ,iit 
V(, ' X-i' pars major IC fit media proportioaalis in- 
FiG. >. 'or»*» LA , & parttm minorem CA . 

Eriwacur ad LA perpendicularis LF , aequalis 
dimidiac LA. Tum cenfo F, & radlo FL defcri- 
bjtur creunis LHR , qui ob refluni ( f cuny?r ) an- 
gulmn FLA , cangetur ab ioiti LAfii^) iiiL. De- 
nium per A,& F duflj AH , ngatur HL , & ipfi 
pjraliela RC , qu:ie datnn LA lecabic , ut )»e[tb.itiir, 
hoc eft LA eiit ,id LC, ut eadem LC ad CA . 
Namquia (^xeflw^/) 'idiut Li- dimidius eft reaae LA, 
diameter HR aequjbitar ipfi LA : fedeft LA(295) 
tnedia pro.iorticna-is inter AH,& AR; Ijfitur inter 
iilai media quoque erit proportioualis diameter ipfa 
HR , undc AH eric ad i-iR > uc eadem HR ad RA. 
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Venim ob parallelas RC^HL, eft AL ad LC, ue 
(i6f) AM ad HR , & LC ad CA , uc (263) HR ad 
RA i ergo e[i.nm AL eric ad LC , ut eadem LCad 
CA. Q. E. F. 

PROPOSITIO XV. 

joj. /^o«/?rw« triangatum ifojttles CAHt it luo 
Vj angultts ad bafim ACH, vel AHC _fit duptu! 
€nguU ad Verutetn A . 

Sumntui' qu.ielilier reila AH, quie ita in E 
fjoi) fecetur, ut pars major AE fic meJia propor- 
tionalis incer totam AH, & partem minorem HE, 
Tum centro A per H dercripto circnlo HCL,huic 
infci ibatur HC , aequalisipfi AE: dico , trian^ulum 
CAH quaefitum efTe . Nani junfla CE , per puiifla 
C, E, A defcribatur (159) circuius CEA . Refla 
AH eft ad AE, ut {exconflr) eadem AE ad EH; 
fed AC aeqiiniit eft ipf! aH , & CH iifi AE ; er- 
go etiam AC erit ad CH, ut AR ad EH , ideoque 
angulus ACE {i7j) aequ.ibitur ECH , & propterea 
angulus AC.H erit diiplus anguli ECH . Rurfuscuni 
AE, vel HC fit medil proportitnalis inter AH.iJ 
HE, guadratum HC {248) aequnbitur reflangulo 
AHE i unde HC (joi) taugei cirtulum CEA , quem 
HA (ecai in E , & A,& ideo ingulus ECH aequa- 
titur (140) ipfi A in fegn.etito alceniO. Vidimus 
auter.i angulum ACH duplum efTe anguli E(H;er- 
go idem angulus ACH, vel ipfi aequalia AHC da^ 
p!us quoque erit alterius A. Q.. E. F, 

PROPOSITIO XVT. 



304. T\ ato circttlo CAL inftribere Pentagonum or- Tav. 
U ^nmm FCHAL. VJ. 



lo: ParsSecdicda 

Vht trhngulum (503) ifofceles , cnjns nterlibet 
ad hafim aiiguius dupius Ht anguli ad vertitera. 
Huic aequiangulum (16/) FHL inrcribatur circuio 
CAL. Denuim ad biifim anguli HFL, HLF biie. 
centur (85) reflis FA , LC , jungnnturque rC,CH, 
HA, AL, quae cum vcCts FL determinabiint pen- 
tagonui» ordin.itinu. IS':!»! cui:i quinque anruji HFA. 
AFL, TUL, CLF , CLH fint aequ.iler, uiiqiifcCin) 
cthm arcus, chord.ieque (107) HA ,_AL , LF » FC, 
CH deberit aequari ; iicntagoniim igitur aequilate- 
rum fit oportet. Eft vero etiim(i}sj aequi.mgulura, 
quippe cum ejus anguii CFL ,FL A &c. infiftant -ir- 
cubu.s acquilibus CHAL j FCHA Stc. , aequari uti- 
qiic dcbent. Ergo ordinatuin erit pcncagunuiu FC" 
HAL . Q. E. F, 

SrHt>iioN I. 

joT. Generatim pojygoni regularia iniparium 
Intennu circuio inicribuiitur ope trinriiruii ilbfcelis 
FHL , ciijus niterutcr aequalium ad bafim angu- 
loruni HFL, HLF cfl triplus . quadruplus &c. 
.-inguii ad verticem coniVituti ; vefuti fi angulus 
lii-L tripkts fitanguli FHL , erit FL heptagoni la- 
tusi fi qu.tdruplus , eimeagoni ; & fic deincept. Nani 
qucmadmodum (304) fi infcribatur circulo tri.ingu- 
Inm ifofceles FHL , cujus aiteruter .id bafini angu- 
lus fuerit duplus verticalis anguii FHL, angulorum 
ad bifim bifeaorum partes , una cum angulo verci- 
cali inliftunc arcubus quinque , qui aquales funt CO- 
tius circumferentiae partes, ideoque bafis FL eft ta- 
tns pentagoni ordinatt; ita fi infcribatur circula 
triangulum ifofceles FHL , cujus altemter ad biHin 
angulus fuerit triplus verctcalis anguli FHL, angu- 
lorum ad balim trifeOorum p.irtes > nna cnm angnlo 
verdcali infiftcnF arcubturept«m,giji aequales erunc 
to- 
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tociu! circumfi;rentlae partes , i leoque bafit FL' la- 
ttij erit hepragoni ordmari ciJem circuio inrcriben- 
di . Pari luodo conllabic de reit^juis . 

S C H O I. I 0 N 11. 

jo^. Nondum vero merhodus eft inventa ope Toli- 
Us cirtini , & regmae crianguiuin iiolccleS d^if-ibcn-- 
di, cjj-ts uterlibLit ad b.iiiin angg^us fic triiilus , 
qu.idru;}ius &.C. anguli. ad vercicent. co.nftitoti., Inio. 
py- lllam Geometriim elenientarcm adhucnon Ikec 
(i8;) dividere quemvis anguliim U1.-J» St «S » 7» 
j» to. partes aequaies ; ergo neqiie «iuu licebitin-. 
fcribere dato circiilo hi;K:;5omim , euneigonum ». fit- 
alia palygoua regularia inii)ariu;n iaiqrum.. 

S C K O L I o K III. 

)Q7*.PM&ice antem. quodvit c-dinatum poly- 
genaja circulo infcribetur , fi cit-cumferentia in tot 
aequss partes dlvifa, qijoc lawra Cuuc polyggni in- 
fcribendi , dncantu'" re€tts divifionuni pwi&^- jun- 
gentes, quae determlnabunt guaeficam polygonum 
erdinaoun* 

c A F V r ir^ 

i>e^ rtifanim tiaeami» pottntiis^ ftHt 
fuadratit Jpftr UUs dtlcrtptts^ 

P R 0 P O S I T I O. XVIU 

}o8. C' "6 ffigulQ rfSo F tr'wiguli relJaiigiili AFC Tab 
3 Aewittatnr ad AC perpendkularts FQ ; eri( i.o V 
jiuadratitm FC aequale riQangiih -iCO i iJ) qmdratum Fig. 
. G 4 . ^v* 



104 ParsSecunda 
FA aeqvabitw reSatigule CAQ; 3.0 qaajratpm POrg' 
Bangttlo AOC irit aequale, 

I. (Juh refhiseft (<-* Ay^ )angiilus FOA, dr- 
cnlus lUjtrLi FA c.imqaain dMmetro dercrtpnis» tran* 
fibit (172) per puiiauni 0. Cum ven> redus fit quo- 
que an|rmus AFC, uiique FC perpen-licularis cit 
ad diamecruni FA, i.lroque (124) tanget in puiiclo 
F ti^-culiiml-OA , quem lccnt sltera COA , & pro- 
inde qu^dratum FC aequale (iS>6) ent redmgmo 
ACO* 

Cuift ttOas pomtuf anffulus FOC , ci^-cuhis 
fiipra FC veluti diamefo dercnptus» tranfibit (171) 
per pupiflum O, icleoque ruperio'! sdhibito racioci- 
nio, demonftr;.bitixr uu^dratuin FA reiiangulo CAO 
cfle aequ:ite> 

III. Quia reauseflff.*^ hyp ) 3nQ\iUt AFC.cir- 
culiis fupr.i AC tamquani diJmeiio delcriptus> tran- 
fibit (171) per puriSiiiii F, ideoque quaaratu^m re* 
a:ie OF, qine perpendicularis eft- ad AC , aequale 
(181) eric r^ftangulo AOC. Q. E. D. 

C0R01.1.A111UM I. 

joj). Cum qu^-l-^atum FC par fit (308) rc^'n- 
gulo ACO , eric (249) AC ud FC , ut e-dem 
FC nd CO ; unde FC meflia erit pronorcionalis iiiter 
du3s AC , CO. E indem ob tsufam FA media c-it 
inte'- dui>s CA , AO, nec non OF media, inter duas 
AO, OC 

CfljlottARllfM IT. 
jio.-Hinc 3(1 dops '•eaas AO , OF invenletur 
tettii prowtionalis OC.fi iifdem AO, OF ad an- 
guluni reSum jiinais « dttcatur AF, .itque tti Kanc 
agitu- perpendiculat-is FC, iifi AO p--odu£lae oc- 
cu— fiis in nunao C Eft enini (jop) AO »A OF, 
nt OF «d OC ; FRO- 
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PROPOSITIO XVIII. 

311. T» *rtavgtth ri3»ngiil« AFG qmdratm latmt 

I AC ifppofiti augiiio reSa F,aejva{e eft dnAas yi. 
fuadruti} fimal reliqwffum iaterum cC , F^l- fiQ, y, 

E(to RAC.H bterii AC qu.idratum , qi-d a re- 
ft.i rs perpeiidiculari ad idem btus AC , divilotar 
iu duo re£tangiila HCOS , SOAR . Ciim In qaadra- 
to RACH fintaequ.i[esHG,AC,utique reaaiigulum 
HCOS aequahirur reaaiigulo fub reais AC.CO, hoc elt 
r.a.inirulo ACO. Sed hoc rea.ingulum ACO aequa- 
le(;o8) eftquiidrato UterijFC; ergo cti.im reaangu- 
lum I--COS aequabitur quadr;ito bjteris FC . Si- 
mili inodo oftendani.reliquum reaanguium SOAR 
quadi-atorcliqui laterii FA efle aequale ; er^o qU '- 
drituni RACH aequale erit quadratis fimul reli- 
quorum laterum FC, FA. Q. E. D, 

COROLLARIUM I. 

,11. Tt^quc ii Tup^a bcus AH fint quidratam 
AFCH, r,..stiKque diagon.ii» TH; huj:.s qutdratum • 
iluplum eiit quadrati latsris AH. Qjipp^ FH qua- 
dratumcum aeqnale fit (jii) quadratis aequalmm 
latenim AH , AF . daplnm quo^ue «nt qnadrati la- 
teris AH. 

C o R o l L A B I u M II. 
JiJ. Quare determinato in numeris latere AF?, 
millns tiumerus erit , qui exprimat dijgon.tlera FH. 
Si er.im latus AH fic 1 , ejus (1P4} qua-iratum_ erit 
4, unde quadranim (^is) diagonali» FH erit 8. 
Si ergo disirofntis FH aliquo pofiet numero defigin- 
ri, is fane 'hujufmotii efli:t, ut in fe ipfum duauy 
elHceret 9* Conftac vero nnilam numerum el& > qiu 
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ui le ipftim du&is efiiclat 8; ergo nullasquoque m- 
luerus erk, qui expriinac diagonaleai. FH.- 
CoROLi-ARitrH m. 
J14. Frgo unins,qu.ie menfura eft lajtens AH, 
requit inenfHra cfie diigonalis FH, ideoqne quadra. 
ti lacus AH iiicomnn?iirurabilt(<!7) eric diigonaiiFH. 

CoROLLARIUM IV. 

Taf. 3'^ 5' ^^^^ '^^^ urcumque in S; duo 

VI, reflangula fub tota AC, & partibus CS , SA toin- 
fl5,it. prehenla , qu.idrato totius aequaiij runc . Uelcripto 
enim (emicirculo AI- C , ereiliique ex S per,ieiiJicu- 
lari SH.iuti^jntur AH , CH . Cuni rcftus iit (144) 
in femicirculo angulus AHC, qui lratum A atij.i.i- 
blcur (jii) quadratis fimuIHC.HA. Se.i HC qua-. 
drritum aeqa tur (jo8) reftanguio ACS , & quadracum 
HA reflangulo CAS; ergo quad<-acum AC aequa- 
bicur red-ngtdiG ACS , CAS limut lumptis . 

CoROLLARIt/ M V, 

jitf. Refl^ngulum quoque fiib tota AC, ^ par- 
tium aiterucrn CS CDmprelieiiriim , aequale edrectinr 
gu.o fub pnrtibus AS , SC, unj cum quadrato prae- 
d i^ae piircis CS . Nam redanguiuni fub AC , &-CS 
aequaiur (jo8) quadrato HC , fea qugiratis (jii) 
limul HS. CS,{ive (jo8) rcAangulo A&C, miacum' 
^undraco CS. 

.CoROLLAIllirM. VI. 

J17. Pariter totius AC quailratum aequale eil 
quad^-acis partium AS , SC, uni cuni dup'o i-L-ti.iniru- 
li ASC rub iifJem parcibjs com )reli'-nll . Q.ndV.n- 
tnm quippe AC aequale eft {jiij qiia.lruis HC, 
HA: fed quadratun> HC .tequacur (jii) qutdritis 
SC» SHf U ^uadTaiiun HA acfjaatur (jii) quidra-, 
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tij A3, SH; ergo quadracum AG aequabicur qua- 
dratis AS , SC , una cum diiplo qiiadraci SH» uve 
ain cum rtuplo (308) reSanguU ASC. 

CottOLLARIUM Vlf. 

J18. Imo fi AC lectafiierit aequaliter in R,ac 
iuaequalitt;!' in S, quadr;:tuin dinudiae RG aequa- 
bitur quaJmto inctrniedine KS , una cum reaaiigo- 

lo ASC a pnrcibiis in ii-<.]ir-;libus coinprehenfo . Nam 
q.ivl-anim RH jcqualecil (jii) quitdratis fimul RS, 
SH, Ik>!: oit qu.irir;-,!Q RS.unacuiii (;o8J reaangu- 
!o AS'C ; erijo otijm quadratum RG aequabicur ci- 
deni RS quadrato , una cum reclanguio ASC . 

CoROLtARiyM VIII. 

jip. Si vero AC fit bifariam fefla in E , cique 
refla quedam a.iilciatur CS; quairatum ES compofi- 
tae cx (limidia , & adjeQa , acquabitur qmdrnto di- ^'ts. Ik 
midiae EC, uua cum reclanguio ASC . Uefcripto e- 
iiim femictrculo AOH , ngatur tangens SO,& jun- 
gatur 0£. Cum (136J re&as f\t angulus EOS, qua- 
araenm ES aequabicur (311) quadratis EO , OS , I^b 
quadracis EC. 05. Sed qoadratuin tangmis OS ae- 
quale eft (zp6) reftangulo ASC; ergo etiam.quadra- 
tum ES aequabitur quadrato £C , una cum reflan- 
gulo ASC. 

PROPOSITIO XIX. 

^z\}. Qi fupra bajint AS trtanguli acutangul! , Mt Tai. 

iJ obturaHguli AVS , defcnbatnr Jemitircnbis VL 

ARS, occurrens reSis VS, VA iit pun3it L, & R; Fis.iJ. 

qnadratum As aequabitur dttdws Smul reSmgulis i4> 
VSL, VAR 

Demlllii «d AS perpendicolari VE , ' jangattir 
AL. 



Pars SecuKda 



AL. Quia in triangulis ALS, VES snguli AtV , 

AEV (cx coaflr) furit rec>i, ucique circulus diamc- 

fo AV delcriitus, trnnlibic {172) etijm per pun- 
fta E , &, L , iatoque rt-aangul.im ASE ^iequ.nbitur 
(:97) altcri VSL. Siimiirer ob r.^clcs iiru^ulos VRS 
VES.Li-tuius.-liameiro VS dekrintUi , tr.infibic (i 72) 
eti.im perR, & I., .nijup ,ideo rftl.ingulum SAE ae- 
quaie eric (297)altfri VAR. Er^'0 rtajnguluni ASE, 
una cum rfClnriL';^ o SAE , hoc elt qundr.itnm (}i>") 
totius AS aequabitur duubus Hmui reAanguUs V^Li 



Tab. jai. C' '"' trinnguh actttmgula AS^ demlffd fit 
VL tj ad VS pcrpendkttlaris ALtquadratum lateris 

FlfrlJ* AS oppofiti acttto angttlo AVS, una cnm diiph reSaagH' 
ii SVL aequabitur quadratis reliquoram lateram VA, VS. 

Qiadratum VA aeqoale (315) ert recl.ingulis 
VAR, AVR.ficuciai quadratum VS at-qu.itur (3i5> 
reOangtilis VSL , SVL ; ergo duo quidrata VA , 
VS aequancur quatuor redangulis VAR, VSL, AVR, 
SVL.Sed duo recicngula VAR,VSL aequancur 
(j2o)quadr.ito AS , 5e reliqua duo AVR , SVL ut- 
^jiote Cis7)aequiliii, acquintur duplo reflanguUSVLi 
'crgo duoquDdrsta VA , VS lequancur quai^ato AS* 
tina cum dupio reaanguli SVL. Q- E. D. 



izz Igicur quadrnruni hteris AS oppoflti acu- 
to aiigulo A VS, minus eft quadratis fimu! iacerum reli- 
quorum . 

PROPOSITIO XXL 



VAR Q. E. D. 



P R O P O S I T I O XX. 



COROLLAHIUM 




triangulo obtufaigula AVS demijfa fit ad 
ij VS per^mditularit ALf qua^atum iaterig 
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JiS tpptfiti oifttfQ /mgulo Af^, aequabitar quadratts 
reltquarum lattrum VS , VA , una lum duplo reiian^u- 
li LVS. 

Qiidratiimhteris AS aequale efl(5io) roQnngwIis 
VSL VAR , five reasn^ruUs LS V , RA V . Sed reaan- 
galuni LSV 3equile(litf) eft quaJratu VS , unacuni 
retlanguloLVS, & reajnguium RA V aeqmtur {316) 

Suadratu AV, \im cum re3,ingu!o RVA ; ergo qua- 
ratum lateris AS aequabitur quadratis VS , VA , una 
cuairca.inf;n;isLVS, RVA. Scd rea.ii.julum LVS 
aequitur (iSo) alceri RVA , e^-go qu.itirMuni iate- 
ris AS neqj.ibitur quidratis VS , VA , una CLimdu- 
plo ^ed.inguii LVS. Q- E. D. 

COROLLARIUM 

-J14. Igitur quadratQm lateris A^oppoliti olitu- 
Ib aii^uiO AVS, inajus ell quadraris fl^pul iateruin 
reliquorum . 

PROPOSITIO XXIL 

jij. C' triatgulo AFC qmJratum laterts AC ae- Tab» 
i3 qnale fit quadratis fimui laterum reiiqtiorum y| 
AF, FC; reSui mt angulus iF, tui (^pomtur iJem f,c q 
latus AC. 

Angulus F obtufin ene nequit ; (I enimita eflet, 
ntique quad-atum AC m.^iuselTet (j 24) quadratis iimul 
laterum AF , FC , coiitr.i hypothefim. Sed neque acu- 
tus elTe potefl i.lem angulus F , alioquin quadratum 
jdem AC niinus elTit (^iijquadratis fimui AF , FC , 
rurfiis contra hypothefim. Cum ergo neque obtufus, 
que acutus fit anguius Fj tiecefle eft ut fic re&^s, 
Q. E. D. 

CA. 
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C A P V T V. 

De faraHelogfatnmorum , Trianguhrutn , 6* Fi' 
gurarum fimilium proportione . 

PROPOSITIO xxiir. 

Tah- ^i^f^Ty arallelogrammum quodtumqiie ACFH efi ad 
i aliud VEGS in ratioM compofita ex ratioae 
■rio.ir. iafis jiH ad bajim VS, ix ex rattone altitudinis CL 
ad altitttdiaem EO. 

Ratio compofiti bilTs AH ad bjfim VS,& al- 
titudiiiis CL ad altitudinem FO eft illa , quam ha- 
bet fj^tum ex atitecedenlibus , tiimirum exb:N 

fi AH iti rtltituditiem Cl., ad ftflum ex coiireqiieii- 
tibiis, iiempe ex bafi VS in ahitudinem EO. Se;l 
area psrallelo^r.immi ACFH aeqaaiur ficlo (ioi)ex 
hiCi AH in alticudinem CL , ii area parallelo^ram- 
mi VEGS aeqiiatiir fjflo ex bafi VS in altiiuditifiin 
EO; ergo ratio compofin baffs AH ad bifim V.S , 
& alticudiiiis CL ad altitudiitem £0 eadem erit cum 
Tacione parallelogrammi ACFH ad aliud VGGS . 
Haec ergo pallelogramma inter le erunt in eadem 
compo(ita ratione. Q. E. D. 

CottOLLARIUM I, 

317. Cum tmngula ACH, VES dimidia (176) 
fint paralielegnmmorum ACFH, VEGS ,■ utique tri-m- 
gula ernnt * ut parallelogramma^ atque idcirco io 
xatlone compolita ex ratione bafis AH adbafim VS , 
.& ex ratione alcitudiiits CL ad altitadlnem EO . 



G E O M I T'R I A t* llf 

COROLLARIUM II. 

318. Pariter ciim reflm^ub F, L fint (ife) Tak, 
jjarillclogramma , etiam Ferir ad 1. in ratione com- VI. 
polita cx ratione bnfis A ad ba/ini C, & tx ratione FiG.i?* 
altitudinis S .iltiiudinein H . l8. 

CoROLLARlUM III, 

jip. Qucniam quadrata F, L fant (4^) reEtan-r Tai. 
gula, eriani qundratum F eric ad quadrntum L in VT. 
r^tione compofita ex ratione ba^s AC adbifimEH, PtG.3ei 
& ex ratione altitadinis BC ad altitudinem GH. 

C O H O L L A R J U M IV. 

330. Et qtiia iii iifdem qiiadratis F, L ratio 
bafis AC sd bafim EH aequ.ltur r.itioni :iliitudi'iis 
6C ad alfitudinem GH; ideo quadratum F eric(zj6) 
ad nliud L in r.itione duplicatn rationis AC ad EHi 
vel rationii BC ad GH. 

CorollahiumV. ', 
Hinc ratio dupIicataduarumreSaram AC» 
£H eadem prorfus erit ac ratio quadratorum F * 
L fupcr eafaem reftas veluti htera defcriptoruin . 

PROPOSITIO XXIV. 

j 3 1. C ' d^tif tret reSae quaeSbet A,Ct E , prl~ ^^^, 
J ma A erit «4 tertiam E in ratune compo' vt! 
Jfta exdgabtts rationibus intermediisfaimirum ex ra- p,Q_ 
tiQie primae Aad Jetuatlam C , & cx ratiorte fetuit- 
4ae C ttd tertiam E . 

Super ewemas A , & E fiant reQinniila F , & 
V, quorum altitudines S,Sf O aequalesJint mediae 
C. Veia fuper mediam quoque C iiac reflanguluis 
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sliui L , cujus altittido H aequalis fit terti^e E. Cum 
ergo canjii') fit C ad E, ut O a:l H, re£lan- 
vulum L ^ub extrcmis aequabitur (14;) rcfljnguio 
V ftb fflediis; «n^e re£languluin F erit ad aliud V, 
nt idem refl-ingulum F nd redangulum L. Sed re- 
aanguliim F elV sd aliud V, ut (243) A ad E, «t 
reftingulum F fll ad siinti Liii rntiune (^iSJ com- 
pofita ex rationibus A ad C, & S ad Hi e'go eti- 
am A erit ad E in niione compotita ex rationibus 
A ad C. & S ad H. Sed reaie S , & H aequjies. 
funt {ex fonfir) ipfis C,fic er§o etinm A eric ad 
E in ratione compo(it4 ez ratiombai A ad Ci & C 
id E. Q. E. D. 



IX, nii ad alterum rtftis lineis cxhibere . Sunto enim 'la-: 
FlC.5>& rallelogramma AE, FG , quoi-um biles AO, EL , 
altttudinEs vero BC, HM: dico, quod fi fljt » 
aliitudo BC sd altiiuiinem HM , ita bilium -iitera 
FL ad quartam terminum proportionslem N, erit 
parallelogrammum AE ad aliud FG, ut i.IiLis baiis 
AD ad qu.it-tam invcmam N. Nam paralleiogi-am- 
mum AE eft (;i6) ad aliud FG iji ratione comio- 
lita ex nflor.ibiis AD aii FL , & EC sd HM: ied 
Tntio BC ad HM eadem eft ( fx cuvfir ) ac ratio FL 
ad N; ergo p-ir.illelogrammuin AEcrit ad aliud FQ 
ia ntione comoofitu ex rationibus AD ad FL , fic 
cjnfdem FL adN , hoc eft (}}2)erit» ut AD adN. 

PROPOSITIO XXV. 

JJ4. 717 quaHa piralMografima reciprocant bafes, 
jS--* ir attttitiines . Et f rttifrMuat bafes , sT 



CoROtl.ARItrM. 



Ta». 



j jj. Novin.ns inde 



uniiis parallelogram- 




2, Sint 
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Geomsthiae. ii; 

I. Sinc ptranelogranims aequiiia AT, Fn,quo- 
riini biles AD , FL , altitudliies vero BC , ' l.M : di- 
co, AD efTtf ad FL , ut HM ad iiC. Fi:ic • mm uc 
BC ad HM, ita FL od N, eritque (3}}) pnrilleio- . 
grammuni AE ad aliud FG > ut AD ad N : fed pa- 
rallelogrammum AE aequatur alteri FCi^pjr byp); 
ergo cci.im AD aequsbitur in N , uiii!e AD eric 
(iiz) ad FL, utN FL , Se.l.juii RCeft ail HM 
tic FL ::dN (>:vcoi:fti-),ct\Mu Inv = : :cik1o , HM tric 
nd li:: , ut N .-id I'L ; crgo AD quoque erit (116) 
ad IL uc HM id BC . 

II. Slt moio AD ad FL , nt HM ad BC: dl- 
co, paraHeiogrnmmum AE clTe .ilteri FG aequaie. 
Nam fiat , i;c ISC.id^HM iti FL lui N, ffitque in- 
vercendo, uc HM ad liC, iin N ad FL . St-d AD 
eft (cflr fcvp : ad FL, uc HM :id BC ; er.jio eci-mAD 
erit ad FL, ut N ad FL , id^oque (ixs) AD ae- 
guabitur ipll N, Sed paralleiogranimuiii AE eH (JJj) 
ad aliud FG, ut AD ad ergo & jjarnllelogram- 
Jiuim AE aequabitur altert FG. Q. E. D. 

C0R01.LABIUM. 

35S Q."»-! trisiigula AGD, FHL funt(i7fi) me- 
dietates paralielo^rammoruni AE , FG, ealiiemquc cum 
hilce habiiit; btiirs , d altitudines; patet, triangrulz 
acqualia ABD , FHL reciprocare bafes, altttudt- 
nes fic li reciprocent bifes , & alticadiiies * elTe aequalia, 

raoposiTio xxyi. 

Jjtf. uaelibet triangala Jtmilia ABD, EFH Jiint Tai. 
\J_hner fe , iit qiiatirata bmohgonm latertm v. 



Ex iicqualibus anijulis B,& F demittflntur ad 
Itotnoioga lacera "BH perpendicalarcs BC , FG, 
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quae referent altitudines trnngulorum ABD, EFH 
habtntium pro bifibus latera AD, EH, Triingulum 
AHD eft ad triingulum EFH (ja?) ratione coni- 
pofits ex rationibus AD ad EH, & BC ad FGjfed 
racio AD ad EH aequatur (377)rationi BC ad FG; 
ergo triiiigulum AKD erit quoqne ad trhngulum 
EFH (ijfi) in ratione dupiicaw AD ad EH, five 
(iii) uc ^uadratum AO qd quadratum £H • Q; 



PROPOSITIO XXVII. 

"^^^' 3J7' Cinilia paralUhgramma 4F ,VG funf iwter fi, 
VI, o (tf qaadrara lateruof bgmolQgQrum AH,.VS- 

itf. Qaoniam paralMogramma AF,VGfiint (ex 

hyp) limili.i incer fe , circa aequales angulos A, & V 
h.ibLbiinc (ijS) ],icer.i AC , Vii proportionali.i iace- 
riKis AH, VS, & pron<.rei fi diicincur dijgonaies 
CH , £S , prodibit (185) iriangulum ACH fimile 
alceri VES , unde triangulura ACH eri: (jjrt) ad 
f-iangiilnm VES , ut quadraium AH ad qu:idracuni 
VS. Sed parilleiogrammiim AF eft ad parallelogram-i 
ntum VG| ut trtaiigulum ACH .ad trimgulum V£S| 
ergo & parallebgrammum AF erir ad parallelogram- 
muiii VG, ut Quadratum AH a4 quadratuai VS, 
<i. E, D. 

PROPOSITIO XXVIIT, 

Tab, J38. C' tret re3af 4, E, F fuerint (ontinue pre- 
VI. iJ porthmales ; prima A erit ad (ertiam E 1 "t 

ViG.Zt, ^ttadrdtam primae A ad quadrainm fecundae E, vef 
tt jua^ratm fecm4te Ea4^ua4ratMtn tertiat f\ 

Friioi A elt ad tertiam £ in ratiow rompoliRi 
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Ceometriak. ii; 

(SJi) ex i-acionibiis intermediis A ad E, & E ad 
i': led prop;er A , E , F (ex hy^) continue pro- 
poriioniicj , r.itlq A ad E acqiuCQr rationi E ad F; 
crgo prinw A erit ad tertiam Fin ratione (zi6) du- 
plicata primne A ad fecundani E , vel lecuudae E 
ad tertiam F , hoc eft ut quadratum A ad 

qaadratum H , vel nt qaadratuiii E ad quadratuni 
F. Q. E. D. 

PROPOSITIO XXIX. 

3JS». quatuor redae A , E,C , H fuerint f>ro- Tab. 

3 portionales ; illaram quoque qaadrata prapor- IV. 
tmajia^ ermt . Et {ontra fi proportionalia fuerint FiG. i J. 
qaadrata TtQarum A , E , C ^ H f reffae quoque 

proportioniiles invicem eruat, 

I. Fl.it uc A ad E, ita (;io) E ad R, & ucC 
ad H, ita H ad F; eritque E :id R, ut A ad E . 
vel (ex hyp ) u: C ad H , five (ex eonfir) ut H ad F. 
IsicuT A eft ad E , ut C ad H , Sc E eft ad R * 
uc 'H td F ; uMde ex nequo , A erit ad R , uc C 
ad F , Sed (338) A eft ad R, ur quadratum A ad 
quadratum E ,& (3j8) C eft ad F , ut quadramm 
C ad quidratum H ; ei^o etlam quadratum A erit 
ad quadratum E, ut quadratum C ad quadratum H. 

II. Si reflae A , E , C , H non fmt propor- 
tionales , fiac (^tiS) uc A ad E , ita C ail aliam 
F ; eritque uc quairatum A ad quadratum E , ita ' 
(«HW». ^) quidratum Cad quadracum F.Sed etismuc 
qu.idracum A ad qu.idntum E , ita(ex hyp) eft quadr.i- 
tum Cad quadracumHic'rgo(iitf) quadrdcum C eiit ad 
quadratum F,ut idcm quadracum C ad .ftiud quadra- 
tum H , ideoque aequantur quadrata re^lirum F, H, ac 
^roindeeciam ipfae reQae aequales erunc. Sed Aeft 
ad E , ut {ex eonftr) C ad F ; eigo etiam A. erit ad E , uc 
CadH. Q. E. D. Hs PRO- 
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PROPOSITIO XXX. 

Tas. 3-^o. TJ o/x?<W* fmilia ARG^, FHSH fmt ,at qBS' 
" ' JT ilrata boftologoram laferum Et^ , HS. 



24. Ex ;ieq'nlib'.is angulis A , F a^rntur (Ilagonilcs 

AV, AC, FS. ! L; ermitqiie finfjul., trLngui.i , 
O, G (inii.ii (ifii) lin^ulis P, 2, T. Itnque eum 
roj-soiw lint (fx b:p) fimi.ii, eiit (ijS) EV ad 
HS, nt VC ad SL , & (jjp) quadr.ituni EV ad 
cjuidr.'tum HS, uf qus.lrdtum VC ad qu.idratura 
SL. Sed (336) tri.iii!^uium ri eft: ad fibi fimile 
P, tir qu,ar.inim tV qa.vlratum I-"S , & 

trii(ic:u!uni O tfi ad (ihi fimiie 2 , ut qu.idrntum 
VC il qundritum ^nL ; ergo etinm trijngulurn 
K crit nd P , ut O .id Z . Eod'.'ni modo oOen- 
thm, ut O elt ad Z, iti G eii;- ad T,- igiturf;;?) 
fnnmi flntccedcntiuni K, O, G, leu polygonum 
ARCVE erit ad lumm;m conleqnentium P '/ , T, 
feu pplygonum FILSH ,^ m. unum , antecedeni 
K ad con/eonens fuum P, feu fjjfi) nt qttadratai^ 
SV ad quadratunv HS. Q, E, D. 

CoROLl.ARlUM I. 

TAm 341. Cum polygnna ordinata AEFHL , RZGKI 
VI, iffiitiio (238) fint fimilii, eFuni quoque iit quadra-r. 

GQit.o^i,AKio:uII, 

TaBi 34*' fi™'^'"'-^ polygonorum homologa latera 
■yj_ EV, HS fuerint nota , - ■ ' 



I EV fit 

_uadrata , n . . 
quataQr* five ut noveai ad unuBi« 



^'a4.^' duorum pedum, HS , iitique polygona erunt, utho- 
^^m numerorum quadrata , nempe ut iriginta fex adj 

C011 



GEOMITRtAE. 417 
COROLLARIUM Illb 

34;. Cum quanicir rcftaruin proportionsiinm» 
jst-oporcionslin fmt (jjjl) quadrata ♦ ethm poiyeon» 
Jlmilii , jimiliterque 3 quacuor proportionsiibm de-» 
fcripEi t proportionalia (340) inviGem erunt. 

pROPOsiTio xxxr. 

^4+- "O •^^i''"''* ^^PH^t hZGKI ciratlis 1*ab. 

Jr eirtumfiri^a > fimt iater fe ut ^ua4rata 
ra4iorum\ ttc.is. 

Dnais r^d p^jnarf conr.i£luiim radus CO , VS , 
qiii pcT;,.':n;kiM--.s (iir^) crunC .id rcft.-S Al , RZ, 
iuaijimiir CA , CE, VR , VZ. Q.iia reane AC , 
IIV bilecant nequalei (199) angulos EAL, ZRl , 
angaius EAG aequabitur ZRV. E^mdem cb c.Tuiam 
ahgulus AEC fie.]ualis erlc alKriRZV-. Iginir fimi- 
lii (27O erunt tri-uguia ACE, RVZ. quorum bi- 
fes liint reflae AE, IIZ > lititudincs .iiitem radii CO, 
VS, i.leoque {:773 AE erit ad RZ . ut CO .id VS, 
& (}jp) qii.nEratum AE erit aJ quadratunl UZ, nc 
qiiiJratum CO ad quadratum VS. Sed poiygoimm 
AEFHL eil (341) ad aliud RZGKI , ut quadratum 
AE ad quadratum;.RZs ergo polygonnm primumao. 
altenini quoque erit ■, ut quidracum CO ad quadra» 
tum VS . Q. E. D. 

CoROLLARIUM. 

J4;. Cum poly2;ona ordinats tJrcuIis circuttl* 
fc-ipM . in ci'-cuIo5 (zti) abeatit » fi eorum laterum 
hume-us .TUgeiitu- in infinicumj & eo^um m^gnicn 1o 
iiiinuacur in infinitum; patetj circulos qupque eiTe , 
ut raJiormn quadraca* aut etiam ut quadrata dia- 
metrorum > 

a j FRO. 



DigilizedDyGoogle 



IlS PAttsSECUNDA 



PROPOSITIO xxxir. 

Tab. 34«. 'poO/'""' orilinata AEFHL, RZGKI (ircalis 
VI. J circumfcripia , ambitttt babeta proportiona- 

Ficii. Us radiis Oj, VS. 
i6. 

Cwa ordinata polygona fint (138) firailia, AE 
eric ad RZ, ut EF ad ZG, & iic FH ad GK , & 
fic femper ; ergo omnium antecedentium rumma , 
nempe ambitus polygojii AEFHL eric ad fummam 
confequentium, nempead ambiram polygoni RZGKr, 
ut antecedcns (159) utmm AE ad coulequens faum 
RZ. Sed AE eil: ad RZ.ut (177) radius CO ad 
raiiiumOS; ergo etism ambitus polygoni AEFHL 
eric ad ambitum stterius RZJKI , ut radius CO ad 
ladium VS. Q. E. D. 

CoROLLARIUM. 

347. Cum polygona ordinata AEFHL, R7GKI 
abeanc iri (^ii) circu'os , & iliornni :imbituj iii cir- 
cuniferenti.is degcneretit , fi lateruni numerus auge-i- 
tur in infinitura , & eorum mavnitudo minu.^tu'' ii) 
infinitum; liquet(j46}i ci-cuiorum quoque ci-cum- 
ftrentias proportionales elle radiis CO > VS , aut 
tiam diametris eomndem . 



PARS 
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PARS TERTIA 

DE SOLIDORUM SYMPTOMATIS 
ET MENSURIS. 

C A P V T I. 

J>t priiicipiif Solidorum. 
Dkvinitio I. 
j^9. ^^^^ Inea redh FEeft ad platium ABCD Tas- 
^^^ l^ reftis' omnes_Jinc3s ER , EC , El), FlG.27' 

D E F I N I T I a II. 

549. Si Hiiea FG non lit refla ad plamimCEOQ» Tai(> 

& a lubiimi ejus ^uiiilo F ad pbmim ducatur per- VI- 

peiidicularis FI , junsaturque GI ; aiigulus FGI di- FlG.i8' 
citur inclinatia lineae FG ad idem plarium. 

D E P 1 N T I 1 O III. 

J50. Si -fuo planaACIH, LSOR fe «iituo Te- Tab. 
Mtit; linea LS •jcriqae plano communis » horumpia- 
norum feHto appcUatur . 



Pars TertiA 



Tah. 

vr. 



D E P I N I T 1 O IV, 

351. Pl.inmn GROL yedii'» tiicitur.feu perpcn-' 
(licilarc ad planum CSVE , cum omiies lincac FA», 
IH . quac comnnmi pl;inoriini iifftioiii GL ;icrpeii- 
dicubrej ducuntur iii pianoium uno GltOL , fitnc 
reOiae ad planum ;tlcurum CSVE. 

D E F I N 1 T I o V, 
551. Siplimini LSOR planoAClH perpendicu- 
laricer 110» inlilt.it , ".ItL^-ius ai olterum iiic/iiatio eSi 
aciinis angulLis quem compreheniluiit reilac 

(jF, , FCJ ,id commuiiem feaioiiem LS iii ucroqtie p!.i- 
110 perpeiidicularicer duflae . 

D i; F 1 N I T I o VI. 

353. Difianda puncli a plano eft linea brevif- 
/ima onmiuinr quae ex iiio ad hoc duci poiTunt. 

D E F I N 1 T I O Vil. 

354. Plana paratleh funt , quae qnantunlTli 
produ£t'a , eandem femper fervanc diftantiam inter Je. 

Coeol.LARII7M. 

Plana, igiinr parallela nnmquim poce-unt 
convenire; alioquio non euidem ubique iervarenc 
diil^^nEiam inter fe . 

D E F I N 1 T I o vin. 

Tab. 'y^' ''gi''^ fcc)iline:j AGK jiixM 

Vi. ' lon^fitudinem rt'£ine AE ita move^.tu'- ufque ad EFO; 
Fio-ji '"^™P^ maiieat paril.eia ; Ibiiduin AG11.0FE 

inde e;eiiimin , vocatur pr!.'ma ; quud diciru-- reffum, 
aut eW//»!"» » p^out re£t.i AE,fecundum qunm fiju- 
r? gener.-!tis- movetur 1 vel fijeric porpendicuiaris • vel 
ebJiqua ad ejus planum . 

^ Co- 



DigilizedbyGoOgle 



Geometbiae. 
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CoaOLLARIUM L 

357. Igitur prifma cft corpus , cujus latera op- 
ponrn AGR , EFO Aint aequalia > iimiiiai d paral- 
lcla. Nam quamprimum fignm generans AGR motu fibi 
lemper parallelo lata , delcriplit tot.im loflgimdlnein 
re£lae AE , coHgruet neceflario cum EVO. 

C OR OL L A« lU M II. 

358. QLtis (iurn planum' AGR inotu fitil paral- 
lelo ciefcribic pi ilma ACHOFi':, l.irera AG , GR , 
KA motu fibi parailelo lata , delcrlbunt (152) paral- 
ielogrammi AtFG, GFOU , ROEA ; fequitur , prif- 
ma AGROFE tot parilleiogrammii; circuincirci ter- 
nmari , qaot Ginc, latera deicribentis figurae AGR. 

De^pi nitio IX. 
jjp. Si figura generant ASCR jberit paraUe- 
logramnm ; folidum EG inJe eenttum Paralletepipe- 
duta inmcupatnr; guod rtSum dicitur > it AE fuerit 
perpendicularis ad planum figurae generantis AiiCR; 
fin minus , vbliquum , 

CoROLLAItlUU L 

^60. Parallelepipednm itaque erit corpus, cu)ui 
OppDUta lateta ASCR, EFGO Tunt (H?) aequalia> 
fimilia,& parallela. 

C O R O L I. A R I D M 11. 
jtfi. Hinc fex par,-;[k-Io!;r,ininu3 p:ir,ille!epipet[uin 
terminatur. Ultra eiiim duooppofici ASCR , KFGO, 
funt etiam quatuor alii a parallelo motu (152) late- 
rum AS, SC, CR, RA generacn . 

C o II o L L A B i l/ M III. 
jtfi. Quia idem parallelepipcdum ECfignieti- 
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atn poRe concipitur ex mucu psrailelogramini AETS 
fupra immuum re&m AR, vel ex motu paralleio- 
grammi AEOR fupra itnmoc:>ra redatn AS; fequi- 
tur, latera oppofita AEFS , ROGC , iiec non AEOR, 
SFGC jeqnalia (i6o) miiti.d elley fimiila» & .pa- 
rallela . 

Depinitio X* 
Tab '^^* f"^'"" T-""l"tumfigura genersfu ASCR, 
Yij' & refla AE fecundum qusm niovemr, nedum fic 
p ' perpendicul.iris ad ejus planuni, fed etiam aequilis 
lateri ejusAR foli.lum iiide genitum vocatur cu- 
bus, cujus licus ell idem cum hcere AR quadrati 
ASCR. 

CoKOLtAItltJM 

3^4. Cubus tgitur fex quadratis aeqnalibui ter- 
minatur , quorum doo oppouta func eciaa inviceia 
parallela • 

ScHOtlON 1. 

565. Mciifiira faHiiuriim . eft cubus , ciijus lacus 
eft percicae aequale , diciiurque pertica eubica . HaeC 
autem dividitur iri pedes cubicus , & pes cubicu;, in 
digitot cubicD5,& fic femper. Summa uutem uniniuin 
perticamm, pednm, digiturum &c. cubicorum * quj 
in aliquo corpore contmentur,repreherencat ejus 
/iJitafem , auc maguitadJnen) Ipatiif ab ejnsluperfi- 
dc comprehenfi . 

s c H o 1 1 o N ir. 

jjtfrf. Ec fane, llcuti menfura fuperlTcIerum elt 
^adr^tum , ita menlura folidorum elf ciibus ■ Si quis 
enim veilet ope perticae loliduiii eicnfiirarc 1 adht-' 
ben- 
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bencium ab i]>ro forcr rolidum uiilus jierticflp : stqui. 



licqui 



i iblLilum uniiis pci-tic;i!f , nill etiam 



folidum concipbtur ■ quod ubivis in loiigum , latum, 
& pro&ndum habeat miitin percicam , feu nifi perti. 
ca cublca concipiamr }. ergo adhibenda ab ipfo eft 
pertica cubica . Idem de pedibus , atque digitis e& 
dicendum . 

D E F I N ! T I O XI, 

jtf/. Centriim cubi GL eft punaam I iiitra illum, "^^- 
Quod a ftx quadracis cubum terminantibus aequi- 
diftar. P"^'7- 

D E I N I T I O XII. 

5(53, Piramh AFEC eft folidum tot planis tri- Tab. 
angulii ad punctum C convenientibiis terminatum, Vli. 
quot latera funt baftos AFE. Fici. 

D E F l N 1 T I O XIII. 

jiSp. Aiigulus folidus C ille efl: , qui contlnetur 
pluribus planis angulis in apicem unnro coeuntibus, 
Hujnfmodi fnnt apices pyramiduni, prifm^itum &c. 

Dbfinitio XIV. 

jyo. Angtili ftlidi funt aequales,' qui an^lls ~, 

phnis numero , & magnitudine aequalibos conti- %^?* 

nentnr, y- 

C O R O L L A R I U M. FlG. 17. 

10. ip.' 

j7r. Itaqne fi angulus unns foUdus ita poni in- 
telligatur iiicra alterum fibi aequalem, utuniusver-> 



;ex fupra alcerius verticem cadat; tunc lingoli pla- 
ni anguli qui libi ntutud funt aeqitales , necejlario (jo) 
congruent incerfe , Ideoquc. & anguli folidi congFaanc 
oportebit . 

De- 
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D F F I N I T 1 O XV. 

Tab. 572. Si exfi planum alicujus circuli ASE ac» 

VII. ceptuni futrit piincliini R, ab icque dacatur iridefi-' 
F1C.3. nita RAF t lyeiis ci-cunim in A 1 qusepunao A fi^ 
Xo maneiite, circa peHDhei"! in ci-culi convertatuf 
(lutiec in eiim loeuniRAF redsat , iinde movericoe* 
perat ; fupc: ficits a re£l.i Unea itAF deicripta cmii- 
ca appeli.tcury foliduni vero, quod a ruperficici fit 
circulo ASE continetur , coms vocaiur 1 

c E F I « I T I o xvr. 

J-/J. Axis coni eft K€a RC ex yertice R ad 
baleos centrnm Aa&s , quae ft perpeiidicularis {it ad. 
bafim ASE* conum re3um eHiciet; fin mixelt obli^numt 
D £ f I n I T 1 6 XVIL 

Tab. }74' rectangulum ASHC circa imniofatn 
Vll. in orbei» ducatur, doneci ad ebiri redeac lo- 

FiG. 4. I unde moveri coepit ) foliduin SR iiid« geni- 
tum CyAWrwjdicicur. Cylindri a;ir/y cfl immota i-efla 
HCj quae fi perpendicu.a-is fic ad bnlln; AVR (cy-r 
liiidruin e^cit redim ; fin niinus oiliqiiim ^ 

D E F I H I T I o XVIII. 

■ Tab. 575. Si femicireulus AUS rotetur circs inimoj 

VII. tam di.imetrum ACS , irjtegra fida revoluiione.pro- 
FiG. diii:it foliduni fphaera dictum , 4: ejus femipciphc- 

ria ARS generat fuperiiciem,quae jlpSffmc* nuncu- 

patur . 

CoROt.LARtilj^ 

37d. (Jiioniam dum rotatur fenjicirculus ARS , 
ilngula puTicla ejus dimidiae ci-cumfereiitise aeqnali- 
' ter femper diftant a centroC; finguia quoqiie minflat 
fuperllciei fphaericd^ ab illa genlEae t .lequidiftabune 
a ces- 



Oeometriae llj 
a centi-oC , quod nroinde crit cciam cciirnini fylne- 
r.ie. Igimr Giiiiies rcilae ex ttiKio C ad ftiperiitiem 
fphucae duflte , mutuo liiiit aequaies i & ideo fphae- 
rae raAi appeliaittur . 

D E F ( N I T I o XrX. 
J77. Sliallfs coni, &cylindr! fuiir,quorati] axe| 
funt diametris bifium proporiioniles , ac priererea 
vel furic perpendicularfs ad ealdem bafes* vel funt 
ad illas aequaliter inclin.iti , 

D E F I N I T I O XX, 

J78, Figurae folidae reftiiineae funt fimilesintet 
fei quae Itmiiibus planis niuUitudine aequalibus con" 
tinencur . 

D E 1 1 N I T I o xxr. 

3V9. Soli iie autem figiirae reclilineae funt mn- 
ttio ji mtcs , d; aiqiidlcs , quae fimilibus planis mnki- 
tudine, & omgnituditie aequalibus ^oniinentur. 

C A p y T II. 

Pe planorum coacur/a ■inter fe , 6* cfint iineit 
' Tt£Jif, 

PROPOSITIO I. 

j8o. C ' P^f" pnxl^um F d:i[atur reSa EF iti uno Tar. 

J platio ACIH, reaa vero FG tn eltero LSOK; VI. 
linM EPG aon erit reSa. Fic.is. 

Cum re^ EF iic in pl^no ACIH, Iiac fane , 
«t libec , ad Q. produfla , prodibit (fij) reSa linea 
£F(^. ErgQ fi re^ft quoqac fqret liiiea EIFG» duac 
reftae 
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Te&ne EFQ» EFG tranfireat pet duo puncla E , {: 
F , quin iiuituo cuinciderent » quod eft (14) abfuc' 
dnm . Liaen ergo £FG non erit reda . Q,- £• D< 

CoROLLARIt/M I. 

381. Iglcur reftae liiiene pars una nequit efTc in 
riio iibno, pjrs vero alrt-ra i» alio ; aiioquin rcfli 
(380) non eilet liiiea , contra iiypochefim. Ergo iii 
iib plano, in quD pars una lineae rcfhci tota 
quoque le&i linea fita erit • 

CoR-OLLAUlUM IT> 

381. Hrnc quodvij trian^ulum RAC in uno ro- 
tum eft pbno, Si enim ejofdem pars utia , veluti 
SAH, ellet iii uno plano , reliqua vero RSHC inal- 
tero; utiquc rfiS.ie AR pars una foret in uno ph- 
no, reliqua veio SR in altero , quod eft (j8ij ab- 
furdum . 

ConOLLARIUM III. 

i8j, Igitur tria latera cujufvis trianguU in eo- 
dera prorfus jjcebunt (}Sz) plano » atque adeo per 
ipfa feniper craiifire potcric planumtiique untcum. 
C o R o I, L A R I u M IV. 
Tab. J84. Pariter duae reflac CA , FS fe fecaiites iii 
VII. puiiflD R| erunt pofitie iri uno phno. Nam juiifta 
FlG. 7.CS, rea.ie CR , RS (hnt in pl.inn (jKj) rri.H.Tuii 
CRS; ergo eriam totae CA , l'S [n to.lfm (381) 
triingaii piano eru.n, ac proiiide in uno plano ja- 
cebunc . 

COROLLARIUM V. 

38>. Ergo per duas redtas in aliquo punfto in- 
vlccm concurrentes , femper tranlire (jS^) poeerit 
pianum , idque utiicutn . 

PRO- 



Tab. 
VII. 
FiciS, 
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PROPOSITIO II. 

jSff. Tl tSa HI feeant binas AG, PS (Bjttas in w- Tai. 
XV. flano; in mo trit (um lUis flano . Vll, 
FiQ. 8. 

Quh reSa HI alinm AC fecat, urique in Fodem 
erit cura illa (J84) pliro. Simiiicer eadem HI le- 
caiis quoque aliitu FS, e-it (384) cum ilh iii eo- 
dem plano ; crgo HI «rit in pUiio reflae AG , & in 
plano reflae FSi. Sed reftae AG, FS liiiit 
iii uno pUnoi ergo cuam HI in nno erit cum iuif 
plano . Q. E. D. 



587. Cum biiine par:illelae in uno reinp^r e(Te 
debeanc (16) piaiio; liqiiet ■ quamcuuque re^im bi- 



Si feflio commuiils CF ron fit linea refla , uti- 
que ex punSo C ad aiiud F duci poierit in plano 
AS rea.i (iSi) linea COF . Simiiiterex punao C ad 
aliud F ducere licebit in pUno VE reOim (62) li- 
nejm CHH; igiiur duae reflae COF, CHF cranfi- 
bunt per duo punfta C, & F, quin mntuo coinci- 
dint, quoJ eft (14) .Tb.urdum, Qjare fectio CF ii- 
pea reCti erit. Q. E. D. 



389. Hinc binae re^ae EI, EO ex fodempati- Tab. 
&0 £ ^Qast Be^ueant cfleperpeiuUcuIaref ad idem VII. 

pla- F1G.10. 



CcBOtLARIUM. 




CoROLLARIt/M. 
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planumCH. Namambaefi fieri potefl: , ad idem pti- 
rum fiiit rcfl.]c. Etgo fi per ipfas ducatur (385) 
plaiium L^iOr:, id priori occur-et in (j88J reaa GE, 
re£lurq;Lc (^-fJi) crit nm angulus OEG, qasm lEG; 
undo on^iihis OEG aequabitar lEG, .tonnn parti> 
^uod ell; .ibllirdum. 

P R O P O S I T I O IV. 

Tab. jjio. "fj HFJiflS yfe«»j faraltela plana AS y 

VIL I: CK, I» ihfacit feifienei EF, GH invicem 

vtG.it. parallelai . 

St fien pqteft. redne EF, GHnon lint matno 
psrallelae; ergo cum ambie finc in eodem fecante 
plaro EFflG, necefTirfo alicubi (i5j) in I conve- 
tiieiic. Sed quli reclae EF, GH liint in planis AS , 
CR, et(,ini cotae EFI , GHI in eifdem plaiiis CKi) 
produitis eruiir; ergo haec qiiogtie pluru iri i con- 
venient, quodeft(jss) abfurdum. Paralleiae crgo 
erimt fiF^GH. Q. E. U 

PROPOSITIO V. 

Ti '5'* T? '"'f^"' qiiaeeamqtte KS f OM a planh pa- 
yjj' Jj ralklis EF,Cl)^ M fetmtttr in eadentra. 

T\Q iz '""'^ ia H, & L. 

Dufla OK ad IG pamHels, conveniente cum 
Tjlinis CD, AB in punflis N, & K, jungantur lO, 
HN , GK , qiiae eninc invicem parallelae (jpn) , cum 
fint feclionesplanorum parallelorumcumplano OlGKj 
linJe quadrilatera OIHN, NHOK erunt parallelogram- 
tna, quorumproindelatera ON ,NK aeqiiabuntur(i7<!) 
lateribus IH , H(iPariter fi jungantur NL , KM,h'e 
erunr etian (jjio] matno panUdacr quiafunt feSio- 
nes 
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nes plniii OKM cum pai'allelis pinnls CD, AB.Ciim 
frgu in triiiigulo OICM iic NL paralteta ad iatu9 
tjus K.M, erit (ifii) ON ad NE, ut OL ad LM. 
Vidijnvis -auteiB re^c ON , NK aeqiules efle ipRs 
IH, HG; ergo & IH erie ad HG , ut. OL ad 
LM, Q. B. D. 

L E M M A. 

jpi. C ' R triangali ifofcelh ARC SacM' Tab. . 

3 tur ad qaoHvis pnndum bajit AC reSa liaea VIL 
RS"; qiiadraium lateris liA aequabitur ^uadrato RS, Fia.ij. 
uiM cum reSitiiguh ASC, 14; 

I. Sic refta RS perpeiidiciilarrs ad bafim AC, Tae. 
qum jiTopterea bifecabit (i8p) in punflo S. Cani vil. 
erga nequentur AS , SC , erit quadiMCum AS aequa- Fio.lJ. 
le reiir.ngulo ASC ; undo addico iiinc iiidc quadra- 
to RS , iiirnma quadintoruiii AS , RS aequabitur 
quidrnto RS, una cum re^angulo ASC , Sed rumma 
qaadTaconim AS , AS aeqnatur (311) quadram RAj \ 
ergo qaadratam RA aeqaabitar qiiadratO' RS . ona 
cum reQtiiiguIo ASC. 

ir. Si vero RS Tecct oblique baiim AC in S , Xab. ' 
ad hanc denitttacur ex R pcrpcndicularis RE , quae VII. 
(183) biiecabit ipfaro in punflo E. Cum itaque re-p^Q.nf, 
cla AC iic divila bifiriam in punflo E,6£ iiipartes 
inaequales in punfto S , qu.idratum AE (jiSJaequa- 
bitur quadrac6 SE , una cum reSai^tilo ASC ; unde 
addlto hinc inde quadrato RE, ramina qHadratomin 
AE , RE,feu quadratum (j^i) RA aeqaabitur quo* 
dratis SE,RE,una com reaangulo ASC , fea ae- 
quabicur (}ii) qliadnto RS, lua cnm redaogulo 
ASC. Q; E. D, 



I FRO- 



PROPOSITIO VI, 

Tap» C! ' '"'^'^ ^mepiam AC fuerit perpendicutr.YtS 

y^i' O ad pinai OE , SK diiBas per pundum C in ea- 

^y^^-item plano ^KH; etiam perpendiciilaris erit cnivis 
(ilteri VF per idem punSum C in eodem pla>io fra- 
duQae . 

.Sumptis sequalibus CE , CR,& jmiQi RE „quae 
Ipfi VF occurrnt iii piiticto H, ducijitur AR. AH, 
AE. Qdia duo Intera AC , CR triangu.i ACR se- 
quaiitur { ex conftr ) lateribus duobus AC , CE tri- 
Enguli ACE, & r^dus angulus ACR aequalis eft re- 
flo alreri ACE; etiam reliquum latus AR (lotf)e- 
rit re.iquo AE aequale,unde ilbfceles erit triatigu- 
lum liAE,-id epque quadratum AH, uiia cum reflan- 
gulo RHE aequabitur(jpi) quadrLtto AR.feu (311) 
quadratis AC, CR, Sed in [ri.mgulo (exconftr ) 
ifofcele RCE quidratum CR aeqiiale eft (jpi) qua. 
drnto CH una cum redlaiisulo RHE; ergo quadra- 
nini AH ,dii ! ciini rcQangulo RHG acqu jbrtui- qua- 
d-.-^tis AC.CH, una cum r..Q.ingu.o RHE, & abia- 
tn liinc inde re£t,nigulo RIIE, qu^dratum AH ae- 
qnibitur quatlFatis AC, CH » r^fiufque fjzO pi^oin* 
de eFic 3tiga'B9 ACH , tn. aC perpendicalarb ad re-. 
flam lineam VCF, Q. E, D, 



594. Hinc eaciyni rcfl:i AC , quae perpetnJicaT 
laris eft ad binns OE , SK , perpendicularis (34SJ 
quoque erit plano SOKE^ naiii«ftetiainperpfndicuT 
larfs (}93 ) ad dngnlas aiju per. pmiiftiiin ^ iQ ^ 
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CoftotLAitiuii n. 

)9$.'Unde G aliqua reSa AC perpendiculdris Tam» 
6t ad tres reaas CE, CD, CF; hae in eodem ja- VII. 
cebunc plano . Nam fi per daas reQns CE , CO tradu- Fig>i6 
fio plano ECHB, non lir tertia CF cum illig 

in hoc plano , traducatnr perbinas CF, CAalterum 
plqnum ACBG , quod ptiori occumt()8S) in CB re- 
aa . Cum itaque refla AC fit ( ex hyp ) pernendicu- 
farif ad binasCE, CD erit ()P4) ijaoque ad re£lim 
CB tiormalis, & ideo reflus erit angului ACB. Sai. 
fcQu* quoque vtt [tx byp) angulus ACFj igicur 
•agatui ACB aequabitur ACF . tocnni parti . quod 
tft ■bTnrdam. 

' CoROtLAXI.DMlH. 

)9& Parlter fi fphaeram tangat planum QN !n Ta* 
Ot KflaAO excentro adcontaaura duSa , -verpeu- VII. 
dicularis ertt ad idcm planum. Nam ii planum can- Fto>i7> 

SM QN , II (phaera fecencur duobns planis per ra- 
un OA tnaa&is , quae in fphaera producent qui- 
dcni dreulM OGF , OOF , in plano autem re* 
Au ()S8} CV , IS ; utique hae tangent cifculo» OGP, 
ODF coaem in jpunQo O , lc ideo radius AO per- 
pe^dicBlartt (ii6) erie ad binai CV, 'l^, Si prop> 
teret «iaiDOM) ^ plaaam QN. 

S c H o L t o H. / 

397. Hinc fi globus perfeae levi^atUf Incttm- m 
feat horizoRtali plano QN pariter levigato,.ic tellu- vrf* 
rem tangenti in 0; is non quiefcet , ni(i f.ierit col- p \ 
locatua ad punSumO. Ponatur cnim globus ad pun- 
fium I ,& jungatur AI. Intriangulo reitangnio AOI 
latni AI angalo rcQo oppolitum , majus eft (181) 
gmua 'AOf ideoque gtobus coflocatus ad pundum 
I* I» 
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I , 11(11) poteft quiefccre in Jio.c JocOj vi gravi- 
Mtis indeiiiieiiter fol:icitatii's , d<;beDit' defceiidere 
verfiis 0, ut ita mafiia acoedat «4 ceiaranrffrrae. 

-. . ' V R.~6 f p S i TrV^ . VlJ. ^ S-y 

Tah. ^ilT? KfimS^ fihUmi Odem'mire .ai plMum 
VII. - Jli >»» AC pe¥ptnilUctaat'im ORi - t 

Iti p!ano AC duaa qualibet raSa FL , ad hand 
CK punflo 0 demittatur purpendiculariiOH . Dein iit 
plano AG excitata ad FL perpendiculari HS,a^ 
h.inc <iemittator ptmilo O perpendicularis OR S 
dico , hsnc quoque efTe perpendiciilarsin: pjaBiaa 
AC. Jfingantur enim 0L„ LR . Qiii;» B^flu» cff (w 
tonjlr) aiigulus OHL , quadrstmn OL aequabitur 
(j' 0 qutdracis OH , HL : fed ob reaum ( excwjlr\ 
quoque afigulum ORH , qiiadratum OH aequale efll 
' ■ ■ (311) quadratis. OR , RH ergo quadratun^ OL ae- 
qnabitnr qiiadniiis OR , RH , I^L . Deaium ob re- 
aum { fx tmfir ) anguIumRHL , duo quadrata RH, 
HL aequantur (jii) quadrato RL ; ergcr qnadratuio 
OL aequatVT quadratis OR , RL,. recfofque (jzy) 
proindc erit angulus ORL . Sed reftus quoque ia- 
flus ell: -afigulus. ORH ; ergo OR perpendicuJaris eif 
ad Siims RL , RH , acque adeo- etiajn {j94) pei^Kaw 
dicularis ad planum dacum AC, Q. E. F. 

. A }.l i. n .■ ^ 

p R o F Q s irio^ ynx. 

yr ' JT plan»m CQ duBa , breviffim* efi vMiuimrt* 

FiG.i((. ffi^rum , quae ex eoJem- puiiSo ad- iilem flaimm daf) 
pofuat. . ; . . "1 

-Dacatttr a ■pm&iT FaipEiiU(Br^;tl«vi#'klia.-i!Qi» 
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f!T FC-, & imi-Ticj'- GI. Cum FI nernenJiciilaris iit 
ad pLiiiuraCO luciqaereaus erit O48) anguluiFIG, 
ac yroinde iicutus (i6y)aUer angulus FGI i nnde h- 
xni FI erit (181) niinus latere ulio FG. Simili mo- 
do'oftendm , perpendicuiarem Fl mrnoremefle alia 
qaacumque te&a a pnnAo F ad pl^num duSa -, ergo 
omniujn bteviffiiiia «fi FI. £. D. 

COROLLAKIUM I* 

400, Cam cnica tjRnim reAa omniumbrevlffiina - 
demitci queat ex pari&o fubliml F ad pUnum da* 
tum CO; unica quoque e)! pundlo F aa idem pU- 
num pDterit duci perpendicularls FI. 

C o it o L L A R I u M II. 

401. Similitet- quia difljiiiia pundi F a fHam 
CO e& re&a breviffima (3$j) omnium, quae ex illo 
pun£lo ad phnum dud polfunt ; fcquitur » perpendi' 
cularem FI eSs diftantiam punfti F ab eodem pla* 

RO CO. 

C0KoLLARIt;i.I III. 

4bl. (^uoiiiani altitudo cujufvii folidi CFEA eft «f 
diftmtia verticis C a bali FAE ; perpendicularis CS y]],' 
ex verticc ad baiitn dafU* aitiradiiiem foLtdi esiii* Fiq,}* 
bebit t 

CtoROttAhlUM IV. 
403. Cum planorum parailelorum di!Vanc!:ie{3S4) 
fint aequales; aequabunnlr refl.ie omnes exuho pla» 
< 110 ad fibi parallelum perpendiculariter duQae 

CoftOLl.ARlt7Ut V* 

464. Et bOntra aegtieRfltr redae omtiefe ex tifto 
jplatio ad aliud periiendrcntariter duftae ; duo luec 
I i pla- 
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plana earnleni ubiqne (401) fervabuncdlflartiam in- 
ter fe , atque-adeo erunc niutuo (3^4) parallela. 

PROPPSITIO IX. 

Vii' 4°^' T '"'^' reSae IG , OE, qUae eiiem pl.ino CH 

"^'^"^" parallflae . 

Junfla GE, ad hanc In plano CH duMtur per- 
pendicularis EF aeqtialis ipfi IG, jungaiicurque EI , 
FI, FG. Cum iii triangulij IGE , GEF duo latera 
IG ; GE aequencur ( ex tari^r ) duobus FE , £G , Cc 
re£lui O48) angulus IGE aequalis ' Ht {ex cotjlr) 
reSto FEG, liquet reliqua latera lE , GF aequali» 
(io5) etiamefle. Igicurtriangula IGF,IEF funtmu- 
tuo aequilacera , ac proinde (S3) anguli IGF , lEF 
aequales. Sed ICF re£lus (348) eft ; ergo reilus quo- 
que eric lEF. Uefli auceni iunt anguli (ex coufir) 
GEF, (348) OEF; ergo FE perpendicularis erit ad 
tres tzStis EG, Ef, EO, acque adeo OE eft iii pla- 
no Cjpj) re£l,irum EI,EG. Sed eciam IG in eodem 
eft plano (jSiJ reaarum El , EG ; ergo reclae IG, 
OE in eodem funt plano , quae idcirco ob reilos (548) 
internos angoios IGE , OEG , erunc (149] mutud -pa- 
rallelae. Q E. D. 

PROPOSITIO X. 



Tae. 4o(S. Ql parallelariim IG , OE malG perpeii/Scularif. 
Vn. iJ/> aii flanumCH, etiant altera OE perpen- 
tiGito. £eularit erit ad idem plamm, 

Per paraUelas IG, OE tradua© plano GIOE, 
qnod (3S8) altenim CH lececin reaaGE, jun^atur 
lEf qiiae etiam eric (387) in ploiio GIOE. Dein itt. 

. ' piaiio ■ 
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Geometkiab. i;; 

phno CHducuurad reftim GE perpendiciilaris EF, 
JliH IG aequniis, jiijidHique FI, FG,redus,uc liipra (405), 
o"lit;n;Iecar nngulus FEl.Sed reflus eft quoque {cx CDHjir) 
angulus FEG; ^rgo erit FE perpendicuUris n^l biii.ii 
EI , EG, atque adeo etiai)i(j94) ad phinim GIOE, 
reaufque proinde erk (348) anguius FliO , iive OEF. 
Verum ob parallelas IG( Ofi,Cl K&um (348) angl- 
liini IGE, ethin reaus erit (1J2) anguiuG OEG; 
ergo OE perjietidicularis erit adbinas EF, EG, at- 
Qae.adeo etiam (jp-t) planum CH- Q. E. D. 

COROLLAHIUM I. 

407. Hinc ex punflo G ad planum CH excita- - 
bitur perpendicularis GI, fi ex quolib^' punao 0 - 
«xtra {toum demlfla ()si8) perpendiculari 0£ , ad 
hanc eX puiitbo G agstur' parallela GI. 

C o a o L L A 11 I i; M II. . 

408. Siper FA perpcndjcularemphnoSE, trai- Tab. 
jcip.tur quodvis planum GROL, hoc quoque pcrpen- V[. 
dicul.ire erit eidem plano.Nani fi ex quoiibetpun- FiG.jo. 
&o X plani GltOL demitcatur ad communem lcfiio- 

llem GI. perpendicularis IH, Te&ns etit angulu* 
IH;^ . Sed rectus qiioque (34^) '^^ anguJus FAH, 
quippe FA fiipponitur ad platiuni recla ; ergo diio- 
bus refiisaequaiicur dtio incerni ^nguli IHA , FAH, 
& proinde paralleiae (149) erunc FA , IH. Sed FA 
eR. psrpendicularis plano SE; ergo etianl IH per- 
pendicularij eric (401$) ejdem plano » atqile idcirco 
planum GltOL pei-pendicuUre (3^1} ent ad idem 
planum SE. 

CoROLtARlUM III. 

405. Siiuilitef reaae KO* HF eidem GR pi- Tak.- 
rallelae, iicet nou fint cumilla in ^odem plano,/unt VII. 
ctiam murao pafatlelae • Nant ii in plano parallela- Fici 9. 

. 1 4 , niia 
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ij6 ParsTertia 
rum KO, GR duaa AL per^ciidicuhri fir;) ad 
GRi huic ex L excicttur (87) perpendicularis. LE 
in plano paraUetanini HF , CR • & jui^atur AE ; 
utitj^ue GR perpeDdicoraris eric ad bims LA , LE , 
& ideo eaam (jp^) ad ^uuun trianguli ALE . 
. Ergo edam reOae KO , HF . qoae fniit eldem GR 
parailelae , perpendicularet (40^) emne eidem plano» 
ac pioinde etiam matno (405) paralielae . 

pROPosiTij> xr. 

Tab. <!a^em re(ta OE perpendicularis fit im 

VIL ^ flsna- MN, RS;plana baec ermt i»vicem pa- 
FiS. 10. rallela . 

Suniatur in plano MN quodiibet punflmn F, 
atque ex hoc ad planum aliud RS deoiictatur per- 
pcndicularis FH , quae (405) erit ipli OE parelleis, 
ideoque etiara (406) perpendlcularis plano MN.Igi- 
tur jnnais OF , EH , refii (348) proJibunt quatuor 
anguii B, H,F,0> unde quadrihteruin EOFH e- 
rit(40 reaangttium, & idro re£la FH, quae/ per- 
fwndiculari) eft^plano RS, aequabitur (177) reftae 
OE perpendiculari (imilirer ad idem planum . Fari 
■ luodo olleudsm , eidem OE acquari alias reflis omnes 
a plano MN ad aliud RS perpendiculariter uuflas ; 
ergo iiaec duo^ plana ernnt (404} inviceni parallela 



P R O P O S I T I 0 XIL 

Tab. 411. C i^'""' reQae mutuo fe migentes OA , OVa^ 
VII. O binas altas fe mutuo tangentes RI, hQ^fiit 

FlS.10. parallelae ; etim piamt fer ipjat tiutla, erant invictm 
farallela . 



6 K S 11 E T R 1 A S. 13? 
Ex. O ilemilEi OE perpenclicul.iri ad pla- 

num - RS , in hoc ducatur £L ipfi Rl parallela , 
Quia OA) ELfunt eidem Rl parnllelae , uciquef^op) 
piirallelae quoque inter fe eniiit , ac proi!n.!e duobas 
Tefii; aeqiiribuntur interni aiiguli AOE^ , OEL. 

Sed qui-iOEeft reaa ad piaimm RS , reauseiTe debet 
(348)anguius OEL; igittir eric re^his etiani reiiqnos 
AUE. Siinili modo da&a EH ad RQparailela, oflendam 
reQum efle angulum VOE ; igitur EO perpeiidicula- 
ris eft ad duas OA , OV, atqiie adeo pfcrpcndicu- 
liris erit etiam (394) plano MN. .Sed pei-iiciidicula- 
ris eft {fx {onftr) quoque plano KS ^ crgo pcrpen- 
dicularis erit utrique plano, ac [iroijide piana MN, 
RS erunc (410) invicem parallela. Q. E. D. 

L E M M A. 



41:. bhae reBae OA, OV fiiit paritUelag ail bi- Tab. 

ij «a$ KI, HQ_ itt co4em cxiftentcs cum itlis VII. 
flaiio; ac^iialcs compi-elieniieiK angiilos AOV , JRQ^ FiG.ii. 

Dufla per O , & R refla OH , Intenms angu- 
lus AOH aequalis eric (ij^Jexterno IltH.Parimo- 
do oltendani , etiam incernum angulam VOH ae- 
quari exceruo QRH; ergo tom angnlus AOV ae- 
quabicur vod IRQ. Q. & D. 

PROPOSITIO XIIL 

41J. C''^ ^i'"^'^ reSae OA , OV fint parallelae ai hi- Tab. 

^ nas RJ, RQ^non iii eoHem exiflentes cum VII. 
illis piant ; aequalei CQmprebendtnt mgalos AOt^, Fic<>o* 

Quia binae OA , OV parallelae funt ad blrms 
BI, RQ, plana per ipfas 4u£la, eranc (4,11) mntuo 
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pnrillela ( tincle fi ex punSis quibullibec 0» F» O 
demitcanriir a J phiium RS perpLMidieulares OE » FH» 
GL, h;ie uiique (40J) iiequjlts erimt , & mutuo 
(40?)pir.ii:elae ,nc proin-L^ ^ie^pi -i^s ( r p ) quoqut ,& 
panllelae erunt ilbs jim-entv-s OF & EH , FG & 
HL , OG & HL . I^ntur trianL-ula GOF , LEH func 
mutuo aequilJCtrj , & (8;J ani^ulus GOF , (Tve AO.V 
aequabitur LEIi . Jom verr> ( hyp ) RQ eft 
OF parailela , & a.l eandeni pjralleb eft quoque EH,- 
^girar parailelae erunt (^op) etlani RQ, EH, Eotlem 
modo oAendam , parallelas quoque efTe RI , EL; er- 
go anguliis LEH(4ia) aequahhur IRQ. Oftendi au- 
tem anguium AOV aequsri angulo LEH ; ergo etiam 
aequabitur alieri IRQ. Q. E. D, 



C A P V T IIL 

pe 7a7aUekpipedorum , & Trifmatum fympt9* 
matis pftncipalibus , eorumquc folidi~ 
I tatibus , 

PROPOSITIO XIV, 

Tak, 414, T« qtinvis parallelepipedi} RH planitm tranflrt 
VII. 1 putefi per advrrforuta plamrum diagonalts 

FiG.ii,. AC, CG. 

In parallelogramffiC) FRCG eft CG parallela (49) 
ad RF , & iii paralielogrammo iltero RAEF eft AE 
a*i (4?) eandeM RP parailela ; ergo (409) paralle- 
lae etiam incer fe erunt CG , AE , quae idcirco 
ernnt ii» uno (ifi) plano, Atqui in eodem cum il- 
lis plano (jS?) runc quoque' dir^gonales AC, EG» 
quae illas fecant; efgo per diagonales AC» EGpIa- 
tima tranfire poteft. Q. £, PRO- 
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P R 0 P O S I T I 0 XV. 

d^iS-Xy l^niim tradttdum per diagonalei AC ', EG,. «'5** 

j piralklepipedum fecat in duo prifmata ae- n 
qualia,ir fimilia. 

Quia ACrecat parallehs AR , LC , angaluj RAC 
aequali.'! erit (1J2) alterno ACL. Pari modo coiifta-' 
bit,etiatn angMlum ACR aequari alterno CAL ; ergo 
triaiiguium ARC, quod (17^) eft noijuaie triaiigulo 
LAC,eti;!niilmi'e(i7;) ii>(Serit. Itk-mdiccii.Uim de 
trim^ulis EFC, EHG. Siinr vcro acqii.ilis , limilia p.i- 
rallclogramnia (3 6i) oppofita K AKl' , CLHG , nec non 
RCGF , ALHE,& demum parallelogramcuim ACGE 
utrique prifmatt eft commuiie; ergo prifmata AR- 
CGFE, ALCGHE fimilibus planis nmltitudine , Cc 
magnitudine aequalibus contiiiemiir,ac proinde(37pJ 
eruiit aequali.i , & liniilia . Q> E. O. 

CoROLLARIUM. 

41(1. Hinc prirma alcerutruni ARCGFE dinu- ' 
dinm etit parallelepipedi RH. 

PROPOSITIO XVL 

41 7. T) arallelepipeda FPKHWGA , pRQHIVEA , Tas. 

Jr q:;ae eandem babent bafim APHL, &■ eav- VII. 
dem parirer altituditiem , ae pridnds extfimt inier Fic. 13. 
parallela plana AFHL ^GPQf^ , funt aequalia interfe. 

ParalleiiipcdumFPKPlLOGAindno alia divida- ' 
tur ope plani SCRE adverfis planfs AFPG,.LHKO 
parallei: , jungantura^ie RH . EL-. Prirnw FRCSEA ' 
diniidium eft (41 6) parallelepipcdi FPRCSEGA. Simi- 
Ktei priibij CRHLES -dimidintn eit (4ii$)- paralle^. 

lepi- 
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leptpedi CRKHLOES; ergo totiira prifina FRHLEA 
diimiiimn eric parallelepipedi FPKHLOGA. Efl au- 
tcm dimjdium (411S) quoqne pnrallelepipedi FRtiH- 
tVEA; er^o parallepipedum FPKHLUGA aequacur 
alceri FRQHLVEA. Q. E. D. 

COBOLLAEIUM. 

418. Si parii'eIo^'-nniniurn AGOL fumatur pro 
bafi parallfiepipedi 1'lKHLOijA, niterum vtro pa- 
ralieiogramrjura AEVL priori (lo;) aequale, funia-- 
tur pro bali alterios parallelepipedi FHQHLVEAi, 
haec parallepipeda aequales bales habebunt , cruntque 
aeque (405) alta , cum iint iiiter plana parallcla FF- 
QH , AGVL . Ergo etiam aequalij (41 j) erunc paraUe- 
lepipeda aeque alta , quorum Dafes Innc paraUebgram- 
naaeqnalia'incer paralielqs lineas connituta. 

pRoposiTio' xvn. 

(jip. Qeliditas cajufvis parallthptperii refli RG tit' 
Tab. J heifii rcBangulam bnjim AROh'. , aequatiirfa' 

V-TI. 80 cx bafi eadem in altitudiiitm RL ildda . 
F1G.24. 

Latera RA , RO , & aiiicudo RL iii psrces qiiot- 
cumque , veiuti in pedes , divifa concipianiur . Ho- 
rum pedum tres fiinco ex. gr. in RL , duo in RO , 
ti quatuor in RA , nt inde bafis AROE conitetpe- 
dibns. quadratis fais qujtuor, nempe ofto. Deinde 
cadem b^iis AROE ferri intelligatur verliis LSGea 
lege , ut fibi ipii feniper maneac pnraflela . Sane dum < 
abJblverit pedera unum EF , liquet iingulcs ejus pedeS 
qinadratos unum pedem cubicum delcripfifTe , balim 
vero ipfam oi3o . Rurliis ubt abfulverit fecun- 
dum pcdcm FH , ' iiti°;ui pedes quadrati hsGs 
prodoxerunc denuo pedem cubitum afuim « ba/is 
.vero o&o • Denuim quando baiis pervenerit in ISG, 
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GEOMRTRIAfi. 141 
hoc eJlfUbi tomm par,ille!epj^edutn defcrriferU . ma- 
iiifeftum eft , ipfam pedes cubicos ter oclo , feu vz- 
giiiti quacuor produidifle. Igirur pedes cubici paraU 
lelapipedo reSo RG cijitenti , viginti quacuor erunt, 
quot iiem.ie emerguni, fi nuraerus pedum qnadra- 
torum bafeos AROE per ^MUnerum pedum altirudi» , 
nlt RL raulcip-icetu'- . Quare folidicas paraiie- 

leoipedi refli RG aequitur £1^0 « baS eaiem ia 
Sltinidineni duaa . Q. E, U. ^ 

SCHOtlON. 

" 410. Eademdemoiiftratiohabetlocumetlamdnm 
reflae R , RO , RL incnmmenfurabiles funpoiiuntur, 
dummoto num<.rus pnrcium aequailum, inqu-s lU-ie 
diviraefunt,augeatur,& nwgnitudo minunca- i> in- 
finitum , ut ea quae fu .lerfuut , & coiitemjmiitnr , iii- 
definlt^ liarya eyadanc . 

CoroLLabiumI. 
411. Qilj cubus SO eft paraUepipedum , cu- Tab.' 
jus alcitudo AS (j63) adaequat latuj AE bifis qua- V I. 
dracae AROE; Imjus qtioque foliditas ent aegualis Fia.as» 
fafto ex qua drato Aa,OE in altioidinem AS , five in ; 
htm AE. Igifur pofita- AE } pednm, p pedum 
qaadratorum erit quadratum AROE, U cubii» SO 
17 pedet cubtcot concinebic, 

Coiloi,LAaiui>f n, 
411. Liqnec ex diQis dimenlio murl , cn|iu nbi,- 
que eadem eft craffittes. Ille fiqufdem hibendnseft 
veltici paralleleptpednm rednm, cujus lonjicudo ,ia> 
ticudo , atque pTO^ditas & prorrni eadem* qaa« 
in mun}. , ■ ' 

PoKOtLARlDUni, 

1^3. Hiii« fQUdi^s corgorb «cumqne ImgQ- 1^., 



J4I PartTertia 
laris reqiienti mctliodo iniiatercet. Imnierge cor- 
pu( piralldeiiipcdo lA re£io,&cavo, atque ipfi af- 
fala aqua,pri:be obierva altitudinem LE aquae , cui to- 
mmcorpiis jmnierfuin eft- Ueinde extratlo corporetno- 
ta denuo aititudinemaqmo LG. UemumejcLEIiibtrah^ 
LG reaam , ut fiiperftes fit GE : dico , (bliditatem cor- 
poris quod aquae imn.erfum erat, efie fiequalem fa- 
flo ex area reclanguli FCG dufla in refljm GE . 
Nam hujurmodi corpus aequitur pnrallelepipedo re- 
flo DFCGE lubeuti pro b.ili aream rectan^uii FCG, 
& pvo .Tltiiudine reflam GE : fed foUditas hujus pa- 
lallelKpipedi aequatur fa&a ex ejus bjft FCG in" al- 
titudinem GE (419) duda; ergo eti;iin Ibliduas cor- 
foris ^iti eiiem tudo aequalis erit ^ 

PROPOSITIO XVIU, 

Tai. 414, Q Bliilitas paralMepipedi re9i jO haieatis pa~ 
, O ralMogrammam bafim AI\0& t "'quatar faQg 
FlG>2Jl. ex ta^tta- baf tit altitndittem ASdiiSa. 

Ex A, & E deiiiiffis (111) ad RO perpendicu- 
laribijs AF ,'EV, iutelii^iitur fuper retlanguiam ba- 
fim AFVE cnnftitui parallclepipedum reftum, & 
aeque altum, qupd reilo SO erit {417) aijquale. Atqui 
foliditas illius parallelepipedi neqiiatur (41P) fdiio 
ex reilangula bafi AFVE in altitudinem AS ; crgo 
& foliditas parafielepipedi SX) erit aequalis faao ex 
eadem hafi AFVE irv alticudineio AS. Sedbaiis AF. 
VE (loj) aequatnr bafi AROE; ergo etlafliVtolidJ- 
Tas paraneleiiipedt SO erit -lequalis iado ex bafi 
'AROE in altitudinem AS . Q.- E. D. - 

PROPOSITIO XIX.. 

^Afc 415. C oliditas parallelepipedi ohliqui CB eeqmur 

•VII. tx bafi GffBF i» altim^m.fll' 

Vis.3.pSa, Sii- 



G F. O M E T R I A ir. I4J 

SupM bafim GHEF conftimi intelli jstur para!- 
IHepipeduui re£ium, & aeque altum, quod erirf^i?) 
oblifjuo CE nequale . Sed n&i itlius foiiditas. (419, 
414) acquaturfaaoex bifiGHEF in altUudinem RV ■,. 
ergo & ibliditas obliquiCE eidea facto aegualis edt 
Q: E. 1>, - 

J» R O p 0 S I T X O XX, 

C Oliditas eujujvh^rifmatis triangafaris CAR- ji^^^ 
kJ FEG atquatttr faQo ex ^afi Gt% /it fltitu- VIL* 

Completg parallelpjrammo GHEF, fupra illud 
pri^i concipiaturiparallelepipedum rEqueaitum LE. 
Priimi CARFEG dimidiuui eft (41*) parallelepipedi 
CE: led hajus ibiiditLis aeqii.itur (41p.414.41 5) f.-dto ex 
bifiGHHFinaltiru(ii[temKV;ergo & ^o.ulit.s prif. 
jniJtis aequ ibitur f .cio ex dimidia bnfi GHEF in aU 
titu-iitiem RV. Aiquj triangulum CFE, quod ball» 
cft prilipatis j dimidium eft parillelogrammi GHEF.' 
ergo fplidita^ priDnitis CARFEG aequabitur Jafl? 
px bafi GFE in altitndiriem RV. Q. E. D. 

COROLLARIUM I, 

417. Hinc foliiliciis cujurvis prifm.icis polygoiil Tab. 
AH aequatur fj£io ex fjus bafi in altitodinem dufla. VII. 
Nam hoc p^-i^a polygoiium in triangularja aeque Fic. 28* 
^lta refolvi poteft ,quorum ^afes ruiit triangola SVOi 
OVH , HVG. Cum ergo Iiorum prirmatum folidita- 
tes adaequent fitla ex fingulis bafibus In communem 
alcltudiiiem (415) ducli.^ , euidciis cft^, foli.iitatcm il- 
lorum fummnc , fcu pri matis polysioni AH elTe ae- 
(jualem fiQo ex bafi polygoiia SVGHO in altitudi- 
fieiadB^. 



Co- 



1« PA«ST»«TI* 

C-O H O I, t Att»" m'I'- 
iiS. Si baCs SVGHOfctit polygo»™ «S»'"- 
te cirmlo citcurafcriptam . cojus iMerum uumc- 
S. T, fafini... otlque i« hoc crfu POlVS»»? (" '> 
iro circulo.R prifm. polygonuo pto cyl.ndto po. 
ntXp°ri, fego /Midi,p.cy!.»dr. or.t acjua- 
lisfkaoex i.i«in alclmameni duaJ. 

COROI,LAR.UM III- 
«0, Com Wiilins ptir.iiitis cuinfvis I.abcatur 
« Ms ateain al.itudinem (4.7) .i»a»i l.qnet.qua- 
Smone ptirmtta forc aequalia, f. fuer.nt ac^ue alta, 
4C w^ualcs bafcs Iiabuet.nt . 

PROPOSITIO XXI. 

Sunto duo p.rallelepipeda AF, I!V, qilotum 
...r^ L S "titilines veto AH . EG.R.tio «on^ 
bUs L i b,r,m S, & .l.i.udinis AH ad .1- 
, ftadinem EG eft iUa , quam habct ^«".('SS) « 
ce.lc,..ibns , nimitum e x baf. L .n alt..ud.nen AH, 
.d fiiauB ex conrequentibu! . nempe es M S .n 
^Mmdiuem EG . SeJ p.r.Mepiped i AF fobd.ca. ae. 
m.mr So (4.5. 4>i *. j) «« '» «It.tud.nem 

f "b.fr-S in altitndinem EG; etgo r.no ,«»»f.°fi» 
ll^ L aJ bafim S, t< .hi.,,dinis AH ad >luj.i.«n> 
FG eadem eft .0 ratio p.rallelep.ped._AP ^ par.U 
Seoiocdum EV , ideoqie haec foUd.»tB fe «runt 

r«K »«por.t. .«io»., Eadem d.«on*mi» .» 

tyHnJris. S prlfmtibM loain liabet. (J: E. 
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COROLLARIUM. I. 

4J1. Cum etinm cubi AF, EV fint parallelepi- Tab. 
ptda , illi quoque {4J0} erunt in ratioiie compouia V III. 
bHiuin L , & , & alticudinum AH , EG . Fia>3.4i 

COROLLARIUM IT. 

4J1. Ec quia ratio bafium L, S coniponitur 
(jij) ex rationibus HR ad GP,&HO ad GI; con- 
leqaens ell , uc ratio cubi AF ad cubum EV compo- 
fita (4J1) fit ex tribut aegaaiibas ratlonibus hR ad 
GP> HO ad GI ,& AH ad EG. fea.triplicataCij?) 
£t rationii Itteri» HO ad latui GI . 

CoROLLARIUM III. 

4JJ. Ratio itaque tripUcata duaruin reflanim 
quammlibet HO , GI eadem eft ,(43^) ac tatio cu- 
borum AF , EV fuper illas reflas , veluci fuper la- 
tera defcriptorum . 

PHOPOSITIO XXII. 

4J4. ^ uhus AF efi ad ctibum EV in ratiene eom- Tab- 
Vj pofit/i quadrati lateris HQ ad quadratumla- VJII. 
ttris GI> & ejufdem lateris HO ad latus GI, FiG.J.^- 

Cubus AF cft ad cubum EV in railore (431) 
compofita bafis L ad bafim S , & a litudinis AH ad * 
altitudiiiem EG. Sedbafis L eft ad bafimS,ue qn«- 
dratum bteris HO ad quadratum lateris GI, & al-- • - 
litudo AH eft ad altliudinem EG , ut latus HO ad 
JatusGIjergo etiam cubus AFeritad cubuin EV in 
ratione compofita quadrati lateris HO ad quadratum 
laterii GI , ii cjufdcm lateris HO ad latus GI . Q; 

' K PRO- 
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Tab. 
Vlll. 
FiG. 5. 



PROPOSITIO XXIII. 

4;5- C ' 1i"'f>">'' «ff"* A,E,C,F fuertot pro~ 
J portioialet ; iUarum quoqvf fubi propvrthna- 

let tnxtub truiit • 

Quia A eft ad E, «t {ex hyp) C ad F, ratio A 
ad E e;;dem erit cum ratioiie C ad F , & ratk> 
qu.idr.iii A ad qujdratum E eadem erlt emn ratio 
iii. (j;9) qu,idiT'ti C ad quadracum F. I^itur ratio 
coiii;ioliEa quadnti A ad qindratum E , & reflM A 
ad li , eaifem erit cum ratioiie tompofita quadraci 
C .id qu.idrarum F , & reQae C ad F . Sed cubu» 
A eft ad cubum E in raiione compofita [4J4) 
drati A ad quitdr.itum E , & reSae A ad E , & 
cubus C efl ad cubusi Fm ratione compoiita (4^4) 
quadrati C ad quadrntum F, & reAae C ad F ; 
ergo etiam cnbus A erit ad cubnm E , ut cubns C 
ad tubum F, Q; E. D. 

P R 0 P O S I T I O XXIV . 



43 iS. T3 ropurtionem paraHelepipedorum , cyliadrorum 
*r 0( prifinatum reQis lineis exhibere . . 

•y.- iSnnto duo parali^lepipeda AF , EV , in qiiibus ba- 
Vni. L fit (J33) ad b.ifim S, uc reaa CO ad Z, & 
-ii; I 2 "''^"«^0 AH ad altitodinem EG , ut rccla Z id J\Ir 
■ ■ * 'dico, folidum AF elTead iiliud EV , ut refla CO 
, ad M. Nam fo.idum AF eft ad foltdum EV in ra- 
ttone (43P} compelita batis L ad balim S , & dtitu. 
dinis AH ad altimdineni EG . Sed ratio ba& L ad 
- bafini S eadem eft ac {ex (wfir) ratio CO ad Z , & 
ratio altitudiuis AH ad altinidiiiem EG esdem' efl 
ac ( ex confir ) ratio Z ad M; er£0 etiaiD iblidutii 
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AP erlt ait folidam EV in raiione compoGta redic 
CO ad Z , & ejufdem Z ad M , hoc e(t (352) ut 
reSta CO ad M. Idi'm de cyiindris , & priliuaci- 
bui eft dictiidum . Q, E. U. 

CoEOt.LARTUM !• 

4J7. Hinc aeqse alta paraltelepipcda AF , EV r.i- Tas* 
tionem balium habenr . Nim cum (ffj^ cunjlr) AH Vlir. 
lii ad EG , ut Z ad M, fintque (ex hyp) aeyuales FiG.tf.7 
AH , EG ; utiquc eri.im reclin.' Z , M aequari mu- 
tud debeiit 1 .^tque adeo CO critad Z, ut (124) ea- 
dem CO ad M . Sed Iblidum AF eil ad aliud EV , 
(■t (4}*^) re^> ^ > cgo etiam folidum AF 

erit ad almd EV , ut reao CO ad Z , five ( 
tm^r ) ut balis L ad bafim S . Eadetn dembnftritio 
prUinuibus guoqne convenit, ac cylindris. 

COROLLAKIUH IL 

438. Si p^rallelepipedum SO , & prifma trian- Tai. 
gulare CRAEFG aequales liabeant altitudines SA , VII, 
RVi erunt ipfa inter fe , ut bafes AROE, GFE. FiG-itf. 
Nam completo parallelogrammo GHEF , luperque il- 17. 
iudereao parallelepi^iedo CE eiufdem cum prHmate 
altitudinis', utique (437) parallelepipednm !tO ad 
CE erit, ut bafis AROE ad bafin OHEF . Sed (^nS) 
parallelep!;ie(liin) CE eft ad prilma CRAEFG, ut z 
ad I , five (176) ut iliius b.tfis GHEF ad hujut ba- 
iin GFE ; ergo ex acquo , parallelepipedum SO erit 
ad aeque jltum prifma CRAEFG, lit btfis ARQE 
ad balim GFE . 

CoROLLARtUlil ni. 

4J9. Hinc fi areae pirailelogrammi AROE, U 
tiunguli CFE nmlEipiicentur per teOas aequalesSA. 

K X RV, 
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liy t quae jwrpendicularef ftnc ad areSs i\ht ; la&A 
eranc , ut ipfae areae multi^iicatae . Sant ilqaidem 
hsiec fcfla , uc folUa SO , CR AEFG aeque alta, quac 
(438J fum ut bafes, five aresc AROE, GFE. 

PROPOSITIO XXV. 

440. A Equalta paralMepipeda , prifmata , if cylin- 
jTV //»(fr/ rrciprocant bajes , & altitudints , 
Et fi reciprocant bafes , £>' altitudiaes , fuat ae- 
qualia . 

Tab. Sunto pirallelepipeda AF , EV quoram hi- 

VIII. fes L , S lint , ut reilae CO , Z , St altitudineg AH, 
Fj(j.8.oEG, ut redae Z , M ; eritijue fblidum AF ad aliud 
EV , ut (4J»5J reaa CO ad M . Sed folidum AF al- 
teri {ex hyp ) EV eft aequale; crffo & CO aequa- 
bicur ipfi M. Igitur fiij) CO erit ad Z, uc M ad 
Z ; ied CO eft ad Z ( confir ] , ut bafis L ad b:)- 
fim S, & M eft nd Z eo-tfir ) . ut alcitudo EG 
ad alcicudinem AH; erijo etiini b.Cis L erit ad ba- 
fiin S , ut niticudo EG 3i\ alcicudinen. AH . 

11. Bafis L eft ( fjf hp ) a.l b.ifim S , ut altitu- 
do EG fld sicitadinem AH : led hfrs Lc\l(ex cai- 
fir) (1 b.fim S, iit row:.! CO ad Z , & ( ) 
alticudo EG .id .iltitudimm AH , uc M .id Z; e-[;o 
cti^im (-0 erit ad Z, uc M ^d e.in.lem Z, nc proin- 
de CO aequibicur (iiy) ipfi M. Sed folidum AFeft 
(4itf) ad EV, uc reila C.O ad M; crgo etiam foli- 
dum AF foiido EV ericaequale. Eadem demonftrj- 
tio in cylindrit > ac prifoutibus locuta habec , Q. 
E. D, 



CAr 
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C A P V T IV. 

De TyramUufft , Comrumqw. fymptomatis , 
atque joliditatibus . 

PROPOSITIO xxvr. 

441. vaevls feSio triangMlarit pyramiJif faffa 
Vt, plam ad bafim paralUlo , tfi fig«ra fimilis 

ejus bafi, 

Pyramis AGCF recetur plano SOE ad baHm Tab. 
GAC pnrallelo: dico , fefiiorem SOE eire fimilem VIII. 
ejiis b:»!! . Nam ciim pl.Timr.i GFG fecet paralleli pla- Fig. 10* 
na SOE. GAC, cfficict (390) feaiones SE , GC pa- 
rallehs. IZ^in.icmob caulnm rease OS , OE parallelae 
enint reflis AG, AC , ideoque finguli aiiguii E,0, 
S trian^iiii SOE apquanttir (413) iingalii G 
tmnguTi GAC, Igitur triangularii tedio S0£ nniH 
ns(274) erit bafi GAC. Q. E. D. 

COROLLARIUM. 
442. Hinc feCliu SOE erit ad bailni GAC, ue 
qu^idratum FE ad quadrflium FC. Nam quia in tii- 
angulo GFC c/t SE paralleil adejuslatus GC, erit 
(1(57) GC ad SE, ur FC ad FE, & quadratum GG 
erit (J39} ad quadritum SE , uc quadratum FC ad 
quadratum FE ■ Sed triangulum GAC eft (j}6) ad 
flbi liinile SOE , ut quadratum GC ad quadratum 
SE; ergo & triangulum GAC erlt ad aliud SOE.ut 
quadratum FC ad quadratum FE , & invertendo , 
triangulnm SOE eric ad crian^um GAC, ut qua- 
draoun F£ ad qaadratain FC . 

K j . PRO- 
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PROPOSITIO XXVII. 

Taf. 44J.P/ latera FC , LQ__ trlmgularium pyramldutlt 
VIII, O AGCF, irQL fic dividantur in E,irZ, «f 

FlG. Jo. FEfit adPC is rattm LZad LQ_, indeque per E,il' 
ji. Z ffcentur pyramides daobus planis SOE , XRZ pa- 
rallelis ad earum bafes ; erunt bae Jeiiiones iifdem 
hijibus proportionnUi . 

Q)ia {ex hyp) eft FE ad FC, nt LZ ad LQ, 
etiam qundrjcuni FE eiit {jjp) ad quadistuni FC « 
ur qu.id<-3tuni L7- ad qiiadratum LQ,. &d fedio 
5OE eft (442) ad bifim GAC , at quidratnm FE ad 
qiiadratum FC . & feaio XRZ eft ad bifim VIQ , 
ut qmdratum LZ ad qo.idratum LQ;ergDfe£lio SOE 
erit ad b;tfim GAC , ut feaio XRZ ad bifim VIQ, 
& ncrinuc:ii b , feaio SOli eric ad feaionem XRZ , 
uc bifis GAC ad bjfim VIQ. Q. E. D. 

PROPOSITIO XXVIIL 

Tae. 444- C ' triBngulari ZCAF fine fine prif- 

' VlII. m&ta .infcribantur.i ilterttm fumma praxitBe 

F1c.11. 'fi pyramidi ipfi aequalis. 

Dividatur latus AF in quotcumque aequales 
partes AS , SG , GF , & per puiiaa S , G fiais ie- 
aionibiis SER, GLQ ad bafim AZG paralleiis, in- 
Jcrinta intei!ig'ntur pyramidi prifmiia triFingularia 
VESA , KLGS , quihus deinde excra pyr.imideni 
produais, prodibunt pvvimidi circu mfcripta prif- 
mita CISA , ROGS , QHFG . ExcenUs autem ho- 
Tum pnfraatum fupra infcripia , funt cria Iblida HG,. 
OK I IV , quae fimul fiimpta aequantur prifmati CI- 
SA. Nam prifma HG aequale (42^) eft LS,acpro- 
iudc , 



Ceometriae- 



inde H3 cum OK .itqimtur ROGS, hoc eft (419) 
Vl',SA; (jiur.- tm foli.ia HG , OK, IV aeqiisucar 
prinnaci CISA . Jam vero fi lacus AF iii pUirfS fi- 
ne fine parces aeqnales dividi corici(>i.irur , itn ut 
in infinicuni prirmitum numerus aiiKe.icur, tunc rc- 
fla ASe%'aJet quaiibec daca miiior ; inuie eciani prif- 
nn CISA fiet (41^) quolibfC d^ro minus. IgitU'- pi-ii- 
jiuijjii circuniicriiuorun! (nmltoque nip^is pyriimi- 
d:i ZCAF , quae pai-s fft prifmacuni fibi circani- 
fcripcorum } excefliis fupra infcripta prifmaca , eva- 
det quo^ibet djto minor , ideoque pro niliilo repu- 
tandus. Sumraa ergo prifmlatQm fine fine pyramidi 
inrcripcoFuni , proxime crit pyramidi ipfi aequilis. 
Q. E. D. 

PROPOSITIO XXIX. 

44J. TjTt-tfw/ifM ttiangtUaret M^ae alMf' .S^AC ^ T^fc 
Jr SFEZfuat inter fe , ut iafii JQRA , SFE. VIU. 

FtG. 13. 

Pyramtdum .ilcicudiiies aequalcs refcranc btera i.]* 
CA, 2E> quibos in quot plncuerit acqu^lts paries , 
& ac^ue mitlcas divifis , fiiHlque pcr divifioiKim piin- 
£ta feaioiiibiis .id Ii:i(lm pnr.ilifii^ , int^ liiganiur utri- 
que pyra-midi iiifcript.) prifmata acque mtilca , & ae- 
que aica. Qiiia l^itcra CA , ZE fic funt divJla in V , 
& H, uc (ex conjlf) CV fic ad CA in r.uione ZH 
ad Ze* feaiones LOV, IKH erniic (44j) ut bafeg 
QRA , SFE. Scd t4J7) prirmara aeque aita LOVA, 
IKHE funt, ut feaiones LOV.IKH; efgo erunc 
quoqueut bafes QR.A, SFE . Eodem modootiim con- 
ft !bit , priim^ GPNV efl"e ad aliud CDTH , uc 
balisQRA ad bafini SFE ; ergo fiii5) prifma LOVA 
erit ad prifma IKHE, Ut pfifma GPNV ad jirirma 
CDTH , & fic porro in iBfinicuro , pyramidibui 
fiiie £ne prirmata jinc inlcripti. Ergo iuni- 
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mn omnluffl prirmstum infcriptonim pyramidi QR- 
AC erir ad fummam omnium infcripturum pyra- 
midi SFEZ.nt pnTma unum LOVA ad altenini 
IKHE, five nt bsfis QRA ad bafim SFE. Sed fum- 
mae prifmatum infcriprorum aequiintur proxime 
(444) pyrsmidibusi ergo etiam pyramis QRAC erit 
ad aliani SFEZ . ut bafis QRA ad bafim SFE. 

PROPOSITIO XXX. 

^^^.'nyramh quadrilatera HGRSK efi m4 aeqiu^ 
"^^11- r altam triangularem ECFA^ at haffs HGRS 

FiG-iS. a<i bajim ECF . 
16. 

Bafi* HGRS refDlvstnr in triangula L, V; 
pyramij autem tota HGRSK in triangularcs HSRK» 
HGKK. Pyramis HSRK eft (445) ad aeque altam 
HGRK , uc b;i(is h ad bifim V ; igicur componen* 
do,fumma pyramidum HSRii, HGRK , feu tota 
pyramis HGRSK eric ad pyramidem HGRK , ue 
fumma bafium L , V , feu tota bnCf HGRS ad bjfim 
V. Sed (44)) eadem pyramis HGRK eft ad aliam 
aeque altam ECFA , ut bafis V ad b.ifim ECFjet- 
go ex aequo , pyramis HGRSK eric ad pyramideni 
ECFA , ut bafis HGRS ad bafim ECF . Q. E. 

CqrollakiumI. 
447. HIrc ettam pyramifie^ quadrilaterae aeque 
Tab. altae HGRSK.QZLOI funt.ut bafe^ HGRS, QZLO. 
VlIL Nam pyramis HGRSK eft (4^6) ad aeque altam tri- 
FiG. ij. angiilarerii pyramidem ECFA, utbsfis HGRSadba- 
l6. 17. lim ECF. Similir-r pyramis eadem ECFA eil: (^^d) 
ad aeque altam QZLOI , ut bads ECF ad bafim QZ- 
LO ; ergoexaequo, pyramis HGRSK eric adaiiira 
QZLOI, ut bifis HGRS ad bafiui QZLO. 



CEOHBTftlAfl. X5] 
CoROLLA^rUU IT. 

448. Cnin^ pframldes quadrilaterae aequv altae 
£nt ut bafes; inde fittuc etiim invicem lint aeqtis- 
Ua , R aequales quoque bafes tiabueritit . 

P R O P O S I T I o xxxr. 



44p. C/ centruin I cithi GL fiat qiiadrata py Tai. 
O ramif QZLQl ; baec erit jexta pars eubi . VIII. 

F1G.17. 

Si ex eodem cemro I ad (Ingulos cubf aniralos 
du£lae lineae conciperentur , cubus in fex pyramides^ 
quadriiateras aeque alcas, & aequaiium baitum, at- 
que adeo (4+S) aequales divideretur ; illarum quip- 

fe altitudines forent diitmtiae (jfi?)- aequales centri 
a fex quadratis ambiencibus cubum, baTet vero 
eftent aequalia quadrata eadem . Ergq illarum qnae- 
libet, vefuti QZLOI, erit fexta pirs robi,. Q. E. D 

C O R O 1 1. A R I U M . 

450. Cum folidicas cubi GL fit (411) aequalis 
feao ex bili QZLO in altitudinem. GQ, vel HP; 
liquec, foii.Unicem pyraniidisQZLGI^qnae eft (449) 
fexca pirs cubi , efle acqualem faclo ex bali QZLO 
in fexc^im partora rettae HP , five in tertiam par- 
tem altitudiiiis luae IP . 

PROPOSITIO xxxn. 

4$i. C Oliditas (Ujiifvir triangujarii pyrami£t ^*"' 
3 ABCD aequatur fa&o ex ejas bafi ABC -7 1' 
in tertiam parteti^ aititvdiais faae DE^ F1G.1S. 

FEat cubuE GL, cujus latus GQ, vel HP da- 
plam ficdJtitudimi UE tthngnlarlt pyraniidis ABCI}. 

K c J3tla 
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Dein excentro I du£lis ad fingulosbafis angulss re- 
flis IQ, IZ, IL, 10, fiu quadrata pyraniis QZLOI. 
QijoniJm fin^iilae IP, DE diraidiae fiint GQ., vel 
HP, aequaies pariterefse debeiit, ideoque aeque al- 
tie erunt pyramides QZLOI , AJJCD. Igitur pyra- 
tnts quadrilatera QZLOI erit (446) ad triangularem 
.ABGO, nt balis QZLO ad balim AfiC, five (439) 
ut feaumexbafi QZLO in tertiam partem re&ae IP 
ad faflum ex bafi ARC in certiani parteni einfdem 
IP, vel DE. Sed folidiras pyr.jmidis QZLOI aequa- 
tur (450) fa£io ex bTfi QZOL iu rsrtiain parcem re- 
flae IP; ergo (^55) folidit^s quoque alcerius ABCD 
aequablnir laQo ex bifi ABC in lertiaiu partem re- 
Oae DE , 

COBOLLARIUM L 

Tab. 4J^- foliditas polygnnae pyramidis SVO- 

VJir. aequalis fafto ex baii in aUictidinis terciam 

FiQ.ip. partem. Divifo enini in triangula poiygono iVORL, 
pyraniis polygona in triangalares pyramides divide- 
nir . Sed fingularum Iianim pyrauiiduffl /blidiiates 
adaequant (4S1) fafla ex finguRs bafibus in cpnum- 
nis altitudinis tertiam mrtem ; ergo .& {bliditas. iUa.- 
runi fummae , feu poiygonae pyramidis SVORLG 
.tequabitur faflo ex baii SVORL in altitudinis ter- 
'am partem. 

COROLIARIUM IL 

•. Quia (417) cujufvis prifmatis AR foliditas 
&ao ei bafi SVORL in altitudinem du^ta, 
..is aatem SVORLG ejufdem bafis , & aeque 
foliditas aequatnr (4S2) ftao cx eadem bafi 
JRL in cjufdeffl altitudinls tertiam partem; li- 
^det , pyramidem SVORLG, efle tertiam parieai 
prifniatit AR ejufdcm bafis, '& aeque alti. 
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4$4. Si bafis SVORL Gt polyjonttm regulare 
eircuio circumrcriptttm , cujus uterum numerns m~ 
jeatur in infinitani , & insgninido minnanir in infi- 
Ditiim; utiqne (iiz) polyijonunipro -circalo, prifma 
pro cyliiidro , fic pyiarais pro cono poteric nrarpa- 
ri. Ergo (4;}) etiani conus tertiapars eric cylindri 
ejusdem balls» & aeque alti. 

CoROLtAKlUM IV. ' 

4;;. Cum cylindH foliditas (42S) fit aeqailis 
hAo ex bafi in alcitudinem du£ta i liquet, (4;4) Ibli- 
ditatem coni ejiifdem baHj, & aeque alti nequalen] 
efle feflo ex ball in altitudinb tertiam partem. 

CoKOLLAIflVM V. 

' 'iis^^oia pyraifiis tenria pirs (45]) eft prif- 
mVtis ejufdem b.ifis , & aeque aiti, ficuci etiam-^- . 
nus tertin pars(4J4) cylindri ; patet , duas pyraiiil-;,, 
des , & duos coiios incer fe eile , WC correfjiondifll- 
da prifmata,ic cylindri. - > ■■^ 

4^7. Tgittir quemadmodum (4i'o!) pTlTmata, & 
iylindri, ita pyrnmides , & coni erunt in ratioiK 
compojjta b.Tf(um,& alcitudimim . 

CoROLLARJt/M VlL 

4j8. Similicer cum aequalia prifmamj &iC5^iiii- 
dn reciproceiit (440) bafes, & altitudiue*,' & •Ticin> 
iini; id conis,(4S(SJ, & pyranudibws ^cOinacrere ie^ .} 

•-'H ' Go- 
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CeROLLAlll U-M VIIJ. 
45j(. .Demmn cum in ritifiiie bafium fint aeque 
-alta (4J7)prirmata, Sc cylindri,- in eadem quoque 
ratlone eruiit duae pyramideg, & duo coiii eiiidem 
.alticudinem habeiites . - ■ 

C A P V f V. - 



I finiiUum muiua proporthat * 
PROPOSiTIO XXXIII. 

4, (So. C p^relMfpipeiia , prtfmanty & pyrami- 

J det fmt .inter Je , at subi latmi^- boma- 
lugortifn . 

T 1. Sunto parallelepipeda reaa AF , EV mutao 

Vm fimilia : dico , haec inter fe efil; . Ut cubus, bteris 
P HO ad cubufli lateris GI. Solidum qmppe.AF eft 
ad EV in ratione (430) compofita bafis L, ad bafim 

5 , & altitudiiiis AH ad altitudinem EG.. Sed (378) 
propter bafes fimiles L, & S , racio bafis L ad bafim 
§ eademeft Cum ratlone (J37) quadrati HO ad qua- 
d-atum qi, :atque ob f.miliaC^jc hyp) piina.AO, 
^I , ratio altitpdinis^ AH ad altitudinem EG eadeiH 

cft cum mione hreris. HO ad latus CI . Ergo,eti- 
am foUdum AF erit ad aiiud EVin ratione corapo- 
fita quadra.ti. pOad quadcatum G!, & lateris HO 
ad latus Gl.five (4J4) ut cubus laceris HO ad cu- 
bum lateris GI. 

II, SuneO! parallelepipeda obliqna AF, EV^ quo- 
J*?: BBm ;alti(udioes referam: r^^aae AH,EG. Q.iuh.icc 
™'* folida- (*.*%?) fi»"' fimilh^nlana AR, (lO,0A 
Fip.i.2- /jjS) eruut pUnis EP,Pr, lE, ideoque trcfl 

, pl». 
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plinf an^uli ACR, RCO, OCA aequsntur tribus 
EQP, PQl, IQE. Ergo anguli folidi C, & Q fuiic 
(j7o) aequaleti ideoque fi iucra iiivicem pofici con- 
cipiancur, mutud (l?') congrueiit, coincidentquo 
proinde latera AC , EQ, quae idcirco ad bafes L , 

5 enint aequaliter iiiclinata . Itaque junfiis CH , QG» 
angului ACH aequjbinir Cj49) E.QG: fed re^^i, icii 
aequales funt quoque an^uii H, G; Igitur {imilla 
erunc (175) triinguls AHC , EGQ, & ratlo AH ad 
EG eadem erit c»m ratione AC aJ EQ, feu cuni 
racione (238) CO ad QI , ob finiiii-i (fx byp) plana 
AO, EI. Sedetlam ratio bifisL ad iihi iimliem ba- 
fim S csdeni eft cum ratlone (jj7) quaiir.ici CO ad 
quadrarum QI ; ergo raclo compofit:! bafis L ad ba- 
ilm S, fi; altitudinis AH ad alcitudiiit-m EG, feu ra- 
tio (4jo)folidi AF ad follduni EV.eademerit cum 
ratione compofita quadraci CO ad quadracum QI , 

6 laterlt CO ail lacus QI , feu eadem eric cum fa-' 
tione (4)4) cuM laterii CO ad cubum lateris QI. 
Ergo folidum AF erit ad aliud EV , ut cubuj late- 
ris CO ad cubnn) laterlt QI. Eadem demonilrado 
in prirmatibas quoqne , & pyiamidibut habet locaitt 
Q. E. D. 

CoKOLLARIUM. 

461. Igicur fimilla parallelepipeda , prifmnta,& 
pyramides func iji ratione (4]]) triplicaca /aterum ho- 
niDlogomm. 

PROPOSITIO XXXIV. 

^6i, ylinM fimtles ftmt inter fe^ut tabi £ame- 
trorum fmrum bafium . 

I. Sunto cylindri reQi VS,GI, quoruni altitu- VUI. 
dinci referant axes ,AC , £K . Cum fimilcf fint cy. Fig.]o,. 

lin- zj. 
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liiidri, rstio ^ikJcadii.;? AC nd nltinidlrieni TE e.i- 
dem (.}77) enc cum r.iionL- dhm.coruni F,V , Qr, 
& ratio bafis FLS nd l):ilim Qi'l eademfj^,-) elt 
cum ratione quadr.ni FS ::d qu^id^-ntum QI . Igituf 
rado compofits bifis FLS nd b.rflmQPl, & altitudi- 
ris AC ad aitltndinem hK , )eu (430) rntio cylin- 
An VS ad cy indruni GI , eadem erir eum ratione 
compofira qunirnti FS ad quad-atiim Qi , & lateris 
FS acl latus Qi , feu ea-.lem (414) erit eum racio- 
ne cubi diametri FS ad cubum diimc^ci i QI . Ita- 
que cviind^us VS cric ad alium Gl , ut cubus dia- 
metriFS ad cubum diamecriQI. 
Tab. li. Si verocyiI[Kl'-i fimiics VS , Gl fliit oUiqui, 

Vm. & iUorum alcitu.iii.es refenmt re^he AH , EO; uti- 
FiG.ia. que axes AC , EK erunr ad b ^fes aequaliter (j77) 
inclinati, iieoque juneiis CH, KO , angnlus ACH 
(j49) aequ.ibicur EKO. Itefli aurem funt, feu aequa- 
les mijuli H , 0; ergo fimilia fi7>) fmit trhn^ula 
ACH, EKO, & racio altitudinis AH ad altitudinem 
EO ea ipm erit cum ratione AC ad EK, vel (377) 
FS ad Ql.Sedratio bafis FLS ad bafim QPI eadem 
(j4i) eft ciim racione quadrsti F.S adquadratum QIj 
ergo racio compofita bafis FLS ad bafim QPI, &a!- 
titudinis AH ad altitudinem EO , feu (4)0) ratto cy- 
liiidrl VS ad cylindrum GI eadem eric cum ra- 
tione compofita quadr.iti FS ad quridrarura Ql , 
iateris FS ad latus Ql, feu eadem(4}4) cric cum r.-i- 
tione cubi FS ad cubiiin QI. Igitur cylindrus VS 
eft ad C]rl.indraiii Gl > uc cnbus diamecii FS ad cu- 
bum diametri QI. Q. E t>. 

CoROLLARIt/M I. 

Tar. 46}. Qjoiii,im coni FA.S, QEI cyliiidris fimill- 

VIIL bus inlcripti , funt eorum (454J tertiae partcs & li- 
Fitr. 30. nules (y/7) inter fe ; liqnet, etiam conum FAS efiead 
31. libi fimilein QEI, ut cubus diametri FS ad cubani 
2j, diatnetri Ql,. Co- 
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CosotLASlVH II' 
4<$4. Igitnr cylindri , & coni linules inter fe 
funt in ratione (jjj) tripticaca didinecrorum jiiaxuilt 
baliiini. 

L E M M A. 

4(5S' C f qtiadranti circa/i NAG fine fme reaangula -j.^^ 
O htjiribantur ; horum fiimma quailranti prexi' VJII, 
me eric aeqiialis . FiG.»4» 

RadioANin quotvis lequales psnes diviro . in- 
fcrtbantur quadranci refhnguU MCDH , AMBR , qui- 
bus deinde extra qundT-antem conrinuatis , prodifaunt 
circumfcripta reaangnla CNEU , MCVB , AMTG . 
Excefiiis £utem horuni refl.-ingulorum lupra in- 
fcripta, iunt roa.ingub CNED, HDVB , RBTG, 
quae llmul liinnica .lequnniur circumfcripio re£l.in- 
gulo AMTG. N.!in reaani;ulum CNtD .leqiintnr (ioi) 
alceri MCDH , unde Iiinc inde addico reQ ngulo 
HDVB , diio fimul rea^n^uh CNED , HUVB ae- 
quabnntur reflangufo MCVB , vel (102) AMBR; 
& propterea tria reftingula CNED , HDVB.RBTG 
Hmul fumpta aequabuntur eircuinrcripto reflangtt- 
lo AMTG. Jim vero fi rsdius AN in plures fine 
iine partes aequales dividacur, atque ica re&ngu- 
iorumquadranti infcriptorum numerus augeatur inin- 
finitum, tunc altitudo MA reflanguli AMTG fiet 
qualibet data minor , ideoque & reflangulum AMTG 
«fvadet (ipj) quo.ibet dato minusi ergo etiam ex- 
cefiiiS' redangulorum cl^^cumfcriprorum ( muitoque 
magis qnadrantis NAGJfupra infcrinta , Jiet tandeni 
quolibet dato minor , ideoque pro nihiio reputaiidus> - 
Qiare reflangulorum quadranti fine fine inicriptonioi 
iiiinma eidem guadranti proximc eft aequalii . 

Co- 
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CoR OLL AKI U M. 

466. Quia dutn quadt-ans circuli NAG cireararf 
dium NA rotando, dcfcribit (^75) hemirpliaerium f 
reiSaiirula ilii infcripta , cyJndros heniilpnnerio in» 
fcripCDs (i74) titneranci liquct , quod ficuci funim» 
reflanguicirmn fiiie filie quadr.inci circuli infcripto- 
rum , eiJein quiidranti proxime (4(^5) eft aequalis, 
ica fumnia cylindrorum fine fine hemifphicio in- 
fcriptorum , hemifphserio proxime aequari d<:bct. 

PROPOSITIO XXXV. 

Tab. 467. C ' rariiis AM, m quotvit aequales partesf 
Vlil. ij ir aeque niultas divifis ,qiMdrantibus AMN, 

F1G.25. Ryy iiifcrihi iaieUigatttur reSangula aequf tnulta ,quaf 
16. circa immotot radios circumaSa , tnfcribant utrique 
hemirphaerio cyliodros aeque maltas ^ fioi invicem infi- 
fientes ; cyliadrus grititus a reliangulo DCEF,erit aif 
Mlimn genitum a reSangulo TSIZ , ut cubui diatni^ 
tri AQ^ad cubum diametri RB. 

Qiionism reflae AC , RS aeqne , feu «dem nio- 
do f hyp) continencur in radiis AM , RV, dye 
in diamecris AQ^, RB ; utique QA ad AC erit,uc 
BR ad RS , &: diviJendo , QC erit ad CA , ut BS 
ad SR. Sed propcer QC, CH , CA continue (2*2) 
proportionales , eft (jj8) QC nd CA.ut quadratum 
CH ad quadrntuin CA , limiliterqne ob n&it BS , 
SL, SR continue (262) propo<-ttoniles. eft {;jS} BS 
ffd SR , ut quadrarum SL ad SR quadratum. Ergo 
cum QC fic ad CA , iic BS nd SR , etiim quadra- 
turo CH erit ad qujJracum CA , uc SL quaJratum 
ad quadracum SR, & (jjc) CH erit ad CA , uc 
SL ad SR, itque adeo permutando, CH ad SL erir, 
nt C A ad SR , five ( ex hyp ) at CD ad Sl' . Ergo 
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& HE dupla CH, eric LI duplam SL in ead*ai 
raiiotie CIJ ad ST. leaque cyiindri refli geiiiri ab 
inlcri.)tii «aingulis DCEF, TsIZ erunt (j77) fi- 
jnilei iiiwr 1«; hibcm eitim axes CO, ST propor- 
tioniles reSii HE, Ll, quae fuiit dianietri fiiaruni 
batium. Igicur cviindrus genitus a rei^aiivu- 

lo EF erit ad geiiituni a re5aiigtiio TSI2, ut 
cubus HE ail cubum Ll. Verum cum fit HE ad 
LI , tit CD qd .ST, five ut AC ad RS, aut uc AQ 
ad RiJ; etiira cubus HE (4?j) erit ad cubum LI , 
Ut cuhiis AQ_sJ cuburaRU. Ergo cyliiidrus quoque 
geniius a rtdiingulo DCEF erit ad genicum a re- 
a. ngu:o TSIZ; irt cubus diametri A<i ad cubiini dia- 
metri RB. <i E. D. 

pRoppsiTio xxxvr. . 

4«. C fbaerae PASSlj, GB7B fmt. tnttr fttut ta- Tar, 
O bi fuarum diametrorum . VlII. 

F1G.1S. 

Cylindrus genitus rocatione reflanguli DCEF, eft 26. 
(466) -id cy i[id'"iiiii genicuai a reclangulo TSiZ, ut 
ciibjs AC^ad cubum Rlj . Simiiicer Lj^iind-us geni- 
tus rot.uione reiaangUii W Jff eft (466) ad geiiicunv 
a refl ingu.o XTiz, ur cubus AC^ ad cubum RB . Er« 

f3 (ii(S) cylindrus gviiitus rotacione rea^mguii DC- 
F eftad aliura genitum rotatione rccian?uli TSIZ, 
Ut cyiindrus geiiitus a reftangulo WDef ?.d alium 
genituma re£ianguioXT(2,& fic porro iii infiricum , 
fi fine (ine cy ind-i hemilpliaerio finc infcipci. (gi- 
lur (ijp) omiies finnil ty ind-i infc-ipci hcmii'ph'<erio 
PAN e-iinc ad omnes fimiii inft:i-iiitOE hcmifph.ierio al- 
teri GRY , ut gylin.lriis geniius a rcaingu.o DCEF 
aJ genicum a reittiiiguio TSlZ, five (466) ut cu- 
bus AQ,ad cubum Rt). Si;d omnes fimul cylindri 
Julcripti hemiif haeriis PAN , CRY > projLime hemif- 
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phaeriis fiitit^jiS^) acquaies ; ei-g o etiam hemirphae- 
rium PAN e--h ad aliud GRY, & propterea etijui 
IVihoera PANQerit ad rphseraih (jRYJl, ut cubos 
ttiiametri AQ_ ad cubum diamecri Rii . 

CoRDLLARlUM I. 

4<S;). Igitur fphaerae funt quoque in ratione 
(4}j) tripUcutrifuarumdiametroruni . 



F I N I s. 
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TTopofitiomm EucHdeariim, guarum ^nsulis af- 
figmntuv cemjpondentts in boe tniiaut. 
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